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In sileutium fixus, contrahes procul dubi o frontem; 
quum libellum quem teues , nomini tuo inscriptum 
videris. 

An severitas tua mitescet, vel potius ardor fur- 
tim in genas labetur? nisi te ingeniumque tuum 
nossem, multum dubitarem, — cum argumentum 
tale sit; ut si ea quae dicuntur, indubia haud fue- 
rint : auctoritas tui nominîs, et favor quem apud 
populares tuos emeruisti; nec auctorem, nec libel- 
lum quidquam protegant. — Ergo manifeste in p6- 
riculum vocatus es; ut te amico adversa fors pas- 
suro, socium praestes! 

Habeo tamen praeter egregiam tuam indolem, 
quibus fiduciam excusem. — Namsialiquid^ factum 
audacius commisi, quod advena etalienus, inaedes 
et in ipsa penetralia mathematicorum me intruse- 
rim; per te ut scis commisi : abnuere ergo non po- 
teris, ut una mecum luas. — Et sî aliquid pretîi 
libellus habet, cum causa fueris ut facerem; te parte 
tua fraudasse iniquum foret. 



rin,? utcnnqae me luaerint ^^la me. -an ^t^^^ 
mecum animus : ut amicum, inter gyroş «" S 

Sorum te inclamantem, "-.^P^Tur ptl 
pam si aliqua tenebitur, aspenu» m Jlum ipsu 

transtaleris. Vale! 

I 

Pestini, 3-iaAprilisl858. 
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AUCTOE. 



PRAEFATia 



In extentum quasî funem audax pedes întulisse mihi 
videor , dum insveta mânu, perarduam et obscuram quad- 
raturae circuli quaestionem tractandam suscîpio; quae a 
2000 retro , et quod excedit annis, acutîssimis ingeniis 
impervîa apparuit. — Quorum quidem auctoritas , in hac 
quoque infeliciter tentata quaestione tantum valuit; ut 
magistri matheseos aeVi posterioris - illum , qui in quad- 
ratura circuli quaerenda vel minimum temporis posuerit, 
inanem laborem impensurum palam edixerint; vulgus au- 
tem cum irrisione, choro quasi delirantium inseruerit. 

Equidem persvasum mihi semper habui, fore tam^n, 
ut nostra aut ventura aetas aliquem aliquando statuat; qui 
infracta antiquae quaestionis contumacia, rem cum eventu 
prospero et enodate expediat : cum non modo rationi ni- 
hil repu'gnet , spatium per arcum circuli clausum , recta- 
rum linearum terminis sine defectu reddidisse ; verum in- 
super in lunula Hippocratis , evidens quoque testimonium 
atque invitaraentum praesto habeamus , quod de bono 
exitu dubitare haud sinit. 

Sed me libido aliquid audendi, in hac quaestione, 
cuius decus peritis ac celsioribus ingeniis reservatum ere- 
didi ; seducere nunquam potuit. 

Cum enim ineunte adolescentia , delibatis ut moris 
est elementis matheseos , inter mediocres vix firmus, stu- 
dia continuo in res ^lias tr^nsferre debuerim ; mihi teiiui 



VIU 

et subinde in molestias vitâe rapto , quidvis aliud agere 
magis promptum fuerat ^ quam de quadratura circuli co- 
gitare. 

Verum quod nec îngenii fidncia , nec artis impulsu 
suscipere poteram ; occasio in me deduxit. 

E venit quîppe, ut mense Junii anni 1852, vir qui- 
dam , qui in hanc quaestionem se multum diligentiae in- 
sumsisse professus est; recte urgentissimis negotiis occu- 
patum accesserit, et de suiş in hanc rem studiis mihi 
quaedam communicaverit. Quae ut est detenti animi na- 
tura, non excipere sed impugnare paratus : ubi discessis- 
set , ad mea negotia redii. 

Paucis diebus interpositis, hic idem, subnixus aucto- 
ritate et solido testimonio alteriusviri, adquem retulerat; 
per. hune iam mihi inculcări fecit : vera esse quae nuper 
affirmaverat. Quae agendi ratio effecît; ut rem quam ex 
animo penitus eieceram inveatigarem , et erroris convi- 
ctus , omnem disputationem inter nos inde natam fuisse 
conspicerem ; quod iile a minori circulo , ad duplum ejus- 
dem , şgo vicissim a duplo circuli arcu qui lunulam ab- 
scindit, ad minorem circulum argumenta desumse- 
rimus. 

Ast id , quod ex iisdem principiis inverse deducta 
argumentatio , nos qua qua demum ratione ita gej ungere 
potuerit; ut in asserta contraria discesserimus, animo meo 
fixum inhaesit, et in vitum quamvis eo adegit ; ut de prin- 
cipiis , et de clavi quadraturae circuli cogitarem. Cumve 
in exituin bonum incidisse mihi viderer; recolens memo- 
ria sermones nostros, in quibus quadraturae investigatio- 
ne defunctis id, quod eventum laboris sui qualemcunque 
subticuerint, semper improbavimus : desideratae per ami- 
cum publicationi , quae demonstrationem in libellum re- 
digendam antecederet, resistere non potui. Unde factum 
est; ut resultatum investigationis , quod aream circuli 
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cuiusvis, tribus radii sui quadratis aequalem enuncîat, 
pagellis Magyar Hirlap insertum fuerit. 

In reliquo neglectis cavillationibus et meditatis con- 
tumeliis , quîbus me inaudîtum, quinta statim die , notus 
quidam, translate abhinc Vaciam nomine, in pagellis 
Peşti napl6 ddto 21-ae Julii 1852, non sine pingvi 
sui ostentatione ita incesserat ; ut modicas ingenii vires, 
longe supergressa ambitio et invidia , illum ordine quo- 
que deserto praecipitem ruere iusserint : dissertatiuncu- 
lam paratam, mense qui sequebatur Septembri, typis 
Trattner-Kărolyianis subieci ; illam tamen antequam in- 
tegra excusa fuisset, ut angustam et nova praesidia de- 
siderantem , rursus ad me recepi. — Cum enim demon- 
strationis robur atque firmitas , in lege dupli posita foret; 
ad integrationem operis suscepti pertinere videbatur : ex 
functionibus circuli , et ex natura polygonorum regula- 
rium, in ipsa quoque intersectionis principia indagare, 
quae in disciplina geometriae hodiedum desiderantur ; ut 
boc pacte non modo adsertis sensus plenior adfluat , sed 
etiam intersectioni dupli implexa tristis obscuritas, si 
fieri poterit tollatur. 

Tametsi nihil optatius habuerim , quam ut promis- 
snm ocyus exsolvam : novus tamen labor , quem polygona 
regularia cum latebris intersectionum adtulerant , et in- 
firmitas valetudinis, hanc longioris morae conditionem 
mihi praeter spem imposueranl. 

Quod dicendi genus attinet : siquidem quaestio quad- 
raturae circuli longe latius pateat , quam piîmo aspectu 
videtur; et figura tot seculis resistens, investigationem 
ita adornatam exegerit; ut rescissis sine trepidatione im- 
pedimentis , rationes in complexum mutuum deductae 
ai'gumenta suppeditent : explicatio narrativa, quandoque 
audentior et prolixior non evadere non poterat. Nam ut 
opportunitas et iniţia coepti operis , ita etiam gradus, per 
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quos in re obscura investigaţie et coniecturae me duxe- 
rant referendi , et adversum aliter docentes , partes con- 
tradicendi sumendae fuerant. Quae quidem alii fors me- 
lius. Me tenuitas mea, et quod honorifico mathematico- 
rum caetui adscriptus nunquam fuerim excusent. Si tamen 
adserta recta fuerint ; ea quae aut fusius , aut non satis 
mathematice dicta sunt : paucioribus atque congruenter 
complecţi , facilius iam fuerit. 

Itaque bonam in spem venio , neminem me pro ac- 
cincto el minaci habiturum , si quid fors inmitius dictu 
aures perculerit; cum ea sit lex sermonum de veritate 
inquirentium : ut offensionum pro re bona non pavidus, 
iudicium animi, sine anfractu et ambagibus , libere pro- 
ferre valeas. 

Caeterum cum idioma hungaricum mihi nativum 
paucis notum , rem quae omnes attinet , ad angustias 
nostras restrinxisset : illi latinum substituere visum est. 

Si vera sunt , ut mihi confido , quae dixero ; rem 
imperviam studiis meis provectam , et verum omnibus 
cpmmune redditum gratulor : sin minus ^ habebunt sane 
periti et firmiores , longa satis vestigia coram errantis, 
quod saepe novarum inventionum ansa fuerat ; et in hoc 
quoque casu , exigua haec lucubratio , premio suo haud 
carebit. . 
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QU ADRATD R A CIRCULI. 



Ab antiquîssimis inde temporibus, quae înstitutiones 
geometriae ad nos transmiserant , investigaţie areae cir- 
culi , ita fuit suscepta ; ut illa ex ratione radii , veliit re- 
ctae circulum describentis ; ad descriptam curvam, seu 
peripheriam innotescat. 

Dum tamen mathematici , fidem disciplinae , in hac 
quoque impedita quaestione illaesam servaturi, congrua 
invenire conati sunt : a lege custodita , recte eodem tem- 
pore desciverunt; viamque certitudini non minns inimi- 
cam , imo dolosiorem , quippe fictionis ingressi : circu- 
lum esşe polygonum laterum infinitorum, 
facili quadani promtitudine assumserunt. Quae sententia, 
comniuni consensu sustentata effecerat : ut singulorum 
studia , cum integro praeceptorum apparatu , in hune al- 
veum derivarentur. 

Hanc viam secuti Archimedes , Metius , et alii bene 
mulţi; quos omnes Ludolphus Ceylensis, diligentia et 
copia longe antecelluerat : errorem, qui in geometria 
sponte assumtus fuit; per largam numerorum adfusio- 
nem , innoxium redditurus. 

Sed error principii , calculis et argumentorum pro- 
latationibus neque tolli , neque emendari poterit. — Cum 
enim in ipsa rădice sedeat , quae omnes adsertorum fami- 
lias alit ac sustinet, contaminat singula; et per tempera- 
mentum , quod copia calculorum advexisse videtur , de- 
cipit ac ludificat magis , diffusumque per om'nia membra 
malum, iam pro sipgulis partibus fixum atque permanens 
efficit. 

Enimvero circulus seu curva, quae circa centrum 
s-equali et incesşante flexu describitur , et in se redit : na- 
tura sua est linea laterum atque angulorum penitus expers. 
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Et cum essentia curvae cuîusvis , recte în hoc posîta sit ; 
ut continua partium suarum mutatione , omnes dîrectio- 
nes , quas recta ingredi meditatur , aut instituit, declînet : 
condiţie haec sine qua non, nuUis inductionum leno- 
ciniis, ita emoUiri poterat; ut circulus aliquando lateraet 
angulos induere valeat. Ea enim quae contraria disjun- 
ctione ab invicem separata sunt, in omne aevum separata 
esse oportet ; cum innatam naturam quid quid sit, exuere 
se salvo haudpossit; nedum se legibus regi patiatur, qui- 
bus opposita obnoxia sunt. 

Jam si dixerimus circulum esse polygonum laterum 
infinitorum, investigatio sua sponte illuc deducetur : ut 
susceptus labor nunquam desinat; cum iuxta fictionem, 
semper adhuc novum latus, ad cognoscendum saperesse 
debeat. — Sed arrppti instituti ratio etiam hoc exigît, ut 
supersit ; cum recte exinde lux exspectetur , quod latera 
nunquam deficiant. Arbitrari autem, ut rei limitibus clau- 
sae indoles latens, per id nobis aliqua ratione nota evade- 
re possit ; si illam infinitam finxerimus : non minus con- 
trariura est rationi , quam rem infinitam , numeris certis 
reddere velle. 

Praeterea, cum tanta chordarum dissectio successive 
supponatur ; ut decurtatas et quasi ultimas chordarum par- 
tes , cum ultimis îam peripheriae partibus congruere , et 
hoc pacto omnes angulos evanescere oporteat : chorda 
quae mensurae vel normae officio fungi debebat , abiret 
in curvam, et nihil efFectum foret. Nisi maluerimus assu- 
mere, peripheriam abivisse in rectam, quod principio 
unde investigatio exiverat contrarium esset , sublatisque 
limitibus discretivis , eo deventum foret ; ut non amplius 
nosci possit ; an de curva, vel de recta sermo defluat? 

Itaque in hac congruentiae et exaequationis lucta, 
cuius ope contraria sensim ita mitîganda , atque socianda 
essent ; ut iam uni eidemque legi obtemperent : filo quod 
nos manuducere atque regere debebat, digitis nostris 
excidente; destitutos, in summam confusionem coniici 
oportebiţ. 

Accedit, quod haec investigandi ratio, proprîas con- 
tra se manus toUens ; uno velut ictu , totius geometriae 
ruinam ducat. Dum enim functiones altitudînis atque la- 
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terum, quae prius în quovîs triangulo atixie dîstîngvi îu- 
bebantur , in unum confundit : omnem inter perpeiidicu- 
lares , et alias , differentiam tollit. 

Quemadmbdum autem de tangente adserîtur , ut una 
tantum ad idem circuli punctum duci possit , et res haec 
inter alia inde quoque defenditur; ut si radius cum tan- 
gente extra circulum adHuc angulum rectum formare pos- 
set, duae parallelae ex eodem puncto (centro) exire de- 
berent , quod est ut adseritur absurdum : ita non licebit 
unquam assumere, ut triangulum aliquod semotîs lateri- 
bus, tantum altitudinem et basim habeat; aut quod eodem 
redit, ut in aliquo triangulo altitudo et latera eadem 
sint. 

Abnegasse namque notiones simplices et axiomata, 
quorum vi ac fide discipline se ad motum ponit atque re- 
gitur : nempe, quod triangulum sit spatium necessario 
per tres lineas clausum, — item, quod perpendicularis 
quae altitudinem exprimit, necessario brevior esse debeat, 
quam sunt latera etc. ut perplexităţi quam areae circuli 
definitio adtulit subveniatur, cumprimis in mathesi non 
eonveiiit ; quae prae caeteris disciplinis, gloriam certitu- 
dinis sibi inde vindicat : quod argumentorum serîem, sine 
hiatu ita debite et apte consertam teneat ; ut ex alio, aliud 
semper accuratc nectatur. 

Stanţe enim eo, quod geometria sine anxia perpen- 
dicularis ab aliis distinctione , se ne mo vere quidem pos- 
sit, recta conclusio potius illa fuerit; ut si talis casus re- 
vera exstaret, aut possibilis esset, in quo altitudo trianguli, 
cum lateribus suiş eadem esset ; omnis iam tune pofestas 
matheseos, seu via comparatîonis, seu via investigationis, 
aliquid ultro statuendi vel educendi cesset. 

Hanc defectionem, in gratiam circuli factam esse, eo 
gravius evadit; quod auxilia circuli, per omnem disci- 
plinam se efficacissime dîffundant, et adserta geometriae, 
quae recte ex dicta linearum inter se distinctione spiritum 
ac vitam accipiunt , egregie suptentent. 

Sed neque sibi fida perseverat fictio. — Dum enim 
aream circuli, în trîangula infinite parvula discindi prae- 
cipit; valde notabilem radii mensuram, pro altitudine et 
lateribus trianguli infinite parvuli cuiusvis , in confusione 
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reservat , dubiumque relînquît : an finîtorum valde nota- 
bilium , vel infinitorum evanescentium potestate , res în- 
vestigationis promoveatur ? 

Cum autem monente Cicerone, ,,conclusîo ra- 
tionis ea probanda est; în qua ex rebus non 
dubiîs, id quod dubitatur effîcitur:** prom- 
turn est ex talî ficto principie, nihil solidi ac cerţi prodîre 
posse. Nam etiam si in assertis remotioribus, aliqua devia- 
ţie perferri et posterius emendari possît ; in ipsa tamen 
norma et regula nuUum vitium tolerări poterit, quod 
omnem correctionis spem in antecessum rescinderet. 

Sane si recta quaevis, aliqua ratione in curvam trans- 
formări posset , illa in omnibus suiş punctîs , naturalîter 
quandam mutationem subire deberet , et recte indesinens 
ista partium ultimarum transmutaţie effectura foret; ut 
non amplius recta sit, sed curva evadat. — Itaque etiamsî 
labor hic improbus , quem mathematici sibi destinaruut, 
aliquando finem consequi , atque perîpheria ad legem re- 
ctae evoluta perfecte cognosci posset, hoc tantum cogni- 
tum foret; quantum de recta accîpiendum sit ad circului» 
formandum ? minime autem alter iile status nosceretur, 
quem curva peripheriam referens indult atque sustînet. ^ 
Et tamen dum ar ea circuli investîgationi subiîcitur , peri- 
pheria in hoc mutato stătu debet investigări non in priori 
recto, qui circulari oppositus est. — Lex autem nisi inde 
desumta, ubi investigatione fungimur, vaiere haud potest. 

Nemo âixerit, arcuş circulorum nimîs magnae ex- 
tensionis, speciem lineae rectae sine errore referre; ut 
aquarum superficies docent. — Dum enîm revera de linea 
recta sermo est, libellam pro illa determinanda nemo sum- 
serit. — Praeterea cum de numero et de mensura statui- 
tur , quae pro singulis certa et indubia esse oportet, stanţe 
etiam pro vita communi assumtione : principium tamen in 
mathesi , quod curva rectae opposita sit , nuUum in even- 
tum abiici posset. 

Ergo hanc viam , velut secum aperte pugnantem, et 
pro area circuli invenienda , in omne aevum eflfectu cari- 
turam , non sum ingressus. — Sic enim existimo ; ut haec 
quaestio , omissis fictionibus, quae in varias partes duci 
possunt, in ipso circulo prout est, et se nobis sistit, exa- 
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mini snbiicienda sit. — Cum enim linea recta, qnae omnem 
potestatem a servata directione accipit , respectu curvae, 
natura sua omnes directiones declinantîs , mensurae offi- 
cio fungi nunquam possit : sequîtui' învestîgationes eo col- 
lineantes, ut naturam curvae nobis in lineis rectis demon- 
strent, ex quibus tandem aliqua ratione, area circuli de- 
ducendgţ, vel invenienda toret , — inanes esse; formulasque 
seu rationum, seu serierum, in hune finem confictas, aliud 
quid nobis offerre. quam quod quaeriinus , et errores tan- 
tum augere. Et cum ratione spatiorum', quorum extrema 
curvae sunt, nulla alia via veritatem exquirendi supersit, 
nisi illa; quam comparationes spatiorum, inter se ad ae- 
qualitatem instructae suppeditant, quibus geometria in 
figuris rectilineis cum feliei successu utîturj viam hanc 
in hac quaestione, eo minus deserendam censui ; quod 
approbata quae hactenus exstat lunulae quadratura, ex 
tali recte comparatione prodiverit. — Accedit, quod in 
area circuli cuiusvis lunula bis occurrens , maiorem iam 
eiusdem partem in quadrato sistat , quod satis innuit : re- 
solutionem quaestionis cum successu bono, neque alibi, 
neque aliter tentari posse ; quam, si reliquum etiam cir- 
culi spatium , ad eandem quae lunulas gubernat legem, 
revocatum fuerit. 

Haec in antecessum , et breviter commemorasse suf- 
ficiat; ut instituti ratio et occasio, lectori certa praevie 
constet. Reliqua suiş locis commodius dicentur. 
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Assumtus est înteger circulus quadrandus, et pro 
hac re normalis (Fig. L), cum duobus quadratîs inscripţia 
ABCD et EFGH, puncta octogoni regtilaris desîgnantîbus; 
ut res controversa, cum impedimentis quaestionis se co- 
ram sistat. 

Ex puncto infimo C descriptus quadrans circuli du- 
pli BIDC^ segmentum suum diametro circuli BD ita su- 
perinsternit ; ut ex semicirculo superiori, lunulam BADI 
abscindat. Cumve hoc segmentum quadrantis circuli dupli, 
una etiam semicîrculisuperîorispars constitutiva sit, com- 
munione bac efficitur; ut tani quadranti circuli dupli, 
quam semicirculo superiori demtuni, remanentes abutrin- 
que partes, nempe lunulam BADI, et triangnlum quad- 
rantis BCD, inter se aequales esse demonstret. 

Ex vertice circuli A, inversa ratione descriptus alter 
quadrans circuli dupli BLDA, ex opposi ta inferiori circuli 
parte, aequalem priori lunulam BCDL abscindit; quae 
triangulo superiori BADy ob easdem rationes aequalis fu- 
tura est. 

Itaque cum triangula rectangula BCD et BAD sîmul 
sumta, quadratum circulo quadrando inscrîptum consti- 
tuant ; cuius area, lunulis in suprema et ima parte circuli 
abscissis simul sumtis aequalis est : patet controversiam 
super illud spatium esse, qiiod segmenta quadrantium 
circuli dupli diametru m 5£> intercipientia claudunt ; quod 
segmentis circuli quadrîfcndi quatuor, per quadratum in- 
scriptum in ambitu peripheriae abscissis aequale est. 

Spatio huic controverso, seu convexo per segmenta 
quadrantium circuli dupli super diagonalem BD formate, 
rhombus JBLD inscriptus est; atque ex translatîone radii 
circuli dupli , in tangentes diametro AC parallelas, novo- 
rum dupli circulorum descriptiones ita tentatae sunt : ut 
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sîngulum rhombî inscrîpti latus, dîagonalis convexî octan- 
tis circuli dupli evadat. 

Tandem latere quadrati înscriptî , in iacentem quo- 
que diagonalem BDj ea lege ut in diagonali verticali AC 
factum est , ex utrinque translate; per puncta translatio- 
num /, M. L et Ny lateribus quadrati inscripti ABCD pa- 
rallelae, utpote PS et RUj item. OTet QX ductae sunt: 
qnae mutuo occursu , in angulis quadrati inscripti, quad- 
rata singula et inter se aequalia^ nt simt AOIP, QBSMj 
L UCX et h NTDy atque in centro quadratum dupli IMLN 
exscindunt. — Cum enîm diagonalis BD^ quae basim seg- 
menti quadrantis circuli dupli refert, ad latus quadrati 
sui EH aut BA, quod basim segmenti quadrantis circuli 
quadrandi refert , rationem dupli teneat : erunt etiam al- 
titudines AZ et IKj in ratione dupli ad invicem. — Unde 
quadrata quoque AOIP et IMLNy quae praefatas altitudi- 
nea; pro dimidia diagonali arearum suarum agnoscunt, 
eandem dupli rationem inter se servabunt. 

Itaque in quadrato centri IMLNj ex translatione la- 
teris in diagonalem suam /i, per puncta C et G' pari mo- 
do ductae parallelae hi et hp ; item om et ffe : similes di- 
visiones areae superinducent, et quadrata lAC^B' ac CUG% 
erunt in ratione dupli arearum ad invicem. 

Denique pars inferior cii culi quadrandi, in quadran- 
tibus suiş infra diametrum BD positis BKC et DKC , ita 
instructa est; ut ea, quae quadrans circuli dupli, in cir- 
culo normali pro se exprimit : quaevis quadrans circuli 
assunati, pro se in dimidio valore expressa referat. — 
Cum enim assumta rectangula quadrantium simul sumta, 
dimidium quadrati inscripti referant : in bis , circulus nor- 
malis, functionem circuli dupli exercebit. Itaque prout 
segmenta quadrantis circuli dupli diametrum intercipien- 
tia simul sumta , in unum convexum excrescunt , quod 
in area quadrati inscripti rectangulo concavo proprio 
BADIy aut BCDL insidet : ita in semicirculo inferiori, 
quaevis quadrans sua segmenta, super latus quadrati in- 
scripti in unum convexum confiata, proprio excipit rect- 
angulo concavo. Quae duo quadrantium rectangula con- 
cava simul Bumta, — prout iuxta iacent, et per arcuş 
circuli normalisBsC+DcC excisasunt; — alterutri rect- 

2* 
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angulo concavo quadrantîs circuli dupli sunt aequalia» — 
Seu rectangula concava quadrantium circuli normalis 
BKC et DKC simul sumta ; sunt aequalia rectangulo con- 
cavo quadrantis circuli dupli BADI ^ aut BCDL. 

His praemissis : 

Diagonalis convexî octantîs circuli dupli Bl in supe- 
riori semicirculo , figuram trapeziî OBKI in duo aequa- 
lia triangula rectangula dividit. — Cum enim quadratum 
IMLNj sit duplum quadrati AOIPj atque rectangulum AOI^ 
aequale rectangulo BQM : erit rectanguli BQM hypothe- 
nusa jBlf = hypothenusae Mf, = parallelae QO; — item 
MK cathetus rectanguli IKM y = catheto BQ; non secusM 
altera cathetus rectanguli IKM=^OIj catheto rectanguli 
AOL — Sunt ergo praeter latus commune BI^ etiam reli- 
qua duo laţera inter se aequalia, cum angulo intercepto 
utrobique recto in O et fi^ : adeoque rectangulum BOI==^ 
rectangulo BKI. — Vel convexo interiacente Bl demto : 
rectangulum concavum jBO/, = rectangulo concavo infra 
diametrum posito BKL. — Hinc si pro rectangulo BOI^ 
rectangulum concavam BKL infra diametrum acceptum 
fuerit : rostrum BIL^ per dimidium segnientum quadran- 
tis circuli dupli BIK, et subiectum rectangulum concavum 
BKL efformatum; erit aequale rectangulo BKA^ minus 
rectangulo AOL — Pariter a dextra iacens aequale ros- 
trum D/Ir, erit aequale rectangulo DKA, minus rectangu- 
lo AHL — Itaque duo haec rostra simul sumta, quae se 
supra et infra diametrum BD, adinstar tecti laqueati ef- 
fundunt; sunt aequalia rectangulo BAD^ minus quadrato 
apicis AOIP. 

Siquidem segmentum quadrantis circuli dupli BID, 
sit aequale duobuB segmentis quadrantis circuli quadran- 
di simul sumtis BEA+AHD^ quae sapeme alas, vel oor- 
nua lunulae efformant; rectangula autem concava BOIet 
DPIj rectangulis concavis BKL et DKL infra diametrum 
sînt aequalia : simplex adspectus innuit, in praegressa 
comparatione , membra lunulae superioris BADI, excepto 
quadrato AOIP quasi fibulam in medio referente , ad seg- 
menta quadrantis circuli dupli diametrum-JBDintetcipien- 
tia , ea lege translata esse : ut de segmento quadrantis cir- 
culi dupli infra diametrum iacente BLD, convexum octo- 
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goni stfi, per rectangula concava BKL et DKL exutraque 
parte abscissum , in vicem deficientis ad integram lunu- 
lam quadrati AOIP supernatet. 

In quadrantibus infra diametrum iacentibus BKC et 
DKC, similis erit comparationis exitus. Ut enim in quad- 
rante circuli dupli BIDCj ex segmentis eiusdem in unum 
eonvexum conflatis, figura rostrata BIDL coaluit : ita in 
singulis quadrantibus circuli normalis infra diametrum 
positis , ex segmentis quadrantium horum propriis ad pe- 
ripberiam educta convexa, abutrinqu6 in'similes rostratas 
figuras abeilnt, et convexa similia octogoni sui ad peri- 
pheriam circuli abiiciunt ; ut adeo figurae similes quad- 
rantium circuli quadrandi rostratae, BsCF et DcCG simul 
sumtae ; sint aequales figurae rostratae quadrantis circuli 
dupli BIDL. — Quae hac lege , dimidio quadrati inscripti 
BAD^ minus quadrato AOIPj non secus aequales erunt; et 
in vicem deficientis quadrati AOIP^ quatuor convexa octan- 
tis sui, BF et FC, item DG et GC, ad peripheriam exscîn- 
dunt. 

Cum autem rectangula concava quadrantium circuli 
normalis BKC et DKC simul sumta , quae in area rectan- 
guli BCDy per segmenta circuli normalis BsC et DcC ex- ^ 
eisa sunt, rectangulo concavo quadrantis circuli dupli 
BADI sint aequalia ; demtis utrobique duobus obviis et 
aequalibus rectangulis concavis , — nempe supra diame- 
trum in rectangulo concavo quadrantis circuli dupli BADI, 
rectangulis concavis BOI et DPI; — infra diametrum au- 
tem , in concavis quadrantium circuli quadrandi, rectan- 
gulis concavis BKL et DKL : erunt residuae abutrinque 
partes inter se aequales. Seu triangula falcea LBC et LDC, 
ex rectangulis concavis quadrantium BKC et DKC, per 
arcuş circuli dupli BL et DL , super basim communem 
iC ab utrinque abscissa simul sumta , quae in extreme 
circuli puncto C in apicem excurrunt; erunt aequalia 
quadrato AOIP. -^ Itaque seu figurae rostratae circuli 
dupli BIDL( seu inferius ad peripheriam iacentibus et si- 
milibus rostratis quadrantium figuris BsCP et DcCG simul 
sumtis fuerint adiecta ; accessione sua utrobique defectum 
quadrati AOIP complebunt, et figuras ad valorem lunu- 
lae int^rabunţ 
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In ntroqne tamen casn nîhîl aliud factum erit , nîsî 
ut difficultas prius in duobus convexîs BL et DL, ad octan- 
tem circuli dupli spectantibus înfra diametrum subsîstens; 
Bunc îam in convexis dimidii valoris circuli quadrandi 
quatuor , ad peripheriam translata conspicîatur. — Quae 
convexa suo modo bissecta , et cîrcum circa ad periphe- 
riam suiş locis reddita ostendunt : recte extremas circuli 
partes , quae omnem curvam in se comprehendunt , deci- 
sionem effugisse, 

Quandoquidem hoc pacto investigaţi© a vertice cir- 
culi usque ad calcem perducta, statum quaestionis in haec 
convexa octantium derivet; omnis ulterior investigaţie 
îta institui debebit : ut valor spatiorum per haec convexa 
clausorum, ex comparat ioni bus innotescat. Ergo lunula 
în suas partes constitutivas dismembrata debebit investî- 
gationi subiici. 

Si rectangulum BAD^ supra diametrum BD qua ba- 
sim suara, sine omni circulo in solitudine stare assumatur; 
cuius partem inferiorem ad basîm, expost segmentura 
quadrantis circuli dupli — ut nune fit — abscindat ; erit 
pars inferior rectanguli BAD adbasim, non modo abscîs- 
sa a vertice ; verum una in segmentum quadrantis circnli 
dupli transmutată. — Unde rectangulum assumtum BAB^ 
iam in spatia duo segregatum, ex vertice in alas abutrîn- 
que concavas excurrente BADI^ et ex abscîssa basi BID, 
segmentum quadrantis circuli dupli referente consistet. 

Jam si pars rectanguli tranismutationem passa, nem- 
pe segmentum quadrantis circuli dupli BIDj sub nova 
specie segmentorum circuli quadrandi 5JBi4+u4iîDj sup6r- 
ne in latera eiusdem rectanguli BAD translata fuerit: lu- 
nula superior BADI praesto habebitur. Itaque cornua lu- 
"nulae inde sunt derivanda, quod inferior pars rectanguli 
assumti , quae ad basim resecta est , via transmutationis 
duplicis , in latera propria translata sit. — Ergo lunula 
BADI^ est illud idemque rectangulum BAD , cui aequalis 
dicitur ; quod sibi aequale non esse absurdum foret. 

Suapte patet tales transmutationes , non necessarîo 
cum rectangulo, aut per segmentum quadrantis circuli 
dupli suscipi; siquidem ex qualicunque transmutatione 
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productae figurae , origînBrio et naiivo illi spatio , ex quo 
desumtae sunt j aequales esse debeant ; ut exemplaxa tri- 
angulorum falceorum docet. 

Sed rem hanc , quae cum aliis planis, aut în concur- 
su plurium lunularum, duia illae suiş triangulis ut pon- 
tes fortuiţi imnaineut complicatior est, et a proposito ab- 
duceret, pluribus persequî supersedeo, et hoc tantum 
quod proxime eductum est retineo ; nempe quod in rect- 
angulo BADy ex quo lunula BADl exivit, partes eiusdem 
lunulae constitutivae in effigie adsint atque remonstrari 
possint; quae proinde in comparationibus pro lunula ipsa 
accîpi et fungi poterunt Cumve radius AK^ rectangulum 
BAD^ in duo aequalia rectangula dividat : sequitur inve- 
stigationem in rectangulo sîmili dimidii valoris BKA di- 
midiam lunulam referente , aut in quadrante quo vis, pro 
integro circulo utiliter suscipi posse. 

Sunt autem partes constitutivae dimidîae lunulae, în 
rectangulo Bffyl principaliter duae; nempe dimîdiumseg- 
mentum quadrantîs circuli dupli BIK^ et trîangulum con- 
cavum BAL — Cumve dimidium segmentum quadrantîs 
circuli dupli, super latere -BO recte ita describî possit 
atque describatur ; ut super dimidiam diametrum BK de- 
scriptum apparet : convexi interiacentis Bl mobilitate et 
ambiguo situ eflficitur, ut constitutiva dimidîae lunulae 
quaevis, se in duas adhuc partes îta resolvat ; ut rectan- 
gulorum concavorum BKI et BOI sîngulum, vices utrius- 
que constitutivae, nempe aut dimidii segmentî quadrantîs 
circuli dupli , aut trianguli concavi alternatim susţinere 
possit. 

Sunt ergo în area dimidiae lunulae , rectangula con- 
cava aequalia BKI et BOI^ partes maiores et fundamenta- 
les constitutivarum; vicissim convexum 5/, et rectangu- 
lum AOl] partes minores et secundariae constitutivarum: 
quae ut se uni, aut alteri rectangulorum concavorum iun- 
xerint; ilia în hanc vel alteram principalium constitutiva- 
rum se transformabunt. 

Atque hoc pacto quaestio quadraturae circuli, ad 
partes secundarias constitutivarum se reduxît, et in hanc 
alteram abivit : an partes secundariae, utpote convexum 
ocţWQtis circuli dupli jB/, et rectangulum^ O/, inter seae- 
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quales siâţ ; vel allam , in specie deiiniendaui rationem ad 
invicem habeant? — 

» 

Ingrediamur ergoinvestigatîonem convexî LD, quod 
convexo Bl aequale est* 

Siquidem pars diametri MD sit = C/, seu radio cir- 
culi dupli; ut quadratum centri IMLN demonstrat : erit 
rectangulum MPD=^ rectangulo AKD. — Itaque ex P ut 
centro, super parteni diametri il/D descriptum segmentum 
McD\ (Fig. II.) erit aequale segmento quadrantis circuli 
normalis CcD, intra aream quadrati inscripti super latus 
CD descripto, quae se in puncto c mutuo intersecant. — 
Est autem punctum intersectionis c in radio KGj qui est 
perpendicularis ad latus quadrati inscripti C2>, cum sit 
bissecans arcuş quadrantis circuli normalis CGD. — Ergo 
convexum cD, per segmenta proxime descripta excisum, 
est convexum octantis circuli normalis , quod de convexo 
octantis circuli dupli LD, pro se dimidium areae occupat* 
— Unde spatia exteriora convexi LD, quae convexum in- 
terius circumfluunt, sunt aequalia eidem convexo iuter 
riori cD. 

Quandoquidem convexum iZ>, per arcum segmenti 
quadrantis circuli normalis CcDy ex puncto intersectionis 
c, în duas inter se inaequales partes sectum sit : erit con- 
vexum bD pars huius intersectionis maior, et triangulum 
sphaericum LDb, quod de area convexi intersecti ultra 
excisum convexum 6Dremaii,et, pars eiusdem intersectio- 
nis minor, — Cumve convexum interius cD,. ut dimidium 
convexi intersecti JLD, in hoc casu iam alteram partem mi- 
norem intersectionis, et dimidiam difFerentiam possideat : 
erit triangulum sphaericum 61>c, quod ex spatiis exterio- 
ribus convexi -LD, convexo interiori cD adcisumest, dimi- 
dia diiFerentia. 

Ast in altero ramo convexi exterioris, aequale trian- 
gulum sphaericum aDc occurrit — Itaque cum in. spatiis 
exterioribus convexi iD, duo aequalia triangulasphaerica 
bDc+aDc praesto sint ; erit pro hac area, rhomboîdes 
intercepta Lacb differentia , et triangula sphaerica^ partes 
minores. ■— Hinc cum convexum interius cD^ eadem mem- 
bra possidere de beat; erit rhomboides Lacby pro integra 
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convexi LD area, semîdiflferentîa : unde convexum inte- 
rius cD+rhomboide Lacb^ est pars maior convexi LD ; et 
triangula sphaerica bDc+aDc simul sumta, sunt pars 
minor. 

Ergo in hacintersectione, fam rhomboîdes Lacb^ quam 
triangulum sphaericum 62>c, ut , semidiflferentia eiusdem 
intersectionis innotescunt; quae accessione sua, conve- 
xum interius cD, singulatim in partem maiorem elevant. 
Ex qua re harum differentiarum aequalitas inter se , seu 
trisectio ipsius convexi LD, cuni fundamento inferri po- 
terit. 

Cum enim in convexo LD, excisa pai's minor, nempe 
triangulum -sphaericum LDfr; in convexo exteriori, dimi- 
diurn areae suae referente, evadat pars intersectionis 
maior : îam in convexo LD, ut duplo convexi sui exterio- 
ris , pars maior ex eadem intersectione alîud esse , quam 
duplum trianguli sphaerici LDb haud poterit. — Hinc si 
ia convexo quadrupli eD, spatia exteriora, quae demto 
convexo dupli LD supersunt, in vicem ipsius convexi du- 
pli LD accipiantur; pars maior intersectionis pro hac area, 
in triangulo sphaerico eDe* se sistet : quod est duplum 
trianguli sphaerici LDb^ — et aequale parti maiori in con- 
vexo cD + rhomboide Lacb excisae; — - siquidem dimidium 
convexi quadrupli exterioris, nempe A sphaericum eDL, 
sit aequale convexo normali cD\ — atque ?i rhomboides 
quadrupli ee'L, sit aequalis integrae rhomboidi dupli 
Lacb. — Demonstratio tamen hac vice , ad partem maio- 
rem in convexo mixto bD excisam, intuitive se transferri 
haud sinit ; verum penes nudam inductionem manet. — In 
hune namque finem comparative demonstrări deberet; in- 
tersectionem , triangula sphaerica duarum classium iuxta 
se positarum , ut sunt triangula LDb et gDL^ pro figuris 
eundem valorem tenentibus habere. — Ergo vestigia fun- 
gentis intersectionis in ordine , atque presso pede erunt 
persequenda. — 

Quadratum centri LWL2V, est duplum quadrati apicis 
AOIP (pag. 19.); ergo latus quadrati superioris O/, est 
aequale dimîdiae diagonali quadrati sui dupli IK. — Ita- 
que radius circuli normalis AK^ qui in parte Al diagona- 
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lem ; et in parte altera IKy latus eîusdem quadrati AIOP 
possidet : per arcum quadrantis circuli dupli BIDj in ra- 
tione dupli sectus est. — Hinc quemadniodum radius AK^ 
in puncto /; ita relîqui etiam radii, quos diagonales trans- 
versae AC et BD suppeditant ; in punctis per radium cir- 
culi dupli designatis if, £ et iV; in ratione dupli secti 
erunt. — Cum porro ex hac.intersectione, rectangula API 
et IKMj sint inter se aequalia : erunt etiam rectangula AKD 
et MPDy altera quoque vice inter se aequalia (pag. 24). — 
Itaque eadem puncta intersectionis /, i/, L et N; quae ra- 
dios circuli normalis proxime in ratione dupli secuerunt: 
erunt pro integra area quadrati inscripti, puncta bîsse- 
ctionîs ex intersectione ; — et latera quadratorum ISCTj 
PMXDj AQLRy et OBUN^ radio circuli normalis aequalia. 

Atque iam exhîs cognoscipolerît; quomodo interse- 
cţie dupli , in area quadrati inscripti , per classes conti- 
nuas se propaget? — seu quomodo in areis quadratorum, 
rationem dupli ad invicem habentium , quadrata ex ver- 
tîce opposita, de diagonalibus intersectis ita exscindat : ut 
illa non secus rationem dupli inter se profiteantur? 

Si enim quadratum A VKF^ accipiatur , quod ut una 
quarta quadrati inscripti, radîum circuli normalis -4^ pro 
diagonali sua tenetrerit quadratum AIOP^ cuius diagona- 
lera pars maior radii intersecti ^/sistit; duplum quadrati 
Iiy KE\ quod pro diagonali sua, partem minorem eiusdem 
radii IK tenet. — 8ed quadratum ID'KE\ est una quarta 
quadrati IMLN; quod est duplum quadrati AOIP. — Ita- 
que cum AL = AB, sit radius circuli dupli, et quadrati 
AQLR diagonalts, quod est duplum quadrati AVKF^iin" 
tersectio dupli ex quadrato assumto AVKF^, in aream 
quadrati sui dupli AQLR ita transferetur : si in locum 
quadrati minoris ID^KE\ quadruplum eiusdem, seu quad- 
ratum centri IMLN acceptum fuerit. — Hinc in area quad- 
rati inscripti ABCD^ intersecţie dupli, in diagonalibus 
transversis ^C et BD, ita.erit effectuata ; si in quadrato 
AQLRy ut ad classem proxime antecedentem spectante, in 
locum quadrati minoris AOIP, quadruplum eiusdem ac- 
ceptum fuerit. — Est autem quadratum pBSAf=^ quadra- 
to AOIP] et quadratum A56f, quadruplum quadrati ^BiSi/. 
— Ut enim latus quadrati inscripti EF^ segnientum quad- 
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rantîs circuli Bormalis EBF abscindit : ita in area cîtcnU 
quadrupli, ex D nt centro descriptiv Unea S^M, segmen- 
tam quadrantis circuli quadrupli resecabit; siquidem rect- 
angulum S'MD^ sit aequale rectangulo BAD] uttfstin cir- 
cule normali, rectangulum J?jp"/r= rectangulo BVK. — 
Ergo rectangulum hBe^ est quadruplum rectanguli QBS; 

— unde etiam quadratum AJBeî, erit quadruplum quad- 
rati QBSM. — Itaque puncta / et t, pro diagonali BD^ 
item C et (?', pro diagonali AC; erunt puncta intersectio- 
nis dupli alternatim. — Hinc in area quadrati inscriptî, 
erit pro puncto intersectionis in î, quadratum intersectio- 
nis maius kBei , duplum quadrati sui minoris H'iVD ; — 
item pro puncto intersectionis in /, quadratum intersectio- 
nis maius hhnD^ duplum quadrati sui minoris oBpl^ — et 
quadrata minora, quadrato centri IMLN utrobique ae- 
qualia. 

Eadem lex intersectionis dupli, officia sua descen- 
denter quoque pan modo exequitur, — Cum enim in area 
quadrati hBei y quadratum .4'J!fd'2, sit aequale quadrato 
QBSM; et quadratum centri IJULN, duplum quadrati QBSM: 
erunt puncta per quadratum C'/G't designata , pro area 
quadrati IMLN, puncta bissectionis ex intersectione , et 
pro dimidiîs suiş diagonalibus , puncta intersectionis du- 
,pli (pag. 26). — Itaque cum quadratum C'/G î, sit in area 
quadrati IMLN, quadratum centri : erit în area quadrati 
ID'KE\ quadratum IAX^B\ duplum quadrati C^D^KB^\ 
porro quadratum CU&i^ duplum quadrati IA^(yB\ etc. 

Si in area quadrati inscriptî , segmenta quadrantium 
descrîptorum fuerînt investigata : quandoquidem latus 
quadrati inscriptî EH vel BA, sit basis segmenti quadran- 
tis circuli normaiis ; atque diagonalis BD, basis segmenti 
quadrantis circuli dupli : erit etiam în reliquis quadrati 
inscriptî rectangulis , quae descendenter cum aequalibus 
cathetis exscinduntur ; segmentum quadrantis super hy- 
pothenusam qua basim suam descriptum, duplum segmen- 
ti quadrantis , super cathetum suam qua basim descriptî. 

— Ergo segmenta quadrantis in semicirculo inferiori, su- 
per dimidiam diagonalem KC, seu radium circuli normaiis 
deseripta, ut sunt CgK et CbK-, item super radium KD 
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descrîpta, ut sunt KK^D *et KVD\ spectabunt ad cîrctîlum 
dimidiî valoris de circulo normali, cuius diametrum latus 
CD sistit 

Super cathetum tamen rectanguli cuîusque sic exci- 
si , etiam dimidiurn segmentum quadrupli sui exacte de- 
scribitur ; in quo casu , si nempe et competens catheto ut 
basi segmentum, et quadrupli sui dimidium simul descri- 
bantur ; area segmenti de quadruplo dimidii bissecta erit. 
— Si tamen dimidium illud segmentum quadrantis cuius- 
que, quod in catheto ut quadrupli dimidium apparet, sil- 
per hypothenusam eiusdem rectanguli fuerit descrîptum ; 
tune in area rectanguli sui, — quorsum hae excisiones 
refer ri debent — adhuc dimidium quadratumclassis cuius- 
que, sub specie rectanguli aequalium cathetorum ac- 
cedet. 

Assumto namque rectangulo unius quartae CKD^ in 
cuius catheto jKD, segmentum quadrantiâ circuli de nor- 
mali dimidii KVD descriptum est ; eadem cathetus etiam 
segmenti quadrantis circuli dupli BLD dimidium , îuxta 
bissectionem per alteram cathetum KC susceptam recipit : 
eritque area dimidii segmenti quadrantis circuli dupli 
LDK^ per arcum segmenti quadrantis circuli dimidiî valo- 
ris KLfD , bifariam divisa. — Si tamen in eodem rectan- 
gulo CAT), dimidium segmentum quadrantis circuli dupli 
LDXj super hypothenusam CD fuerit descriptum, quae est 
basis segmenti quadrantis circuli normalis CeD; adhuc 
dimidium quadratum huius classis , sub specie rectanguli 
LXC se adiunget, quod est dimidium quadrati LUCX. — 
Hinc si pro rectangulo CKD\ alterum aequale MXD acci- 
piatur ; în hoc casu Unea MD hypothenusam praestante, 
dimidium segmentum quadrantis circuli dupli LDK^ prius 
super cathetum KD descriptum , hac vioe adhuc rectan- 
gulum MKL^ ut accessionem obtinebit, quod est aequale 
rectangulo LXC. 

In rectangulo dupli seu duarum quartarum BCD^ 
segmenta quadrantium, simili modo descrîpta; eandem 
legem inter se tenebuiit. — Scilicet super cathetum CD, 
praeter segmentum quadrantis circuli normalis integram 
CcD^ etiam dimidium segmentum quadrantis circuli quad- 
rupli eDC exacte describitur; cuius aream, arcuş segmen- 
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ti qtiâdraBtis circuli noimalis CcD , bifariam dividît. — Si 
tamen dîmidium segmentum quadrantis circuli quadrupli 
eDMj super hypothenusam BD fuerit descriptum : areae 
adhuc dimidium quadratum huius classis, sub specie 
rectacguli BMe accedet; quod est duplum rectanguli LXC^ 
et quadrato classis antecedentis AOIP aequale. 

Si in specie arcuş , ad segmenta quadrantium horum 
«pectantes fuerint investigaţi , qui in rectangulis quadrati 
înscripti assumtis , ut aream integram ; ita se quoque mu- 
tuis intersectionibus incursant : segmenta quadrantium 
aequalia seu eiusdem classis, exscindunt per mutuam 
contectionem , in angulo ad basim 45 gradus tenente, 
convexum octantis circuli sui. 

Est enim convexum cD, quod per segmenta quadran- 
tis circuli normalis McD et CcD, per contectionem eductum 
€8t; convexum octantis circuli normalis. — Est porro con- 
vexum LDj quod per dimidia segmenta quadrantis circuli 
, dupli LDX et LDK^ non secus per contectionem mutuam 
productum est , convexum octantis circuli dupli ; ut cir- 
cule normali inscriptus quadrans circuli dupli ABLD de- 
monstrat. — Unde etiam convexum eD, per dimidia seg- 
menta quadrantis circuli quadrupli eDC et eDM pari con- 
tectione eductum ; erit convexum octantis circuli quad- 
rupli, — Itaque arcuş segmentorum aequalium, in hac 
intersectionc se mutuo in duas aequales partes dividunt. 

Quandoquidem haec convexa octantium , ut sibi per 
extensionem areae aggregative succedunt, rationem dupli 
arearum ad invicem habeant : etiam diagonalis eD, in 
punctis Zf',c' et L, in ratione dupli continua secta erit. — 
Sunt enim cD et DG, ut diagonales convexi octantis cir- 
culi normalis, ipter se aequales, — Cum porro in infima 
circuli parte de latere quadrati inscripti FG, ut diagonali 
maiore excisus rhombus LFCG^ latera sua FC et CG^ de 
dîagonalibus convexorum, ad octantes circuli sui spectan- 
tium depromat : erit etiam XG, diagonali convexi DG aut 
cD aequalijs. Ast in triangulo ÎGD, angulus G est rectus; 
siquidem latera BG et GD^ super diametrum circuli nor- 
^bMb BD descripta, evadant catheti. Ergo LD ut hypo- 
theausa , . €^it duplum catheti DG, Sed cD=DG; itaque 



cum LD sit diagonalîs conTOxi octantîs circuli dapli : erit 
iUa in pnncto c, in ratione dupli secta. — Unde etiam dia^ 
gonalis convexi octantis circuli quadrupli eD, in puncto 
L ; item diagonalis convexi octantis cîrcuU normalis cD, 
in puncto L\ in ratione dupli secta erit 

Si ad excisionem convexorum , segmenta qnadran- 
tium , rationem dupli arearum ad invicem tenentia , seu 
duarum proximarum classium, serie continua congredian- 
tur : haec quoque convexa, per contectionem mutuam 
educta, rationem continuam dupli arearum inter se habe- 
bunt ; ut habent convexa octantium. 

Ut enim in rectangulo BCD^ segmentum quadrantis 
circuli dupli BLD^ cum segmente quadrantis circuli nor- 
malis CcD^ convexum mixtum intersectionis bD exscindit 
(pag. 24) : ita in rectangulo dimidii valoris CKD^ idem 
segmentum quadrantis circuli normalis CcD^ cum segmen- 
te quadrantis sequentis classis descendenter KbC ; conve- 
xum mixtum sîmile dimidii valoris bC exscindet. — Jam, 
enim latus CD^ quod prius adversum diagonalem BD^ utj 
cathetus fungebatur : adversus radium ifC, hypothenusa 
evasit. — Ergo in convexo octantis circuli normalis cC, 
eadem intersecţie praesto est ; quae in convexo octantis 
circuli dupli LD conspicitur , atque triangulum sphaeri* 
cum LZ)6, erit duplum trianguli sphaerici cCb ; ut est con- 
vexum frZ), duplum convexi 6C. — Hinc in rectangulo 
unius octavae de quadrato inscripto KM'C^ segmentum 
quadrantis super cathetum iOf' descriptum , seu circuli 
unius quartae, cum segmente quadrantis A'feC, eademlege 
convexum bK exscindet ; quod erit dimidium convexi bC. 

Itaque convexa sic excîsa singula, ad segmenta dua- 
rum diversarum classium, rationem dupli arearum ad in- 
vicem tenentium spectabunt ; eritque pars maior classis 
cuiusque, pars minor sequentis classis ascendenter. — Est 
enim convexum bK^ in segmente quadrantis de circule 
unius quartae KbM% pars maior , seu duplum convexi ii- 
lius, quod segmentum quadrantis circuli unius octava©) 
cum arca suo bM' formaret. — Vicissim idem convexum 
bK^ in segmente quadrantis KbC , quod ad ^aream circuli 
de normali dimidii speqtat , evadit pars minor ; cum con- 
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vcxtim bC sît duplum convexî bK. — Convexum porf o 
bCj erit in segmento quadrantis circuli normalis CcD pars 
minor ; cum convexum bD sit duplum convexi bC. — r Non 
secus convexum 6Z), aut alterum aequale gB] erit în seg^ 
mento quadrantis circuli dupli BLD pars minor, et con ve 
xum gD^ quod ex congressione arcuş circuli dupli BLDy 
cum arcu circuli quadrupli eD enatum est; erit duplum 
convexi bD aut gB. — Unde area convexi mixti gD, est 
per arcum circuli normalis bcD bifariam divisa; seu trian- 
gulum sphaericum gDb = convexo 61). 

Dum segmenta quadrantium diversae classis, hac 
lege convexa mixta e excisionis, in serie continua dupli 
arearum ad invicem producunt : arcuş quoque ad exci- 
siones has concurrentes , in punctis b et g^ inter se in ra- 
tione dupli secantur, atque ex partibus sicsectis alternis, 
convexa mixta coalescunt. — Itaque prout haec convexa 
singula cum suiş apicibus , in puncto intersectionis b vel 
g punetum commune habent : ita puncta haec , pro arcu 
segmenti quadrantis cuiusque, ad exeisionem convexi 
mixti concurrentis ; erunt puncta intersectionis dupli* — 
Hine 

Si super bissecantem, ex vertice ad hypothenusam 
demîssam, competens segmentum quadrantis in utram- 
qne partem descriptum fuerit ; — ut in rectangulo BCD, 
super radium KC^ segmenta quadrantis circuli de normali 
dimldii KbC et KgC^ in utramque partem descripta sunt; 
atque in hypothenusa BD, dimidium segmentum quadran* 
tis circuli dupli BLD simul describatur : erunt areae seg- 
mentorum KbC et KgC, quae arcui segmenti hac vice qua- 
drupli BLD, situ perpendiculari occurrunt, in ratione du- 
pli sectae. — Cum enim puncta b et g, sint tam pro arcu- 
bus segmcntorum KbC et KgC*, quam etiam pro arcu 
segmenti quadrantis circuli dupli BLD, puncta intersectio- 
nis dupli , — punetum autem L sit punetum intersectio- 
nis dupli ipsius radii KC, qui segmentis in utramque par- 
tem descriptis basim atque diagonalem subministrat : se- 
ctio illa quae haec puncta in area segmcntorum KbC et 
KgO^ in utramque partem coniungit , alia quam dupli se- 
cţia esse nx5n poterit. *— Unde si latus BC bissecans, atque 
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diagonalis BD cathetus foerit; siqnid^n latus BC^ seg- 
menta quadrantis circuli normalis BsC et BFVy in utram- 
qne partem desoripta habeat : arcuş dimidii segmenti quad- 
rantis circuli quadrupli eDC, qui puncta intersectionum g 
et e, simili perpendiculari occursu connectit, — aream 
segmenti quadrantis circuli liormalis BsC, non secus in 
ratione dupli secabit. — Eadem est ratio segmenti quad- 
rantis circuli dupli BLD; in cuius area puncta similia in- 
tersectionis dupli g et /, arcuş circuli octupli diametro BD 
perpendiculariter occurrens coniungit. — Unde arcuş cir- 
culi sedecupli, in dimidio segmente quadrantis circuli 
quadrupli eDC, puncta gf et iV' , pari exitu iunget. 

Apertum iam est , in area circuli normalis, ad legem 
lunulae revocata , munere intersectionis dupli hoc efîici ; 
ut membra inter se in ratione continua dupli cohaereant. 
— Ut enim de intersectis diagonalibus quadratorum, ra- 
tionem dupli inter se habentium, — in quadratis ex ver- 
tice oppositis : ita de segmentîs quadrantium , eandem 
dupli rationem inter se tenentium , — in convexis mixtis 
intersectionis 5 series continua dupli arearum producitur; 
siquidem tam in quadratis de diagonali intersecta quaque, 
în oppositione verticali exsectis ; quam in convexis inter- 
sectionis; pars classis cuiusque maior, sit pars minor 
classis sequentis ascendenter. — Comparationes ergo par- 
tium inter se , habita perpetua ratione huius institutionis 
suscipi ac aestimari debebunt. 

In rectangulo CKD^ triangţilum falcetim XDC, quod 
de basi LC^ ut parte maiore radii jfiCC, per arcum segmen- 
ti quadrantis circuli normalis CcD, — item dimidii seg- 
menti quadrantis circuli dupli LaD , super eandem basim 
CD descripti exscinditur ; est aequale rectangulo LXCj 
seu dimidio quadrati apicis AOIP (pag. 21)^ — Itaque 
contectione trianguli concavi LCd demta ; erit triangulum 
sphaericum LDb + triangulo adiacente mixto Ldb ; aequa- 
le apici, de segmento quadrantis circuli normalis CcD per 
lineam LX abscisso , seu rectangulo ex hypothenusa sua 
convexe CXd; siquidem triangula LDb + Ldb simulsumta, 
truncum segmenti quadrantis circuli normalis residuuin, 
in dimidium segmentum quadrantis circuli dupli LDX 
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traaisforment , quod segmento quadrantis circuli normalis 
CcD aequale est. — Hînc in rectangulo dupli BCD^ trian- 
gulum de baai Be , ut parte maiori lateris BCj per arcum 
segmenti quadrantis circuli dupli5ZrD,iteni segmenti dimidîi 
quadrantis circuli quadrupli eDM^ pari modo excisum; 
erit triangulum falceum dupli, et rectangulo suae clas- 
sis BMe aequale y quod quadrato apicis AOIP aequale est. 
— Ergo contectione trianguli concavi Bfe demta ; erit 
triangulum sphaericum eDg^ quod de convexo quadrupli 
eJ9, demto convexo intersectionis gD remanet, + trian- 
gulo interiaeente mixto feg^ in hoc quoque rectangulo ae- 
quale apici, de segmento quadrantis circuli dupli BLD^ 
per lineam Me abscisso , seu rectangulo ex hypothenusa 
aua convexo BMf\ cum in hoc quoque casu, ex accessio- 
ne trianguli sphaerici eDg + trianguli mixti feg , truncus 
segmenti quadrantis circuli dupli residuus , in dimidium 
s^mentum quadrantis circuli quadrupli eDi/ evadat, quod 
segmento quadrantis circuli dupli BLD aequale est. Cae- 
terum — 

Quandoquidem triangulum falceum , sit praecipuum 
intersectionis dupli instrumentum; partes proxime desig- 
natae, quae in competente rectangulo, per arcum seg- 
menti quadrantis hypothenusam pro basi tenentis , de con- 
stitutivis dimidiae lunulae classis anterioris, in unam 
aream exscinduntur , ut clas si cuique propriae, ab invi- 
cem bene distingvendae sunt. — Est enim in rectangulo 
CjKD, triangulum concavum commune iCcf, de rectangulo 
huius classis LXC (pag. 28.) ; porro triangulum sphaeri- 
cum LDb, de convexo octantis circuli dupli LD; atque tri- 
angulupi mixtum medium Ldb , de apice rectanguli con- 
cavi LDXy per arcum segmenti quadrantis circuli norma- 
lis CcD resectum; quae sunt constitutivae dimidiae lunulae, 
ad aream circuli normalis pertinentis (pag. 23). — Non 
secus in area rectanguli dupli BCD^ est triangulum con- 
cavum commune Bfe, de rectangulo huius classis B3Ie 
(pag. 29) ; — porro triangulum sphaericum eDg^ de con- 
vexo octantis circuli quadrupli eD ; atque triangulum mix- 
tum medium /fegf , de apice rectanguli concavi eDM, per 
arcum segmenti quadrantis circuli dupli BLD resectum ; 
quae sunt constiţutivae dimidiae lunulae , ad aream cir- 

Quadr. Ciic. 3 



34 

culi dupli spectantis. — Hinc cum rectangulum ImD^ ad 
sequentem quadrupli cJassem spectet ; erit trianguluin 
concavum la'Dy quod de area huius rectangulî, per arcum 
circuli quadrupli eD abscindîtur; quadruplum concavi 
LCdy atque duplum concavi alterius Bfe, — Pariter tri- 
anguium adhaerens mixtum aUg ; erit quadruplum trian- 
guli mixti Ldb, atque duplum alterius trianguli mixti 
feg. etc. 

Rectangulum BMe , est una quarta quadrati interse- 
ctionis maioris kBei (pag. 27) , seu diraidium quadrati de 
latere BM, quod est pars maior in tersecti radii BK. — Est 
porro rectangulum MnL^ una quarta quadrati intersecţie- 
nis minoris IMLN] cum sit dimidium quadrati MnLKy quod 
est de latere MK^ seu parte minori eiusdem radii interse- 
cti BKy per rectangula aequalia BMe et CLp excîsum ; si- 
quidem etiam rectangulum CLp^ sit una quarta quadrati 
intersectionis maioris C^pCI'. — Itaque rectangula B3Ie et 
MnLy sunt in ratione dupli arearum ad invicem. — Cumve 
in /, tam quadratum intersectionis maius hBei, quam etiain 
alterum minus IMLN, punctum intersectionis dupli radio- 
rum suorum Mi et KM habeant , — ut cum lateribus sin- 
gulorum descripti rhombi dimidiati hBl et IBe ; item /iV/ 
et INL demonstrant , qui in his quadratis recte idem offi- 
cium praestant, quod in quadrato inşcripto ABCD^ rhom- 
bi dimidiati BCI et /CD, extranslationelateris BCy india- 
gonalem AC nati exercent : erit Mq = Ml; porro qn^=lKi 
atque ^e=/«. Unde Mq erit, duplum de ^«; item qe, duplum 
de i/gr, ut est Ml duplum de //f; atque /«, duplum de ML — 
Itaque cum pro catheto rectanguli assumti utriusque , sit 
punctum intersectionis dupli in q ; erit etiam Bq , quae in 
rectangulo maiori BMe^ ex angulo opposito ad punctum 
intersectionis commune ducta est , duplum de qL ; quae 
in rectangulo minori AIhL^ ad idem punctum , pari ratio- 
ne ducta est. — Sunt autem lineae Bq+qL in unam Uneam 
îunctae, diagonalis convexi octantis circuli dupli -BL, quae 
diagonalis eadem functione , areas quoque rectangulorum 
assumtorum , in triangula similia ex vertice opposita di- 
vidit, Ergo area convexi BL^ ex intersectione diagonalii 
suae in ş, pariter in ratione dupli secta esse debebit; erit- 
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que pars convexi per lineam Me aut ţi rescissa maior, 
duplum partis alterius minoris, ex eadem sectione resul- 
tantis. — Sed pars maior convexi per lineam Me aut ţi 
rescissa , spectat ad aream rectanguli maioris BMe , aut 
alterius aequalis Bţl\ item pars minor, eiusdem convexi, 
spectat ad aream rectanguli minoris MnL^ aut alterius ae- 
qualis pe'/. — Hinc , quandoquidem convexum BL aţeam 
suam , in areas rectangulorum assumtorum , p'roiectione 
continua ita exporrigat ; ut diagonalem suam de lineis iu- 
tersectionis utriusque rectanguli similibus, in unam lineam 
nexis depromat , atque partes areae suae in ratione dupli 
sectas, in areas assumtorum rectangulorum eandem dupli 
rationem ad invicem tenentium reiiciat : erit ex praegres- 
sa intersectione dupli , tam convexi ipsius BL , quam as- 
sumtorum rectangulorum eadem conditio. — Unde iam 
membra quoque singula , quae in area rectanguli maioris 
Bife, per extrema convexi illocati BL^ seu partis maioris 
designantur ; erunt duplum membrorum , per partem mi- 
norem eiusdem convexi illocati , in rectangulo MnL de- 
signatorum ; ut per diagonales Me et BL , se mutuo in 
ratione dupli secantes, decussatim expressa dupli ratio 
arearum desiderat. — Habet autem rectangulum maius 
B#6, de convexo BL^ duplum trianguli sphaerici iZ)6, ad 
aream trianguli falcei normalis pertinentis , seu triangu- 
lum sphaericum eBg^ de triangulo falcei dupli , ut proxi- 
me deductum est. — Ut enim convexum mixtum interse- 
ctionis flfZ), est duplum convexi mixti intersectionis hD 
(pag. 31): ita etiam triangulum sphaericum eBg^ quodde 
area convexi quadrupli eJ9, demto convexo intersectionis 
ffD remanet ; est duplum trianguli sphaerici iD6, quod de 
convexo dupli iD, ultra convexum intersectionis hD su- 
pernatati — Ergo pars convexi ad aream rectanguli mino- 
ris ^«L exsecta ; erit aequalis triangulo sphaerico g^DL : 
siquidem triangula sphaerica eDg+gDL simul sumta, seu 
spatia exterîora convexi quadrupli ei>, quae demto con- 
vexo dupli LD supersunt, convexo octantis circuli dupli 
BL sint aequalia. — Fuerit autem triangulum sphaericum 
^Dg^ duplum trianguli sphaerici gDL : tune erit etiam in 
spatiis exterioribus convexi iJ9, triangulum sphaericum 
iDfr, duplum trianguli sphaerici bDc ; et convexa octan- 
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tium exteriora utrobique trisecta cruiit. Ciimve hocpacto 
in his convexis, pars minor et diiFerentia, sint inter se ae- 
qualia; perinde iam fuerit in area convexi LDy convexum 
mixtum intersectionis bD ut excisum est ; aut convexum 
interius cJ9, + rhomboide Lacb pro parte maiore accipere 
(pag. 25) ; utrumque eundem valorem , seu duas tertias 
areae referet. 

Illis , qui nefors inductivam methodum demonstra- 
tionis aspernarentur , in memoriam revocasse sufficiat; in 
re quoque multum apertiori, ut est theoria parallelarura, 
aequalitatem angulorum externi et interni inter se alter- 
natim , simplici et nuda inductione demonstrări : nempe 
quod illos , ex eadem inclinatione natos , inter se aequa- 
Ies non esse impossibile sit. — Et tamen parallelae , tam 
exiguo appaiatu ad regendum inauguratae; geometriae 
immensa officia praestant, quae sine ruina totius repudia- 
ri non possunt. — Et hoc quidem rec te factum est : cum 
etiam formulae nil aliud sint, quamimaginesinductionum 
legitime institutarum. — Sed quaestionis de quaagitur — 
est in hac quoque parte eadem conditio ; siquidem inter 
partes aequales , rationem dupli erigere ; aut quod eodem 
redit, trisectionem areae per intersectionem instituisse, 
nisi pars minor fuerit aequalis differentiae, pariter im- 
possibile sît. 

Accedit, quod cum circulus respectu se minorum, in 
quos resolvi poterit , acervum circulorum constituat; ipse 
vicissim, omnium se maiorum, pars aliquota sît; cuius 
area per intersectionem dupli, in'partesconstitutivas con- 
vexi et rectanguli concavi secta, in mutuo semper com- 
plexu constitutiv ar um suarum , figuras cur vis terminatas 
educit ; constitutivae autem ex natura rei ita comparatae 
sint, ut illarum alia aliam detineat atque determinet : in 
hac quaestione neque de eductione arearum illa, quam in 
figuris rectilineis duplex dimensio procurat; neque de fi- 
gura tali sermo esse possit , quae dolis alterius constitu- 
tivae , aliqua ratione illaqueata non esset. Clavis ergo ex 
ipsa intersectione , quae membra et omnem aream regit 
deducenda est; quae si omnibus casibus suffecerit, seu si 
resultata eiusdem, cum resultatis bissectionis ex asse con-> 
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venerint, illa pro vera atque tali haberi debebit; quae 
natales stias snfficienter legîtimavit. 

In hune laqueum geometria în primo statîm cum cir- 
cule congressu incidisse vîdetur , dum in demonstratione 
theorematis; — „perpendicularîs ex centro a^'d 
chordam ducta, illam et arcum subtensum 
bissecat:" notionem bissectîonis cum perpendiculari in 
antecessum et sine restrictione conîungit; cum tamenper- 
pendîcularis non semper, sed tantum in casibus ad bis- 
sectionem in specie praeparatis hoc factitet. — Est autem 
chorda qnaevis ^ linea ad bissectionem praeparata; vicis- 
sim omnis linea ad bissectionem praeparata, est natura 
sua chorda; ut problema de demissione vel erectione per- 
pendicularis ad datam rectam docet. — Cum perinde sit 
inde deduxîsse rationem , quod extrema chordae puncta, 
a centro utrobique aequali radii di&tantia separentur , ut 
fit in theoreraate ; aut ab extremîs lineae datae , aequali 
radii apertura , per intersectionem determinasse centrum 
circuli , ad cuius aream line^ data qua chorda spectet; ut 
fit in problemate. Ergo demonstratio in circulo semoVet, 
dum idem per idem demonstrat. 

Sed regr^diamur ad convexa; et ducem qui se pro- 
xime in trisectione obtulit îta sequamur : ut mutuae reia- 
tiones partium ad invicem , atque valoros singulîs inhae- 
rentes , ex comparatîonibus per gradus innotescant. 

Quandoquidem in rectangulis proxime assumtis BMe 
et MnL^ sint triangula ex vertice opposita BMq et qLn ; 
item Beq et qML^ in ratîone dupli arearum ad invicem: 
erunt in his triangulis, etiam adsectae partes de convexo 
Bi, in ratione dupli decussatim ad invicem. Est autem 
trîangulum sphaericum gfDL+rhomboide dimidia quad- 
rupli egfi=dimidio convexi LD vel BL cum sit in area 
convexi quadrupli eD, dimidium convexi exterioris, quod 
demto convexo interiori LD supermanet; ergo etiam. pars 
convexi BL^ ad aream rectanguli minoris MnL^ officio li- 
neae Me excisa, ut triangulo sphaerico gDL aequalis, cum 
eadem dimidia rhomboide egL ; dimidio convexi BL , ut 
illud per diagonalem suam in longum dividitur, aequalis 
erit/ -^ Itaque si pars convexi BL ad rectangulum MnL 
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spectaî>s +;dimidia rhomboide egL] cum parte superiori 
convexi BL in longum secti, ut aequali, comparata fuerit: 
contectione demta, quae în parte convexi ad aream tri- 
anguli qML excisa conspicitur ; erit convexum trianguli 
BMq = convexo trianguli qLn + dimidia rhomboide egL 
— Sed convexum trianguli BMq, est duplum convexi ad 
triangulum qLn spectantis ; cui nune dum dimidiam rhora- 
boidem in consortium assumsit aequale est. — Ergo con- 
vexum trianguli qLn, est aequale dimidiae rhomboidi 
quadrupli egL ; — cumve in convexo trianguli qLn, dimi- 
diae rhomboîdis e^L dimidium , in dimidia rhomboide du- 
pli sgL excisum sit ; reliquum convexi huius , nempe tra- 
pezium mixtum qfgs , eundem dimidiae rhomboidis dupli 
sgL valorem habebit. 

Si pal's convexi ad rectangulum MnL spectans + di- 
midia rhomboide egL, cum parte inferiori convexi BL in 
longum secti fuerit comparata; inverse iidem valorespro- 
dibunt. Erit nempe convexum trianguli Beq = convexo 
trianguli qML + dimidia rhomboide egL. — Sed conve- 
xum trianguli Beq, est duplum convexi ad triangulum 
qML spectantis, cui nune dum dimidiam rhomboidem 
quadrupli egL apud se habet aequale est. — Ergo conve- 
xum trianguli qML, est aequale dimidiae rhomboidi egL. 

Si triangulum rectilineum BLe accipiatur, quodfal- 
ceo dupli aequale est ; idem resultatum prpdibit. — Est 
nempe in area trianguli BLe, dimidium convexi BL, ae- 
quale dimidio convexi exterioris quadrupli , partem inte- 
grau tem falcei dupli referenţi; dimidia autem rhomboides 
egL, et reliqua, utrique communia. — Ergo triangulum 
BLe, in dimidio convexi BL , -+• dimidia rhomboide egL, 
duas partes minores possidet^ ut habet rectangulum 5#^, 
in convexo ad aream suam exciso. — Hinc si rectangulum 
BMe, cum trîangulo BLe fuerit comparatum : erit trian- 
gulum BMq = triangulo qLe ; atque convexum trianguli 
qLe + dimidia rhomboide egL = convexo trianguli BMq- 
Unde etiam triangulum mixtum feg, erit aequale trian- 
gulo concavo rBM. 

Non secus si triangula BML et eML fuerint inter se 
comparata, quae sunt rhomborum aequalium BpLM et 
MeCL, in longum et latum secta dimidia : habet triangu- 
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Jum eML^ in parte convexi ad aream rectanguli MnL spe- 
ctante -+■ dimidia rhomboide egL^ dimidium ipsius convexi 
BL] ut habet trîanguluin BML : ergo triangulum feg^ 
aequale triangulo concavo rBM, 

Ex his comparationibus patet ; intersectionem partes 
convexi BL^ ofîicio dîagonalis suae, in assumtis rectan- 
gulis BMe et MnL excisas , in area utviusque trianguli, 
singulatim pro aequalibus inter se , seu pro figuris , eun- 
dem valorem referenţi bus habere, — Itaque etiam trian- 
gula BMq et Beq ; item qML et qLn , ad quorum areas 
partes convexi di versae excisionis spectant ; inter se eun- 
dem valorem, ex intersectione referre debebunt. 

Hinc si convexum intersectionis Bg accipiatur, quod 
convexe alterius râmi bD aequale est; siquidem pars con- 
vexi huius , ad aream trianguli Beq recidens, partem mi— 
norem convexi BL^ seu dimidium convexi ad aream rect- 
anguli BMe excisi referat : erit id , quod arcuş segmenti 
quadrantis circuli normalis Bsg superne adsecat , aequale 
differentiae. Ast haec differentia utexcisa occurrit, constat 
ex dimidio convexi octantis circuli normalis Bs^ et ex 
parte convexi, ad aream trianguli qLn spectantis illa, 
quae sub forma trapezii qfgs^ ut dimidiae rhomboidi dupli 
sgL aequalis innotuit* — Est autem dimidium convexi 
octantis Ms , + dimidia rhomboide dupli sgL^ aequale parti 
minori, seu triangulo sphaerico LBg^ quod ex dimidio 
convexi exterioris LBs + dimidia rhomboide 8gL compo- 
situm est. — Ergo differentia et pars minor , in convexo 
intersecto BL aut LD^ ab invicem pihil discrepant. 

Porro cum pars convexi, ad aream rectanguli mino- 
^ris MnL spectans , sit aequalis duabus dimidiis rhomboi- 
dibus quadrupli, seu 2egL\ erit convexum ad aream rect- 
anguli maioris BMe excisum 4 ; atque area totius convexi 
fii, sex dimidiis rhomboidibus aequalis. Itaque dimidium 
convexi octantis circuli normalis Bs^ ut una quarta con- 
vexi BL ; erit dimidiae rhomboidi quadrupli egL + dimi- 
diae rhomboidi diipli sgL aequale. Unde pars maior seg- 
menti quadrantis circuli normalis, ut illa de segmento 
B«C, per arcum circuli quadrupli eg rescinditur; erit ae- 
qualis triangulo rectilineo BLe, — Est autem triangulum 
lectiiineum BLe = triangulo falceo dupli eDLB ; ergo 
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pars maior segmenti quadrantis circuli normalis Bge , est 
aequalis rectangulo assutnto BMe^ seu quadrato LUCX> 

Itaque rectangulum BMe; porro pars maior segmen- 
ti quadrantis circuli normalis Bge, per arcum quadrupli 
ge resecta ; item triangulum rectilineum BLe ; atque tri- 
angulum falceum dupli eDLB : sunt inter se aequalia. — 
Quae de basi comuni Be per diversas functiones interse- 
ctionis educta , quandoquidem inter se singula commune 
aliquod spatium teneant; per comparationes tam lusum 
intersectionis, quam partium diversae sectionis relationes 
ad invicem, et explicant, et definiunt. — Cumve hae re- 
lationes partium exsectarum, in reliquis classibus tam 
descendenter , quam ascendenter, pari modo expressae 
recurrant : erit etiam triangulum rectilineum leD, aequa- 
le parti maiori segmenti quadraqtis circuli dupli BLD, ut 
illa per arcum circuli octupli Ig exscinditur. — Est enim 
triangulum concavum Dgl, quod de segmento quadrantis 
circuli dupli BLD, per arcum quadrupli ga^D exscindi- 
tur , duplum trianguli concavi Bge, — Est porro dimidia 
rhomboides octupli tge, nori secus duplum dimidiae rhom- 
boidis quadrupli egL. — Hinc rhomboides dimidiae lge+ 
egL simul sumtae , erunt aequales dimidio convexi LD. — 
Est autem triangulum rectilineum leD = rectangulo hnDj 
seu dimidio quadrati intersectionis maioris ; quod falceo 
quadrupli aequale est. — Unde pars maior segmenti quad- 
rantis cuiusque, est aequalis triangulo falceo sequentîs 
classis ascendenter, — Itaque pars maior segmenti quad- 
rantis super radium KC descripti , nempe segmenti KbC^ 
ut illa per arcum circuli dupli bL exscinditur, est aequa- 
lis triangulo falceo circuli normalis ZDC, quod est aequale 
rectangulo LXC (pag. 32) ; — unde convexum intersectio- 
nis 6C, est aequale tiiangulo sphaerico ZDi, seu parti mi- 
nori intersectionis. (pag. 25.) 

Siquidem area dimidii segmenti quadrantis circuli 
quadrupli, super basîm CD descripti eDC\ per arcum 
segmenti quadrantis circuli normalis , super eandem ba- 
sim descripti CcD^ bifariam dividatur : erit triangulum de 
basi cC, per arcuş circuli quadrupli atque normalis exci- 
sum eDC^ = segmento quadrantis circuli normalis BsC^ 
quod super basim BC descriptum est, — Itaque omissa 
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contectione , în parte minori nune dicti segmentî ^C^sub- 
sistente : erit triangulum sphaericum ^Z)C = parti maiori 
eiusdem segmenti quadrantis circuli normalis Bge^ seu 
rectangulo BMe. — Est autem triangulum falceum circuli 
normalis LDC, pars integrans trîanguli sphaerici gDC^ 
quod rectangulo LXC aequale est. Sed rectangulum LXC, 
est dimidiura rectanguli JÎJIfe; ergo triangulum sphaeri- 
cmn LDb, est aequale triangul o sphaerico iuxta positogfDL 
(pag 25) — Itaqae cura triangulum sphaericuni gDL^ sit 
duplum trianguli sphaerici aDc] ut etiam rhomboides 
quadrupli ez/Ae', est duplum rhomboîdis dupli Lacb : erit 
triangulum sphaericum aDc = rhomboidi Lacb. — Porro 
cum triangulum mixtura BCD^ de dîametro BD ut basi, 
per segmenta quadrantium circuli normalis BsC et CcD 
concave excisum, sit aequale triangulo concavo eDB^ 
quod de area rectanguli BCD, demto dîmidio segmento 
quadrantis circuli quadrupli eDC remanet : quandoquidem 
triangulum sphaericum gDC^ sit aequale rectangulo BMe: 
erit triangulum- concavum intersectionis BgP , quod de 
segmento quadrantis circuli dupli BLD, demtis convexis 
intersectionis Bg + gD remanet ; aequale rectangulo con- 
cavo quadrupli eMD, aut duobus dupli rectangulis conca- 
vis BKL'+'DKL simul sumtîs. Unde triangulum m^ge, ut 
illud per arcum circuli normalis m*g convexe exscinditur; 
erit aequale triangulo concavo mfBM. — Sed triangulum 
mixtum /"eg^ = triangulo concavo rBM] ergo apex de con- 
vexo intersectionis Bg^ per lineara Me repcis«us fgm^ ^ est 
aequalis triangulo sphaerico rJ9m'. 

Itaque in area segmenti quadrantis cuiusque, rect- 
angula concava ex bissectione deducta simul surata ; sunt 
concavis intersectionis siraul sumtis aequalia. Unde etiam 
convexa bissectionis BL-^LD siraul surata; erunt conve- 
xis intersectionis Bg + gD siraul suratis aequalia, — 

Quandoquidera inter membra intersectionis, ratio 
continua dupli ubique praesto sit, et convexa intersectio- 
i^is, classibus se contingentibus coraraunia (pag. 30):in- 
vento partis maioris valore ; etiam partis minoris valor 
pro invento haberi debet. — Itaque pars minor segraenti 
quadrantis cuiusque, triangulo falceo suae classis aequa- 
lis erit. — Hinc segmentum quadrantis circuli dupli BLD-, 
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aut diiDidium segmentum quadrâiitis circuli quadrupli 
eDC vel eDM; est aequale tribus triangulis falcei dupli, 
aut tribus quadratis AOIP. — Unde pars minor segmenti 
quadrantis circuli dupli 5jf/-t-triangulofalceo dupVi BgDe] 
est aequalis parti maiori segmenti quadrantis circuli dupli 
gDlj seu duobus quadi'atis AOIP. 

Si pars minor segmenti quadrantis circuli dupli Bgl^ 
ut illa per arcum octupli Ig exsecta est, cum triangulo re- 
ctilineo BLl^ tamquam triangulo falceo dupli aequali, ita 
fuerit comparata ; ut triangulum mixtum gLy^ per arcum 
dupli gL excisum, utrique membro comparationis adiicia- 
tur : erit dimidium convexi BL = triangulo IgL, — Itera 
si eadem pars minor Bgl, cum parte maiori segmenti quad- 
rantis circuli normalis Bge fuerit comparata , quae falceo 
dupli pariter aequalis est, — convexo intersectionis Bg ut 
communi demto : erunttriangula concava Bgl et Bge inter 
se aequalia. 

Siquidem dimidium segmentum quadrantis circuli 
dupli LDKy sit aequale V/^ quadrato AOIPj erit pars quae 
sub specie parallelogrammi IgLK SidcisB,, illud in partem 
maiorem elevat; aequalis dimidio quadrati AOIP^ seu rect- 
angulo MKL. — Ergo sectio in area segmenti quadrantis 
circuli dupli , per arcum circuli octupli gl suscepta , est 
aequalis sectioni per lineam MX susceptae ; quae est pro 
area trianguli BCD^ bisâecans intersectionis. — Unde tri- 
angulum mixtum gLx = triangulo ex vertice opposito 
Mlx — Hinc si pars minor segmenti quadrantis circuli 
dupli , iuxta sectionem lineae ML designata , fuerit cum 
triangulo rectilineo BLl comparata ; erit dimidium con- 
vexi BL = triangulo 3IIL. — Itaque convexum BL in suo 
dimidio, utrique sectioni se aequaliter accommodat. Habet 
autem in rectangulo MKL^ AMIL\ cum triangulo IKLeim- 
dem valorem ex intersectione (pag 39.) ; ut etiam proxi- 
me> deducta aequalitas trianguli mixti gLx^ cum triangulo 
Mlx innuit. Ergo convexum BL^ est aequale rectongulo 
MKL ; seu partes secundariae constitutivarum lunulae, ut- 
pote convexum £Z), et rectangulum LXC, sunt inter se 
aequales ; de qua re pag. 23. quaestîo fuit. — Fuerit au- 
tem convexum JffL =i: rectangulo MKL\ tune erit etiam in- 
teriacens triangulum concavum acutum BML = rectangulo 
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MKL ; siquidem dimidium segmentum quadrantis circuli 
dupli BLK, sit tribus rectangulis MKL aequale. Ego area 
dimidii segmenti quadrantis circuli dupli BLK^ trisectaest. 
Itaque triaugulum interiacens coucavum acutum BML^ seu 
convexo octantis circuli dupli BL , seu rectangulo MKL 
fuerit adiectum; accessione sua singulum, ad valorem 
trianguli falcei dupli, autquadrati AOIP elevabit. — Hinc 
si rectangululn concavum BKL^ fuerit cum triangulo re- 
ctilineo BLl comparatum, triangulo coucavo BLl^ utcom- 
muni demto ; erit dimidium convexi BL^ = triangulo IKL. 
— Sunt ergo triangula IKL et MIL, item MsL et MIL , at- 
que M9I et UL, aut IKL et hL ; singula eiusdem valoris ex 
intersectione. Cum euim rhombi BpLM etBemly sint in 
ratione dupli arearum ad invicem ; erit triangulum recti- 
lineum BML = triangulo rectilineo Bsl; unde rectangulum. 
IsL , = triangulo MIL. — Sunt porro rhombi quoque dimi- 
diati Msl et ILi, non secus in ratione dupli ad invicem; et 
triangulum SIsL , = triangulo M«/; cum sint ambo eiusdem 
rhombi dimidia. — Itaque etiam dimidius rhombus BML^ 
aut una quarta rhombi dupli Bsl; item rectangulumi>//rL+ 
triangulo MsL : sunt dimidii segmenti quadrantis circuli 
dupli BLKj iusta dimidia. 

Siquidem ex trisectione proxime deducta , rectangu- 
la concava segmenti quadrantis circuli dupli BKLetDKL^ 
quae nempe demtis convexis BLet DL remanent; singula 
sint quadrato AOIP, aut triangulo falceo dupli aequalia: 
erit arcuş eiusdem segmenti quadrantis circuli dupli BLD^ 
pro area rectanguli BCD, linea bissecans ex in- 
tersectione. — Sunt enim rectangula concava BUL et 
DXLy cum quadrato interiacente LUCX y pariter tribus 
quadratis ^ O/P aequalia ; ut habet segmentum quadran- 
tis circuli dupli BLD. 

Atque iam valores tam partium singularum , quam 
quadrati inscripti , atque ipsius circuli circumscripti defi- 
niţi sunt. Ut enim in rectangulo CKD, convexum octantis 
circuli dupli LD, rectangulo huius classis LXC aequale 
est : ita in rectangulo sequentis classis BCD, convexum 
octantis circuli qiiadrupli el), rectangulo BMe aequale 
erit, — Sicut ergo in rectangulo CKD, rectangula conca- 
va DKL et DXL duo , atque convexum interclusum LD, 
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cum rectangulo LXC tertîum quadratum AOIP sistunt: 
ita in rectangulo BCD, rectangula concava , de segmen- 
tis quadrantium circuli quadrupli depromta eMD et eCD, 
singula duo quadrata ; convexum porro interceptum eD 
quintum, atque rectangulum BMe. sextum quadratum 
AOIP referent. — Itaque cum rectangulum JSCZ>, sex 
quadrata AOIP teneat; si huîc segmentam quadrantis cir- 
culi dupli BID adiectum fuerit : quadrans circuli dupli, 
cum 6H-3=9 quadratis AOIP praestp erit. Ergo quadra- 
tum inscriptum ABCD, ut duplum rectanguli BCD, habet 
duodecim ; atque circulus huic quadrato circumscriptus, 
ut duplum quadrantis circuli dupli, octodecim quadrata 
AOIP; seu tribus areae suae lunulis, aut tribus radii sui 
quadratis aeqiialis est. — Porro cumsegmentum octantis 
circuli normalis , sit una quarta convexei LD ; crunt seg- 
menta octogoni normalis simul sumta peripheriam circuli 
tenentia, convexo octantis quadrupli eD aequalia. Unde 
area octogoni normalis habebit, septemdecim quadrata 
AOIP] segmentum autem quadrantis circuli normalis, erit 
una duodecima pars areae circuli sui. — 

Quibtis valoribus, singulae iam areae divisionales, 
in quadrato inscripto se accommodabunt. — Si tamen mu- 
nus bissectionis , arcuş circuli dupli tex hypothenusa , aut 
arcuş quadrupli ex catheto exerceat ; partes secundariae 
constitutivarum , nempe convexum octantis circuli dupli 
aut quadrupli^ et respondens cuique rectangulum, per 
fungentem bissecantem ab invicem segregatae , cum va- 
loribus ex intersectione impetratis (pag. 42) ; ad singula 
bissectionis membra spectabunt. Quod in casu , si bisse- 
cans recta fuerit, non obtinet; siquidem recta fungente, 
utrumque'divisîonis membrum, in easdem figuras aream 
suam resolvat. 

Si enim in rectangulo BCD^ bissecans intersectionis 
MX fungatur ; trapezium BCXM, a rectangulo BKC in eo 
differet; quod in locum resecti rectanguli MKL^ aliud ae- 
quale , in rectangulo LXC adjectum possideat. Ergo dum 
rectangulum concavum unius quadrati BUL, ineffigieex- 
cisum est; alterum in triangulo concavo acuto BML^ + 
rectangulo LXC se sistet; convexo octantis circuli dupli 
BLy et rectangulo socio LUC^ loca sua tenentibus. — Si 
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aiitem triangulum concavum acutuni BMLy sibLtrîangu- 
lum falceum LjBC copulaverit, quod rectangulo ifAiae- 
quale est ; in vicem alterius rectanguli concavi, — conca- 
vum intersectionis eiusdem valoris BgC succedat, quod de 
segmento quadrantis circuli normalis BsC^ demtis conve- 
xis intersectionis Bg+gC remanet; quae convexa simul 
sumta, vicem convexi dupli BL sustinebunt (pag. 41). — 
Ex adverso si arcuş circuli dupli BLD fungatur; convexis 
octogoni dupli BL+LD ^ in altero bissectionis membro 
quadratum LUCX] item si arcuş quadriipli ea^D fungatur, 
convexe octogoni quadrupli eZ), rectangulum unius quad- 
rati BMe respondebit. 

Si dimidium segmenti quadrantis circuli dupli BIK^ 
cum rectangulo aequalis valoris , seu /i parte quadrati in- 
scripti jBF/Tfuerit comparatum; contectione demta erit: 
triangulum concavum BVw^ per arcum dupli ^irresectum; 
aequale triangulo mixto ir/f/, ut illud de assumto dimidio 
segmento , per Uneam VK abscissum est. — Ast si trian- 
gulum concavum BVWy trapezium ex uno latere pariter 
concavum wIOV sibi iunxerit, ut illud per arcum dupli 
wl adcisum est ; illud in rectangulum concavum lunulae 
BOI evalescet, quod est aequale quadrato AOIP. — Ergo 
etiam triangulum mixtum wKI^ ex accessione eiusdem 
trapezii mixti, in aream quadrato AOIP aequalem se trans- 
formabit. — Est autem ex hac posteriori coniunctione na- 
turn trapezium VKIO, ex parallelogrammo FD'/0+ rect- 
angulo ID^K compositum ; cumve rectangulum ID^K, sit 
una quarta quadrati AOIF : habebit parallelogrammum 
KD'/O, pro se tres quartas quadrati AOIP. — Ergo quad- 
ratum AVKF^^ quod praeter quadratum AOIP, extrapeziis 
aequalibus VKIO+F^KIP constat, est aequale tribusquad- 
ratis AOIP] cuius area trisectionem ita subivit ; ut quad- 
rata de diagonali excîsa AOIP+ID'KE^ simul sumta, di- 
midium areae; alterum autem dimidium, parallelogram- 
ma interposita VD^IO + F^E^IP simul sumta referant. — 
Hinc quandoquidem haec eademque ti'isectio, in area 
quadrati inscripti ABCD ut quadrupli , se exacte repetat: 
erit quadratum intersectionis maius klmD , quod quatuor 
quadrata ^0/P habct, aequale parallelogrammo Aolk + 
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rectangulo Bolj unde parallelogrammum Aolk = rect^n- 
gulis Bol+lkD simul sumtis. 

Quandoquîdem in dimidio segmente quadrantis cir- 
culi dupli trisecto BLKj solum rectangulum MKL^ seu una 
quarta quadrati intersectionis minoris teneat iustam raen- 
suram; reliqua autem duo membra, utpote triangulum 
concavum acutum BML et convexura BL^ a mensura iusta, 
alterum per defectum , alterum item per excessum mani- 
feste recedant : natura et functiones huius trianguli con- 
cavi acuţi BML^ quod inter rectangulum MKL et conve- 
xum BL coUocatum , lusum intersectionis temperat, ube- 
rius investigandae erunt. 

.Cum triangulum concavum acutum BML ^ sit = 
rectangulo MKL , quod parallelogrammo IgLK aequale 
est (pag. 42); illud cum parallelogrammo IgLK^ ut ae- 
quali, comparări poterit. — Itaque cum haec duo , nem- 
pe concavum acutum BML^ et parallelogrammum IgLK^ se 
in triangulo acutissimo uLx mutuo contegant; spatio con- 
tectionis ut communi demto, erit trapezium tei^H- trian- 
gulo convexo gLu = triangulo concavo acuto BML — 
. triangulo acutissimo uLx^ ut illud per arcum circuli octu- 
pli Ig resectum est. — Ast si trapezio IxLK^ triangulum 
Mlx adjectum fuerit; illud se in aream rectanguli MKL 
transformabit : unde membrum primum comparationis, se 
nune iam ut ex rectangulo MKL + triangulo convexo g'iw 
compositum sistet. Ergo si triangulo concavo truncato, ut 
alteri comparationis membro , idem triangulum Mlx ad- 
jectum fuerit ; quod hac vice trianguli concavi Bul faciem 
induet : illud quoque rectangulo MKL + triangulo conve- 
xo gLuy aequale esse debebit. Hinc $i utrique comparatio- 
nis membro, adhuc triangulum sphaericumw-Bg' adjectum 
fuerit : erit ex hac nova accessione, triangulum concavum 
Bgl^ per arcum circuli normalis excisum , = rectangulo 
MKL + triangulo sphaerico LBg, Sed triangulum sphae- 
ricum LBg^ est pars minor convexiintersecti BL^ seu una 
tertia ejusdem (pag. 35). — Est porro rectangulum Jtffiî, 
aequale convexo BL (pag. 42), seu trium talium partium, 
ut est triangulum sphaericum LBg. — Ergo triangulum 
concavum Bgl^ est pro se quatuor talium partium ; quibus 
4 partibus, siquidem convexum intersectionis Bg^ adhuc 
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duas partes adiiciat; erit pars minor segmenti quadrantis 
circuli dupli, ut illa per arcum octupli Ig exscinditur, sex 
talium partium ; seu quadrato AOIP aequalis. — Est au- 
tein triangulum concavum Bgl^ duplum tri^gnli concavi 
gCe, quod de parte minori segmenti quadrantis circuli nor- 
malis BsC simili modo , nempe per segmentum super ra- 
diurn KC descriptum" excisum est. — Ergo triangulum 
concavum gCe^ erit duarum partium, seu duobus triangu- 
lis sphaericis LBg aequale. — Itaque triangulum conca- 
vum dupli Bglj seu convexum intersectionis Bg, seu trian- 
gulum concavum sequentis classis gCe sibi copulaveritj in 
utroque casu, quadrato AOIP aequale futurum est. — 
Porro siquidem triangulum falceum circuli normalisLfiC, 
rectangulo MKL non secus aequale sit ; triangulo sphăe- 
rico LBg^ in hac area unam partem referente*, erit reli- 
quum areae, nempe triangulum concavum gCL^ in hoc 
quoque casu duarum partium. — Itaque interiacens con- 
vexum intersectionis gfC, seu triangulo concavo falcei nor- 
malis gCL, seu alteri gCe fuerit adjectum ; eundem trium 
partium valorem producere, seu rectangulo MKL aequale 
esse debebît. — Est autem in segmento quadrantis cir- 
culi normalis BsCy concavum intersectionis de parte maio- 
ri excisum Bge^ duplum trianguli concavi gCL, quod în 
segmento quadrantis super radium KC descripto , non se- 
cus de parte maiori excisum est ; ergo quatuor partium* 
— Est porro in segmento quadrantis circuli dupli BED^ 
de parte maiori exsectum concavum gDl^ duplum concavi 
Bge ; ergo octo partium. ~ Unde iam patet : segmentum 
quadrantis circuli dupli BLD^ aream suam ex intersectîo- 
ne in octodecim partes aequales resolvere, ex quibus 
concava intersectionis Bgl + gDl^ 4 + 8 = 12; convexa 
porro ejusdem intersectionis Bg + gD^ 2+4=6 partes 
tenent , et in utraque specie rationem dupli inter se pro- 
fitentur. — Unde prout coiicavorum atque convexorum ; 
ita etiam partium intersectionis, continua dupli seriss exît 
(pag. 32* 41.).. — Hinc cum concavum intersectionis minus 
Bgl ut quatuor partium , sit aequale convexo intersectio- 
nis maiori gfZ), pariter quatuor partes tenenti : erunt con- 
cava Bgl + gDl simul sumta, parti maiori ejusdem seg- 
menti quadrantis circuli dupli, aut rectangulo concavo 
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quadrupli eD3I] convexa autem ^fl'+fl'Dsîmulsumta, păr- 
ţi minori, aut rectangulo concavo dupli BLK aequalia 
(pag. 41). 

Si rectangulum concavum quadrupli e/)J/accipiatur: 
erit con vexuifi intersectionis gD = triangulo Mei + dimi- 
dia rhomboide octupli egi — Est enim triangulum Mei, 
duplum trianguli IKL vel IgL , quod ut dimidio convexi 
BL aequale , unam et dimidiam partem sistit (pag. 42.) ; 
ergo pro se trium partium. — Est porro dimidium rhom- 
boidis octupli egl, quod cum dimidio rhomboidis quadru- 
pli egLy dimidio convexi BL pariter aequale est (pag. 40); 
pro se unius partis. — Hinc trapezium Megl ut quatuor 
partium, adjectis areae suae in triangulo sphaerico falcei 
dupli eDg duabus partibus ; evadet sex partium, seuquad- 
rato AOIP aequale erit, et partem maioremsegmen ti quad- 
rantis circuli dupli, accessione sua in dimidium segmen- 
tum quadrantis circuli quadrupli transformabit. — Hinc 
si trapezium Megl^ cum triangulo concavo aequali Bgl£u- 
erit comparatum ; erit triangulum convexum m^ge = tri- 
angulo concavo mfBM (pag. 41). 

Idem tamen trapezium etiam cum triangulo concavo 
gCe ut duarum partium , quadrato AOIP aequale erit, et 
in rectangulo CKB^ trisectionem areae absolvet. — Sed 
trapezium j^/g'e = trapezio Megl — Ergo cum triangulo 
concavo gCe^ illud quoque quadrato AOIP aequale erit. 
— Unde variae trisectionum formae, ut nempe rectangula 
unius quadrati BMe vel Bpl; aut pars maior segmenti 
quadrantis circuli normalis, vel pars minor segmenti 
quadrantis circuli dupli functiones habuerint. 

Eadem iam lege , erit in dimidio segmento quadran- 
tis circuli quadrupli eDC, triangulum concavum interse- 
ctionis gDJS', duplum trianguli concavi Bgl^ ergo octo par- 
tium ; quod cum convexo gD, duodecim partes tenebit, et 
qua pars minor sequentis classisascendenter, parti maiori 
segmenti quadrantis circuli dupli aequale erit. 

Siquidem hae comparationes sibi semper conveniant 
et idem resultatum producant, seu ex accessione paralle- 
logrammi IgLK, aut trianguli concavi acuţi BML, seurect- 
anguli MKL^ aut trapezii IsLK, pars maior de dimidio seg- 
mento quadrantis circuli dupli LDK educta fuerit ; de 
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omnibus iam quadrantium segmentîs integris statuendum 
erit : concava illorum simul sumta, quae demtis convexis 
seu bîssectionis , seu intersectionis remanent , esse parji 
maiori segmenti assumti , seu triangulo falceo sequentis 
classis ascendenter aequalia. — Ergo concava segmenti 
quadrantis circuli normalis Bge + gCe simul sumta, sunt 
aequalia falceo dupli eDB^ cuius area de basi Be recte 
cum concavo partis maioris Bge încipit* — Sed concavum 
partis minoris jfCe, si convexum gC ad se traxerit, evadet 
dimidio quadrati AOIP aequale (pag. 47.) : ergo etiam 
triangulum sphaericum falcei dupli eDg^ ut pro seduarum 
partîum, in consortio triangqli sphaerici unius partis gfDL, 
quae simul sumta convexum exterius quadrupli constitu- 
unt (pag. 35), dimidio quadrati AOIP aequale erit. 

Quandoquidem triangulum IgL , sit aequale dimidio 
convexi BL (pag. 42); erit triangulum IKL, alteri eiusdem 
convexi dimidio aequale. — Ast iuxta comparationes ex 
trisectîone deductas , dimidium convexi BL^ est aequale 
parti minori eiusdem convexi + dimidia rhomboide qua- 
drupli egLy aut tribus dimidiis rhomboidibus egL (pag. 
39); — Itaque cum în triangulo IgL , dimidia rhomboides 
quadrupli IxL excisa occurrat; erit reliquum areae, utpote 
triangulum mixtum gLx^ aequale parti minori convexi BL, 
seu triangulo sphaerico LBg. — Hinccontectionetrianguli 
convexi gLu demta ; erit triangulum acutissimum uLx = 
triangulo sphaerico nBg, — Est autem triangulum gLx ^= 
triangulo itf/iP (pag. 42); ergo etiam Mlx^ aequale parti 
minori convexi BL^ seu triangulo sphaerico LBg. — Unde 
in rectangulo MKL^ triangulo Mtx unam partem, porro 
rhomboide quadrupli IxLG^ alteram partem referentibus ; 
tertiam partem triangulum IKG' sistet, quod triangulo 
mixto gLx aequale est. 

Ex his iam methodus computandi intersectionis dupli* 
plenius inclarescit. — Habet enîm intersectio Uneam IL^ 
ex puncto intersectionis dupli / ductam pro bissecante 
rectanguli MKL^ atquie triangula huîus officio excisa MIL 
et IKL^ pro aequalibus accipit (pag, 42). — Tandem trian- 
gulis Mlx et IKG^ singulis, item interiacenti quoque rhom- 
boidi quadrupli lxLG\ eodem unius partis valoreimposito; 
trisectionem areae suscipit ac conficit. — Hinc in rectan- 
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gulo aequali MnL^ parte convexi ad aream huîas rectan- 
guli excisa, unam tertiam convexi BL referente (pag. 35); 
erunt triangula concava întercipientîa rLMet fLn^ singula 
unius partis , seu parti de convexo BL adcîsae et inter- 
clusae aequalia. — Est autem in triangulo concave rLM^ 
pars eiusdem per arcum circuli octupli Ig rescissa, nempe 
triangulum acutissimum nXa: = triangulo sphaerico uBg: 
ergo reliquum eiusdem trîanguli, nempe truncus conca- 
vus xMru == triangulo convexo gLu ; cumve triangulum 
concavum acutum BML sit trium partium, triangulo con- 
cavo rLM^ in hac area unam partem sistente; erit reliquum 
areae , nempe triangulum concavum rBM^ duarum par- 
tium. Sed triangulum concavum rBM^ est aequale trian- 
gulo mixto /feflf, ad aream falcei dupli spectanti (pag. 38). 
Ergo etiam triangulum feg est duarum partium. — Fuerit 
autem triangulum mixtum feg duarum partium, quando- 
quidem triangulum sphaericum eDg^ duas partes in effigie 
excisas teneat; erit etiam triangulum concavum fi/fe, ut 
pars integrans falcei dupli , duarum partium. — Unde 
iam etiam in triangulo falceo normalis LDC^ membra sin- 
gula, (pag. 33.) inter se eundem valorem habebunt. Est 
enim triangulum sphaericum LDb^ una tertia convexi LD, 
^rgo unius partis. — Est porro triangulum mixtum Ldb^ 
dimidium trianguli mixti feg^ ergo unius partis. — Estde- 
nique triangulum concavum ZCd, dimidium trianguli con- 
cavi -6/e; ergo unius partis. — Hinc si calculus ad trian- 
gulum concavum gDl translatus fuerit; siquidem triangu- 
lum mixtum a'/flf, sit duplum trianguli mixti feg'j erit 
illud pro se quatuor partium. Porro cum triangulum con- 
cavum al'Dl^ sit duplum trianguli concavi Bfe ; erit illud 
quoque pro se quatuor partium. — Et cum dîmidia rhom- 
boides octupli egl^ sit pro se unius partis ; erit triangu- 
lum concavum eZ)/, ex dictis tribus partibus compositum, 
novem partium ; seu dimidio segmento quadrantis circuli 
dupli aequale. 

Itaque ti:iangulum mixtum MfL^ quod per arcum cir- 
culi dupli fL convexe excisum est; seu in parte convexi 
BL^ ad aream rectanguli MnL recidente, atque unam par- 
tem referente, + triangulo concave rLMy pariter unius 
partis ; seu iuxta sectienera arcuş octupli Ig , in trapezio 
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mixto Mfgl fuerit assumtum : erit illud duarum partîum, 
et triangulo concavo Bfe^ aut triangulo mixto feg aequa- 
le. — Ergo arcuş circuli dupli BfL^ qui convexum octan- 
tis BL exsecat ; item latus quadrati intersectionis minoris 
Me, triangula ex vertice oppo.sita et inter se aequalia 
{Bfe=MfL) exscindunt. — Hinc cum triangulum mixtum 
feg, sit duplum trianguli mixti gLx seu duarum partium, 
et trapezium mixtum Mfgl = triangulo concavo Bfe , aut 
alterî mixto feg*^ erit trapezium mixtum ifegf/ + triangulo 
sphaerîco partem falcei dupli constituente e^^^ipsi trian- 
gulo falceo circuli dupli eDB^ seuquadrato AOIP etc. 
(pag. 50.) 

Triangulum concavum acutum fiJ!/Zr+triangulo fal- 
ceo circuli normalis LBC, est aequale rectangulo concavo 
BKLy seu quadrato AOIP. — Est autem triangulum con- 
cavum acutum truncatum {BML — mLx) + triangulo 
sphaerico uBg = triangulo concavo acuto integro BML^ 
seu tribus partibus. — Ergo figura unius quadrati AOIP, 
in triangulo concavo acuto BML + triangulo falceo nor- 
malis L8C assumta; per arcum circuli octupli Ig bifariam 
secta est. — Hinc si bissectionis huius pars superior , ex 
concavo acuto truncato + triangulo sphaerico uBg confia- 
ta, cum parte maiore segmenti quadrantis circuli normalis 
Bge, in unam aream coniuncta fuerit; erunthaec duo simul 
sumta, sub forma trapezii BegxMj uni et dimidio quadrato 
AOIP aequalia. — Itaque cum in area huius trapezii, rect- 
angulum BMe sit = quadrato AOIP : erit pars residua 
assumti trapezii , nempe trapezium Megx = dimidio qua- 
drati AOIP, seu rectangulo MKL aut MnL. — Est autem 
diraidius rhombus eML = tribus* quartis quadrati AOIP, 
ut triangulum rectiliueum BML demonstrat; quod in con- 
cavo acuto BML duas quartas , et in adciso dimidio con- 
vexi BL tertiam quartam possidet. — Ergo triangulum 
mixtum gfia? + dimidia rhomboide quadrupli eflfi = uni 
quartae , aut triangulo IgL. — Est autem etiam dimidia 
rhomboides octupli egl + dimidia rhomboide quadrupli 
ejl = dimidio convexi LD^ seu uni quartae ; ergo trian- 
gulum mixtum gLx est = dimidiae rhomboidi octupli egl, 
seu ambo sunt pro se unius partis. — Hinc cum dimidiae 
rhomboides alarum egL -t- IxL simul sumtae, sint aequales 
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dimidiae rhomboidi octupli^gf/; eritrectang|ulum/Letrium , 
partium, seu dimidio quadrati -40/f'aequale. — Estautem 
rectangulum IsL = triangulo MIL (pag. 43.); ergo de qua- 
.drato AOIPy utrumque unius quartae; unde etiam triaur 
gulum IKL unius quartae esse debebit. — Erunt porro in 
rectangulis aequalibus IsL et esL singulis, spatia quae 
demta dimidia rhomboide quadrupli IxL et egL^ de trian- 
gulo mixto gLx remanent, secundum bissecantem «Zrtam 
inter se , quam dimidiae rhomboidi octupli egl aequalia. 

— Unde novitus innotescit, intersectîonem dupli, in rect- 
angulis de quadratis intersectionis desumtis, ut sunt MKL 
et MnLj partes ex puncto intersectionis suae / et q exse- 
ctas , in eodem semper valore acJcipere et pro aequalibus 
inter se habere (pag, 39.) ţ quasi nempe iustam bissectio- 
nem excepissent. 

Si triangulum concavum acutum BML + triangulo 
falceo normalis LBCj cum rectangulo aequalis valoris 
BMe fuerit comparatum , contectione trianguli concavi 
Bm'M demta; erunt residua inter se aequalia. Ergo rhom- 
bus MeCL = segmento quadrantis circuli normalis BsC. — 
Hinc si ex ar ea rhombi MeCL^ unum et dimidium quadra- 
tum AOIP tenente, seu in trapezio Megxj — seu in A con- 
cavo gCL + A mixto gLx^ — seu in parte minori segmenti 
quadrantis circuli normalis gCe, — aut in parte maiori 
segmenti quadrantis circuli dimidii valoris gCL , — una 
tertia subtracta fuerit : reliquum, uni quadrato AOIP ae- 
quale erit, — Non secus , si rhombus dupli Beml accipia- 
tur ; erit iile in rectangulo BCD , ex comparatione simili, 

— segmento quadrantis circuli dupli BLD aequalis. 

Siquidem ?i segmentum quadrantis circuli quadrupli 
eDCy sit = segmento quadrantis circuli dupli BLD^ — seu 
tribus quadratis AOIP : erit arcuş quadrupli ea^D , pro 
area rectanguli BCD, non secus bissecans ex intersectione; 

— ut est arcuş segmenti quadrantis circuli dupli BLD. — 
Hinc si functio amborum horum arcuum, ut bissecantium 
assumta fuerit ; eritconvexum intersectionis gD, = trian- 
gulo concavo Bge, ad aream falcei dupli spectanti. — Sunt 
enîm assumta membra singula, ex intersectione quatuor 
partium ; ut proxime deductum fuît. — Unde etiam in 
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rectangulo CKD, — erît convexum întersectionîs 6/), = 
triangulo concavo LCb , ad falceum normalis spectanti. 

Cum partes^ constitutivae lunulae secundariae , sîht 
inter se aequales (pag. 42.), — et trîangulum falceum clas- 
sis cuiusque, trium aequalium membrorum (pag. 50.): 
cognosci iam poterit, quomodo intersectîonisniUT)ere,par- 
tes constitutivae luuiilae cuiusvis , in partes constitativas 
sequentis classis descendenter transiormentur? ex quare, 
ut instîtuti indoles ; ita conditiones lusus uberius inno- 
tescunt; 

Scilicet , quandoquidem in rectangulo aequalium ca- 
thetorum quovis , segmentum quadrantis circuli sui dupli, 
super hypothenusam descriptum, partes constitutivas lu- 
nulae suae classis designet; — si assumtum fueTÎt, ut in 
rectangulo quadrantis CKD, antequam segmentum quad- 
rantis circuli normalis CcD^ hoc officib fungeretur, et con- 
stitutivas lunulae suae classis, designare institueret ; iam 
in eodem quadrantis rectangulo, partes constitutivae clas- 
sis antecedentis , dîmidiam lunulam referentes , utpote 
rectangula concava DKL et DXL^ cum suiş secundariis, 
utpote convexo interîacente LD^ et rectangulo LXCj prins 
descriptae adfuissent ; — atque arcuş circuli normalis CcDy 
tantum posterius, seu in rectangulo iam sic instructo, mu- 
nere designationis fungeretur : apparebit statim , excisio- 
nem banc , quatenus constitutivae semicirculi normalis 
dimidiam lunulam referentes, officio segmenti quadrantis 
circuli normalis , in illam speciem transformantur , quae 
integrae lunulae constitutîvis , classis sequentis descen- 
denter convenit , — ita perfici ; ut rectangulîs concavis 
DKL et DXLj porro quoque fundamenta partium exscin- 
dendarum constituentibus , id quod ad traiîsfigurationem 
rectangulorum concavorum desid^ratur, — ex interiacente 
convexo LD, et rectangulo LXCy tamquam partibus secun- 
dariis, ad lusum transmutationis exercendum destinatis 
praestetur. — 

Arcuş namque segmenti quadrantis circuli normalis 
CcZ), intersectîone sua, convexum ZZ) in partes inaequa- 
les duas, — utpote in convexum 6/), et A sphaericum LDb; 
non secus aream quoque rectanguli LXCy in partes pari- 
ter inaequales duas, — utpote' triangulum concavum LCtT 
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et rectangulum ex hypothenusa sua convexum CXd divi- 
dit; — dumve partes maîores, utpote convexum 6J9, at- 
que rectangulum convexum CXd^ in suam ratam partem 
pertrahit; ex partibus minoribus simul sumtis, utpote 
trîangulis LDb + LCd^ cum adîectione complement!, ex 
apîce rectangulî concavi proprii DXL desumtî, nempetri- 
anguli mîxti Ldb , quod ad secundarias , transmutationis 
officio fungentes non spectat, ratam rectangulo concavo 
DKL competentem , in figura trîanguli falcei LDC educit 
(pag. 33.) — Sed A complementi Zd6, ut pars falcei nor- 
malis, cum triangulo sphaerîco LDb^ aut concavo iCd, 
eundem valorem tenet; siquîdem membra falcei classis 
cuiusque, sint inter se aequalia (pag. 50,) — ^ Hînc, quem- 
admodum rectangulum concavum DKL^ cui rectangulum 
LXC debebatur , in triangulo falceo LDC, tres partes ae- 
qualium valorum in ratam partem accepit : ita alteri con- 
cavo DXL^ cui convexum LD obvenire debuit, in partibus 
maioribus simul sumtis, iidem recte trium partium valo- 
res obtigerunt ; siquîdem ex 4 partibus , in amisso apice 
Ldb una pars , In aream trianguli falcei translata sit. — 
Caeterum. 

In rem fuerit, vestigîa intersectionis dupli, subprae- 
cipuis transmutationum formis, in area rectanguli BCD 
relegisse, et ad statum normalem revocasse; inquoquad- 
ratum LUCX, cum segmento dupli BLD, et rectangulis 
coiicsivis BUL+ DXL y constitutivas luriulae integrae si- 
stunt (pag. 23.) — Itaqucsi in locum quadrati LUCX. 

1-mo Rectangulum eiusdem valoris eCm, fuerit sub- 
stitutum : segmento dupli BLD perseverante, — rectan- 
gula concava, spatium inter figuras assumtas positum 
referet; quod^ex triangulo falceo dupli eDB + concavo 
acuto quadrupli Dme compositum est. — Cum enim rect- 
angula el/e' +-mXw^ simul sumta, rectangulo e'Xtr' sint 
aequalia ; erit etiam designatum spatium , rectangulis 
concavis BUL + DXL simul sumtis aequale. — 

2-do Si falcea normalis LDC + LBC simul sumta, 
fuerint pro quadrato L l/C-X" accepta ; segmenta qu, circuli 
-normsîlis CcD + BsC y cum rectangulis concavis BKL + 
DKL^ constitutivas reddent. — Si tamen falceum unum 
LBC^ cum adiacente rectangulo LXC^ fuerit pro quadrato 
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Si 

LUCX sumtum : segmentum quadr. circuli normalis alte- 
rum, nempe CcD^ in ?* segmentum dupli se transform abit. 

3-tîo Si pars maior convexi , de segmentis super ra- 
dium KC ab utrinque descriptis , per arcum circuli dupli 
gb abscissa accipiatur ; segmento dupli BLD perseveran- 
te , in vicem rectangulorum concavorum seu bissectîonis, 
concava intersectionis, ad segmenta circuli normalis spe- 
ctantia BgC + CbD fungentur. 

4-do Si concava intersectionis , ad aream convexi KC 
spectantia fuerint accepta, ut illa demtis convexis suiş 
Kg + gCy item Kb -f- bC remanent ; quandoquidem conca- 
va segmenti quadrantis cuiusque simul sumta, sint falceo 
sequentis classis ascendenter aequalia (pag. 49.) : erunt 
trîangula concava gCJU + gKL simul sumta , falceo nor- 
malis , aut rectangulo LUC aequalia. — Sed A concavum 
gCLj tam falceo normali LBC^ quam concave intersectio- 
nis KgC commune , est 2 partîum (pag. 47.) : ergo conca- 
vum gKL, =.triangulo sphaerico LBg ^ seu part! minori 
convexi BL. — Itaque in hoc casu , vices rectangulorum 
concavorum, triangula concavo-convexa BgK et DbK 
tenebunt. 

Atque iam ex his , reliqui etiam lusus intersectionis 
deduci poterunt; si nempe in locum quadrati L t/CJir, rect- 
angulum MLN, vel BMe^ aut pars maior segmenti quadr. 
circuli normalis Bge^ aut pars minor segmenti dupli Bgl 
etc. accepta fuerint. — 

Quandoquidem valores, via comparationum in omnes 
areae partes extensarum eductî, inter se sine deviatio- 
ne conspirent ; atque tam postulatis bissectionum, quam 
etiam reliquis divisionum casibus sufficiant : clavis adhi- 
bita, pro iusta haberi debebit. — Cum enim assumtio 
quaevis temere tentata, auctoritate comparationum con- 
sentientium , in firmam basim evalescat : officia inductio- 
nis, ex ipsa institutionis dupli natura depromptae, eo' 
magis valida esse debebunt. — Abnuere namque ea, quae 
hac duce per gradus innotuerunt, idem esset; ac obsistere 
velle iis , quae ratio hypothenusae ad cathetos aequales, 
atque leges rationis continuae pro se inomisse exigunt. 

Tametsi hoc pacto^ resolutio quadraturae circuli^ 
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suiş nixa fundamentis , satis roboris ac firmitatis habere 
videatur : negări tamen nequit, statum quaestionis huius, 
natura et antiquitate sua talem esse; quae adductis ratio- 
nibus , semper adhuc novas rationes. adjungi desiderat. 

Insolita namque momenta comparationum, quae spa 
tia ab invicem manifeste discrepantia , sub varia specie, 
ad eundem valorem sustinendum, ita occultc compellunt; 
ut res per tenebras quasi suscepta, persaepe fabulosa eva- 
dat. : merito rationes instituti , haec asserentis reddendas 
postulant , et stimulo investigationis nova vota continuo 
adjiciunt ; ne in hac annosa quaestione , quidpiam cîto aut 
cumulatim dictum, specieni veri iniuste arripiat , et pro se 
usurpet. — Accedit, quod cum disciplina intersectionum, 
inter Mathematicos , hactenus interpretem non invenerit, 
id etiam ad expendendum restet : an ea, quae sub aegide 
ignotae huius legis collocata sunt, per se îam ita tuta sint, 
ut omnem ex animo dubitationem eiiciant ? 

Itaque ipse mihi diffidens , et velut omnia quaerens, 
gradum ultro proferre sustineo ; dabuntque iam ut spere 
lectores audaciae veniam, si in loco in quo sum , de initiis 
ipsius intersectionis dupli, item de variis partium valori- 
bus , et de spatiis quiescentibus , quibus ex intersectione, 
omnis Tlanimetria atque Solidometria intermixta est, quae- 
dam dicturus sum ; ut rei huius quotidianae , sed in prae- 
sens vel penitus dissimulatae , vel per intersectionem in 
genere excusatae , tandem aliquando , aliqua ratio reddi 
tentetur, 

lUorum fuerit, qui studiis mathematicis innutriti 
sunt, viam quam in re omissa ingressurus sum, — si pro- 
bata fuerit, — excolere atque integrare ; aut aliam melio- 
rem monstrasse. — 
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uiquidem naturalis numerorum series , ex successiva 
unitatum aggregatîone constet : numerîs paribus, impares 
continuo întersertos esse oporlebit. — Et cum alia sit ratio 
parium , alia item împarium ; utpote quae in certis tantum 
aggregationum stationibus inter se ita conveniunt, ut na- 
tivam indolem pro se non deponant : leges quoque pro 
singulis parium atque imparium seriebus, ex quibus plena 
series successionis naturalis conserta est, speciales etpro- 
prias adesse oportebit. 

Necessitas huius distinctionis, dum unitates iuxta le- 
gem aggregationis tractantur , — vix adest ; quamvis de 
unitate, atque illius aggregationibus, excluso spatio, aut 
extensione omni remota loqui, — ut mos est — haud bene 
conveniat. — Sed disciplina discretarum quantîtatum, alio- 
quin natura sua valde brevis. —r- Unde iam multiplicatio, 
duplici dimensione utitur. — Dum tamenimparibuslex pa- 
rium, et vicissim, sine distinctione imponitur ; immensa 
molimina non aliter, quam cum fractis desinere nesciis, 
et exhinc desumtis approximationum remediis finiunt. 

In Planimetria, quae spatia sua non secus ita prola- 
tat, — ut dum clementa quadratica, per aggrega;tionem 
serialem , successive in quadrata auctiora excrescunt; illa 
in elementis suiş , se parium atque imparium legi , alter- 
natim submittant : intersectio dupli, auxilia optată ofFerre 
videtur. 

Quemadmodum enim in extensionibus regularibus, 
ut sunt quadrata, triangula, circuli etc. ex ratione cathe- 
torum aeqiialium, ad hypothenusam, desumtalex dupli, 
arearum tripla, quintupla etc. producere poterit, quae ex 
lege parium, deduci non possunt : ita eadem lex inverse, 
triseciiones arearum , et reliqua praestare debebit 
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Cum enim diagonalis quadrati cuiusque, in partes 
duas aequalcs secta, in cathetos lateris sui se transformet; 
atque suo loco relicta, ut diagonalis duorum aequalium 
quadratorum, in quadratis aequalibus simul sumtis, dimi- 
dium areae sistat : ita eadem diagonalis , in ratione dupli 
secta 5 in quadratis hac vice rationem dupli inter se in- 
duentibus, trisectionem ateae absolvere debebit; unde 
reliqua imparium, deduci poterunt. 

Est autem haec deductio, cum trisectione quadrati 
inscrîpti ABCDj (pag. 45.) indicata eadem; siquidem ex 
quadratis klmD^et oBpl^ quae diagonalem BD, in ratione 
dupli intersectam , pro sua diagonali tenent ; quadratum 
intersectionis maius , unam tertiam quadrati inscrîpti re- 
ferat. — Sed res haec, in prima statîmapplicationehaeret. 
— Quadrata namque klmD + oBpl , quae simul sumta sex 
quadrata AOIP tenent, seu dimidio quadrati inscripti sunt 
aequalia; dimidium diagonalis BD, seu radium circuli nor- 
malis, deberent pro hypothenusa acceptare : quo4 non 
faciunt. — Si enim latera ol et Ik , in cathetos coniuncta 
fueririt; hypothenusam suam, in diagonali parallelogram- 
mi intercepti Aolk obtinebunt. — Est autem diagonalis -4/, 
radio AK maior ; cum sit hypothenusa rectanguli AKL — 
Itaque haec deductio , naturam intersectionis dupU non il- 
lustrat.; imo trisectionem quoque areae quadrati inscripti 
suspectam reddit. — Ergo ad primordia intersectionis du- 
pli erifregrediendum, atque videndum : quomodo inter- 
sectio d,upli , ex bissectione , ut basi fraudiş experte pro- 
deat? 

Rectangulum BAD^ quod est dimidium quadrati in- 
scripti, via bissectionis, in rectangula duo ^eqnalis, AKB 
et AKD ; haec vicissim singula, per bissecantes VKet F'K, 
denuo in alia duo ; adeoque area integra , in quatuor ae- 
qualia rectangula dividitur. 

Siquidem punctum intersectionis dupli sit in / (pag* 
27.), ratio dupli arearum, inter rectangula aequalia BVK 
et KF^Dj erigi debebit ; eritque IK^ seu pars lineae inter- 
sectae illa , quae inter puncta bissectionis atque interse- 
ctionis iacet, niodulus dupli. Erigitur autem duplum 
ita ; ut ex area rectangtili B VK^ trapezium KVol decedat ; 
altferi vicissim rectangulo ^F'/), trapezium KF^kl accedat. 
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— Quo facto, ratîo dupli arearum , inter rectangula ae- 
qualia B VK et liPD^ introducta atque erecta habetur ; si- 
quidem rectangulum IkD ^ sit duplum rectanguli Bol. — 
Sunt autem trapezia KVol et KF^kC^ , quae singula de di- 
midia diagonali quadrati CUG^i, cumlateribus alternisae- 
quaJibus exsurgunt, inter se aequalia. — Ergo rectangu- 
lum KF^D, quod officio intersectionis , adversum rectan- 
gulum Bol^ ad valorem dupli elevatum est, areâ rectan- 
guli IKC^ plus obtinuit, quam ex area alterius rectanguli 
aequalis BVK^ dimissum est. 

Res îpsa innuit , plus illud , quod rectangulum dupli 
pro se obtinuit , ex reliquis areae intersectae rectangulis 
(lesumtum esse ; quae extra rectangula , rationem dupli 
inter se ingressa posita sunt. — Id enim , quod ex area 
rectanguli JSFff^ dimissum est, reipsarectangulo^F/f, vel 
potius quadrato AVKF' fuit adjectum ; quod in vicem huius 
accessionis, rectangulo /fF(D , provinciam'dupli suscep- 
turo , id quod ad erectionem dupli requirebatur , in tra- 
pezio KF'kl extradedit. — Itaque defectus, qui in rectan- 
gulo IKO innotuit, exclusive ad quadratum ^ F^F' spectat, 
quod ex parte sua, in hac arearum transformatione, areâ 
rectanguli IKC\ plus extradedit quam percepit , et aream 
propriam, — abiecta quadrati forma, in aream paralle- 
logrammi Aolk transmutavit. 

Unde iam patet : 

1-mo Intersectionis dupli efficaciam , ad integram 
quadrati illius aream spectare , cuius diagonalis interse- 
cta est. — Ratio namque dupli arearum, non praeciseex 
spatiis rectangulorum BVK et KF^D^ quae hanc rationem 
inter se ingressa sunt; sed ex area totius rectanguli BAD^ 
educta habetur. 

2-do Quandoquidem intersecţie dupli , munus bisse- 
ctionis ita exerceat; ut exsecta intersectionis quadrata si- 
mul sumta unam, atque intercepta parallelogramma sîmul 
sumta, alteram bissectionis partem referant (pag. 45): 
bissectionem intersectionis, semper Cum fraude alterius 
partis suscipi. — Parallelogrammum namque Aolk^ quod 
in rectangulo BAD^ alteram bissectionis partem sistit, ad- 
versum rectangula ^oZ+ZADsimul sumta, rectangulo IKC^ 
~-^ deficit. Hinc 
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3-tio Cum în întersectîone duplî, a valore vero, quem 
bissectio per aequalitatemspatiorum abutrinquestantium, 
in suiş divisionibus servat — recessus fiat ; atque partes 
înaequales , ad eundem valorem sustinendum exscindan- 
tur : relativa et proportionalîs intersectionîs aequalitas, 
bissectioni verae , in complexu tantum omnium partium, 
ad aream intersectam pşrtînentium exacte respondebit; 
in quo nempe casu, partes intersectionis dupli simul sum- 
tae; partibus bissectionis simul sumtis, aequales crunt.— 
Interim 

Quamvis haec ex natura rei desumta , per se vera 
sint, et pro valoribus variis, partium quarundam^deducen- 
dis valeant; statum tamen quaestionis, parumprovehunt. 
Nam etiam hactenus, in hoc sensu intersecţie dupli accipi 
debebat, quoties illa cum bissectione congressa est; cum 
secus dustus valor partium erui, et congrua applicatip, in 
demonstrationibus suscipi haud potuerit. — Ergo alia in- 
vestigationis media , erunt adhibenda. — 

Si rectangulum IKC^ fuerit investigatum , cuius areâ, 
parallelogrammum Aolk^ ut altera pars bissectionis defrau- 
datum est; quandoquidem in area quadrati IMLN ^ quad- 
ratum CUGU, ut pro hac area descriptum quadratum cen- 
tri, tatn puncta bissectionis pro quadrato integro, quam 
puncta intersectionîs dupli pro quadrantibus, seu pro di- 
midiis diagonalibus,'ita recte designet; ut illa in area 
quadrati inscripti ABCD, per quadratum IMLN designata 
sunt (pag, 26.) ; erit quadratum CHG'i^ ut quadratum centri; 
duplum quadrati, in angulis singulis excisi. — Hinc rect- 
angulum IKC\ ut una quarta quadrati CHGH\ erit aequale 
dimîdio quadrati b'McH. — Est autem quadratum h'Mc'l^ 
una duodecima pars quadrati IMLN\ ut est quadratum 
AOlP y una duodecima quadrati inscripti ABCD (pag. 43). 
— Ergo rectangulum IKC^ erit, y24pars quadrati "/ifLiV.— 
Hinc cum quadratum inscriptum 12 quadrata AOIP y aut 
6 quadrata IMLN habeat; habebit illud in area sua, 24 X 
6=144 rectangula /^C, seu 144 talia quadratula, qualia 
quadratum centri CHGHy pro se quatuor possidet. 

Unde iam nova lux oritur. — Id ipsum namque, quod 
intersectio dupli , aream quadrati inscripti, pro quadrato 
12 columnârum habeat, satis indicat : naturam instîtuti 
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huius , non iuxta legem bîssectionîs , verum potîus în ae- 
dibus propj'iis esse investîgandain; ubî suo ingenîo utitur, 
et functîones suas instinctu proprio exercet. — Nec officit, 
quod valor quadrati inscrîpti ,. ex intersectione fuerit de- 
ductus ; quae munus bîssectîonis in se derivatum , cum 
fraude exercet. — Quamvis enim quadratum AVKF\ dum 
per intersectionem in aream parai lelogrammi Aolk de val- 
vatum est , rectanguli //fC iacturam pati debuerit : bene- 
ficium tamen valoris ante habiti non amisit ; siquidem in- 
tersectio parallelogrammum Aolk^ pro altera parte bisse- 
ctionis habeat ; quod rectangulis Aol+lkD simul sumtiş 
aequalis est (pag. 45.) — Hinc partesîntersectionîs simul 
sumtae, quae aream quadrati inscripti constituunt; valo- 
rem verum sine vitio reddere debebunt. 

Itaque cum quadratum inscriptum ABCD , ipsa in- 
tersectione duce sît 12 columnarum; areae quoque quad- 
ratorum , de diagonali in i atîone dupli intersecta, in op- 
positione verticali excisorum , in quadratis columnatis 
deduci debebunt. — Cum enim quadratum centri CUGUy 
habeat de 1 44 quadratulis areae 4 quadratula , et de li- 
nm pk et eH\ quae lateribus quadrati inscripti aequales 
sunt , duas columnas pro se exscindat; erunt ab utrinque 
residuae partes harum linearum , utpote lineae pi et Cft, 
singulae 5 columnarum. — Hinc , cum quadratum inter- 
sectionis minus oBplj de latere pi, sit 5 columnarum , seu 
25 quadratulorum : erit quadratum intersectionis maius 
WmD, de latere tk, septem columnarum, seu 49 quadratu- 
lorum. — Qui valores cum iis , quae ex bissectione (pag. 
61.) proxime deducta sunt , exacte congruunt. — Cum 
enim rectangula Aol+lkD simul sumta, ut dimidia quad- 
ratorum intersectionis, habeant, 12?i-f-24?i=37 quadra- 
tula; habebit parallelogrammum Aolk, quod latera sua, a 
quadratis intersectionis 5 et 7 columnas tenentibus mutuat, 
5X7=35 quadratula; utsunt etiam72 — 37=35, sinempe 
ex area rectanguli BAD, areae rectangulorum intersectio- 
nis Aol+lkD, subtractae fuerint. — Ergo parallelogram- 
mum -4o/&, adversum rectangulaintersectionis simul sum- 
ta, iuxta calculum quoque intersectionis, rectangulo /^C, 
seu uno quadratulo deficit. 

Sed hac lege, quadrata intersectionis, quae aream 
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regere deberenfc, non sunt in ratione dupli arearum ad 
invicem ; et ratîo hypothenusae, ad cathetps aequales, de- 
beret esse , ut sunt 7:5. — Porro cum quadratum AOIP, 
per intersectionem pro normative desîgnatum , ut una 
quarta quadrati intersectionis maioris, habeat iuxta prae- 
missa 12)1 quadratula; area quoque quadrati inscripti, 12 
quadratis -^ O/P aequalis, non 144; verum 12)1X12=147 
quadratula ex intersectione tenere, seu tres quartas quad- 
rati 14 columnarum rcferre debebit. — Quae cum prae- 
missis non cohaerent 

Vis tamen huius obiectionis mitescet, si reputatura 
fuerit : omne quadratum , cuius area in ratione dupli se- 
cta est , evadere quadratum larvatum,^ quod abiecto iusti 
quadrati valore, se in familiam alterius quadrati ascen- 
denter illocat ; illius nempe , cuius tres quartas se possi- 
dere insimulat : si quidem tres quartae. in quadratovero 
reddi , aut trisectio quadrati veri , in quadratis veris in- 
stitui nequcat. 

Itaque quadratum inscriptum , quod spebtatis 12 co- 
lumnis , 4, 9, 16 etc. quadrata vera tenere poterit; perid, 
quod officio intersectionis, ad valorem 12 quadratorum 
sustinendum compulsum est, quod in serie verorum quad- 
ratorum non occurrit : statum suum sufficienter aperuit. 
— Quadrato namque intersectionis maiore, ex disciplina 
unam tertiam areae intersectae referente ; evasit quadra- 
tum inscriptum, membrum quadrati 14 columnarum, cuius 
tres quartas se possidere asserit. — Est enim quadratum 
14 columnarum, quod 16 quadrata ^0/Ptenet, de assumta 
intersectionis in quadrato AOIP - unitate , iustum seriei 
quadratum. 

Ergo dum intersectio, in quadrato intersectionis 
maiore , unam tertiam exscindît , quaestionem illam re- 
solvit ; de quo quadrato tres quartas quadratum interse- 
ctum îta possideat , Ut assumta quadrati species, — quae 
cum tribus quartis , seu totidem elementis vera esse non 
poterit , — iuste perseveret ; et aream suam , tam redin- 
tegrationi per accessionem absentis^ quartae, quam etiam 
divisionibus' seu bissectionis seu intersectionis , sine vitio 
subsfernat? Quod quidem tantum per.relativarn, seu pro- 
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portionalem aequalîtatem , inter partes introductam sus- 
cipi poterit. 

Si enim quadratum inscriptum,' cum quadrato 14 co- 
lumnarum fuerit collatum; habet illud de 14columnis, pro 
se iam 12 columnas; ex quibus columnae priores septem, 
(1+3+5+7+9+11+13=49) exclusive ad quiadratum 
unius quartae spectant, quod areae intersectae, unam ter- 
tiam constituit; — reliquae autem quinque columnae, (15+ 
17+19+21+23) nihil ultra 95 quadratiila numerant; 
quae pro duabus quartis quadrati 1 4 columnarum, aut pro 
duabus tertiis quadrati intersecti, 49X2=98 quadratula 
desiderantibus , non sufficiunt. — Ergo defectum trium 
quadratulorum , duae postremae et absentes columnae 
(25+27=52), tegere debebunt; quae unius quartae com- 
petentiam , recte 3 quadratulis superant. — Itaque inter- 
sectio id agere debebît; ut defectus trium quadratulorum, 
per impositam parti defectuosae , cum altera iusta parte 
aequalitatem tegatur, atque fraudulenta areae divisio dis- 
simuletur. — Hinc cum quadrata intersectionis simul sura- 
ta, 25+-4y=74; atque parallelogramma simul sumta^ 
35+35=70 quadratula teneant (pag. 63.) : per id, quod 
intersecţie partes bas bissectionis suae, pro aequalibus in- 
ter se habeat; parallelogramma quoque simul sumta, 
cum quadratis intersectionis ad eundem valorem elevari, 
et cum 74 quadratulis computari debebunt. — Cum tamen 
ioc pacto, area quadrati inscripti, 1 48 quadratula nume- 
raret, tres autem quartae de quş,drato 14 columnarum, 
49X3=147 quadratula desiderent; excessus unius quad- 
ratulî, per id in antecessum remotus est; quod quadratum 
intersectionis minus , cum suiş 25 quadratulis , pro iusto 
dimidio quadrati intersectionis maioris habeatur. Cumve 
hac via, dimidium quadratulum elidatur, atque valor 
quadratorum intersectionis simul sumtorum, ad 49+24^4 
=73^4 quadratula devalvetur: devalvatioad alteram quoque 
bissectionis partem ut aequalem translata, aream quadrati 
inscripti, exacte ad valorem 147 quadratulorum reducet. 

Facies huius dissimulationis , facillime intelligitur; si 
quadrata intersectionis , in aream quadrati inscripti , bis 
illata assumantur. — Quadrata namque maiora aequalia 
f^Bei et klmD^ in quşdrato centri C'/Cr'«, contectionem qua- 
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iwr .{^Mintuloram babebunt; dum reliquam spatii, qnad- 
■■»i».mnora»eqnalia^AC'ft etG'cCm, sine vitio explebunt. 

\ <ram &i in bissectione intersectionia dupli, assumta 
3«ruu3t dvirandatarum aeqnalitas, quam adversus quad- 
"VM mMTsectionis sîmul aumta tuentur, illuc pertînere 
jfriMbtc ; at defectu tantisper dissimulato , in casu redin- 
MrnUKMiis , dum accessio novaruni columnarum subven- 
»4tt«m Attulerit , v^lorem iustum consequantur : tanc de- 
ĂKtas paraUelogrammorum , non apud quadrata excisa 
iwm^ectioDia, verum in spatîis extra aream intersectam 
N6tQ3 et absentibus exhaeret. — Cumve hac lege inter- 
j«etio daplî, aream quadrati înscripti plus habere simu- 
iat, qaam re ipsa habet; illa cum bissectione vera, di vi- 
sam imperium exercere vix posaet. — Sed neque areiv 
qvadrati inscripti poaset pro normalitcr trisecta acceptări; 
si absentia quoquetrîa quadratula, adintegrationemareae 
spectare debuerint. 

Itaque natura intersectionis dupli , neque ex bis as— 
snmtionibas poteritapte deduci; quaeidquod parte ab una 
porrigere videntur , vicissim parte ab altera subtrabunt. 

Omnia iam quaestionis huîus momenta , quae hacte— 
nas innotuerant, et spem boni exitus ostendere videban— 
tur; ad naturam quadratorum investigandam compellurL-t. 
— Dum enîm intersectio dupli, munus suum exercet, hoc 
non in gratiam trisectionis quasi recenter facere ; veruxxi 
potius , nativas quadratorum leges interpretări videtur. 



Si qaadratum quodpiam, in quadratula aeqnalia plij. — 
ra, ad arbitrium divisum fuerit; seriem illam quadratia. — 
lonim praesto habebimus ,' quam spatia regularia qua<i — 
ratorum , in suiş extensionibua sequuntur. — In hac erg-o 
serie, quodlibet quadratulum; vices unius clemenţi quati — 
raţiei sustinebit. — Hinc quadratula seriei, neque priii^s, 
neque aliter, nisi in suiş aggregatîonibus poterunt, paro 
baai alicuius operationis deservire; siquidemquadratuluKEa. 
primum seu incipiens, quod clemenţi speciem nobis ofier-*:^ 
diviaioni obnoxium esse non possit. — Itaque unitEis prina.»^ 
qtiadratica, quae studiis nostris obsequitur et calculos r^ 
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cipit ; necessario cum quatuor elementis , per quadratula 
seriei 4 adumbratis assumi debebit. — 

Quandoquidem quadratulum incipiens , de aggrega- 
tionibus elementorum , — quae servata imparium nume- 
rorum successione , seriem extensionis geometricae edu- 
cunt , — in nova et auctiora quadrata se continuo exten- 
dat ; strata vel columnae aggregationum singulae, novam 
classem , seu novam familiam quadratorum , ascendenter 
statuent ; quae ubi erecta fuerit, tamquam nova unitas et 
initium suae classis , ex quadratis sibi aequalibus , tam- 
quam elementis suiş, iuxta eandem imparium numerorum 
successionem , in quadrata auctiora suae classis se exten- 
det, aut potius, in no vas unitates quadraticas transibit. — » 
Dumye hac lege, de serie quavis , iuxta columnas aggre- 
gationum , nova et auctiora quadrata continuo deducun- 
tur; integra series in elementum unum, seu uni tatem pri- 
mam suae familiae abibit ; quae de aequalibus sibi quad- 
ratis , novam seriem aperire debebit. — Hinc 

Ut assumta series quaevis , si pro uno seu incipiente 
quadrato accepta fuerit , series esse desinet : ita vicissim, 
in quadratula aequalia plura divisum quadratum quodvis, 
seriem pvoducet. — Cumve nec aggregationibus , nec di- 
visionibus , ultimus limes poni possit : series quoque sine 
terntiinis fixis, tam ascendenter, quam descendenter aper- 
tae manebunt. — . Advertendum tamen erit, quod limites 
de quibus hic agitur , semper intra extrema spatii daţi, 
functiones suas exerceant; siquidem lusus divisionum, sine 
fixa et antecedente basi, locum habere simpliciter nequeat. 
— Unde iam patet : 

1-mo Quod cum assumti limites, abutrinque semper 
mobiles atque aperti sint, et ultima pars seriei, nempe 
elementum verum , demonstrări non possit ; in aestima- 
tionibus arearum , a principie ex quo operaţie exit pen-, 
dere debeat : an hanc vel illam provinciam, quadratum 
exsectum sustineat? 

2-do Quod cum vera facies quadrati incipientis cuius- 
que , non prius , quam in suo quadruplo primum redeat ; > 
seu ab incipiente quadrato quovis , usque ad quadruplum 
eiusdem , quadratum de eadem serie se baud formet : ne-, 
que duplum, neque triplum de iisdem elementis, in quad-*. 
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tuor quadratulorum habebunt; dum relîquum spatîî, quad- 
rata minora aequalia ^AC'ft etG'eCm, sine vitio explebunt. 

Verum si in bissectione intersectionis dupli, assumta 
partium defraudatarum aequalitas, quam adversus quad- 
rata intersectionis simul sumta tuentur, illuc pertinere 
debebit ; ut defectu tantisper dissimulato , in casu redin- 
tegrationis , dum accessio novarum columnarum subven- 
tionem attulerit , vaţlorem iustum consequantur : tune de- 
feetus parallelogrammorum , non apud quadrata excisa 
intersectionis , verum in spatiis extra aream intersectam 
positis et absentibus exhaeret. — Cumve hac lege inter- 
sectio dupli , aream quadrati inscripti plus habere simu- 
let , quam re ipsa habet ; illa cum bissectione vera , di vi- 
sum imperium exercere vix posset. — Sed neque arca 
quadrati inscripti posset pro normalitcr trisecta acceptări; 
si absentia quoquetria quadratula^ adintegrationemareae 
spectare debuerint. 

Itaque natura intersectionis dupli , neque ex bis as- 
sumtionibus poterit apte deduci ; quae id quod parte ab una 
porrigere videntur , vicissim parte ab altera subtrahunt. 

Omnia iam quaestionis huius momenta , quae hacte- 
nas innotuerant , et spem boni exitus ostendere vîdeban- 
tur; ad naturam quadratorum investigandam compellunt. 
— Dum enim intersectio dupli, munus suum exercet, hoc 
non in gratiam trisectionis quasî recenter facere ; verum 
potius , nativas quadratorum leges interpretări videtur. 



Si quadratum quodpiam, in quadratula aequalia piu- 
ra j ad arbitrium divisum fuerit ; seriem illam quadratu- 
lorum praesto habebimus ; quam spatia regularia quad- 
ratorum , in suiş extensionibus sequuntur. — In hac ergo 
serie , quodlibet quadratulum ; vices unius clemenţi quad- 
ratici sustînebit. — Hinc quadratula seriei, neque prius, 
neque aliter , nisi in suiş aggregationibus poterunt , pro 
basi alicuius operationis deservire ; siquidem quadratulum 
primum seu incipiens, quod clemenţi speciem nobis offert, 
divisioni obnoxium esse non possit. — Itaque unitas prima 
quadratica, quae studiis nostris obsequitur et calculos re- 
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cipit; necessario cum quatuor elementis, per quadratula 
seriei 4 adumbratis as8umi debebit. — 

Quandoquidem quadratulum încipiens , de aggrega- 
tionibus elementorum , — quae ser vata imparium nume- 
rorum succesaione , seriem extensionis geometricae edu- 
cuBt, — in nova et auctiora quadrata se continuo exten- 
dat; strata vel columnae aggregationum singulae, novam 
classem , seu novam familiam quadratorum , ascendenter 
statuent ; , quae ubi erecta fueri't, tamquam nova unitas et 
initium suae classis , ex quadratis sibi aequalibus , tam- 
quam elementis suiş, iuxta eandem imparium numerorum 
successionem , in quadrata auctiora suae classis se exten- 
det , aut potius, in no vas unitates quadraticas transibit. — - 
Dumye hac lege, de serie quavis , iuxta columnas aggre- 
gationum , nova et auctiora quadrata continuo deducun- 
tur; integra series in elementum unum, seu unitatem pri- 
mam suae familiae abibit ; quae de aequalibus sibi quad- 
ratis , novam seriem aperire debebit. — Hinc 

Ut assumta series quaevis , si pro uno seu incipiente 
quadrato accepta fuerit , series esse desinet : ita vicissim, 
in quadratula aequalia plura divisum quadratum quodvis, 
seriem producet. — Cumve nec aggregationibus , nec di- 
visionibus , ultimus limes poni possit : series quoque sine 
terminis fixis, tam ascendenter, quam descendenter aper- 
tae manebunt. — . Advertendum tamen erit , quod limites 
de quibus hic agitur , semper intra extrema spatii daţi, 
functiones suas exerceant; siquidem lusus divisionum, sine 
fixa et antecedente basi, locum habere simpliciter nequeat. 
—• Unde.iam patet : 

1-mo Quod cum assumti limites, abutrinque semper 
mobiles atque aperti sint, et ultima pars seriei, nempe 
elementum verum , demonstrări non possit ; in aestima- 
tionibus arearum , a principie ex quo operatio exit pen-. 
dere debeat ; an hanc vel illam provinciam, quadratum 
exsectum sustineat ? 

2-do Quod cum vera facies quadrati incipientis cuius- 
que , non prius , quam in suo quadruplo primum redeat ; ^ 
seu ab incipiente quadrato quovis , usque ad quadruplum 
eiusdem , quadratum de eadem serie se haud formet : ne-, 
que duplum, neque triplum de iisdem elementis, in quad-» 
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rato vero exacte exscindi possit. — Assumta namque in 
quadrato quovis unitas, continuo provinciam elementiin- 
duet. — Sed de elementis duobus aut tribns , quadratum 
exire non poterit. — Hinc cum in integra serie quadra- 
tulorum, nec duplum, nec triplum uspiam occurrat; ne- 
que talis status exstare poterit, in quo ex elementis quad- 
raticis composita quadrata, dum sibi verticaliter imminent, 
rationem dupli , aut tripli arearum , sinceram inter se in- 
duerent. — Cumve series quadratulorum , sit normativum 
omnium quadratorum: cuius virtus , in lege per aggrega- 
tiones elementorum expressa continetur : talis status in 
area quadrati alicuius , sine interitu quadrati geometrici, 
seu extensionis ipsius , nec introduci posset. — In quad- 
rato namque inscripto , in locum quadratorum oum 25 et 
49 quadratulis excisorum , quadrata 24 et 48 quadratu- 
lorum substitui deberent; quae cum in serie non appareant, 
quadrata non sunt. — Imo etiam si aliqua arte, sub specie 
quadratorum , cum his valoribus exscindi possent ; haec 
velut exstantibus veris intersectionis quadratis angustiora, 
se mutuo amplius non contingerent. — Unde iam in area 
quadrati inscripti , nec quadrata excisa, nec parallelog- 
ramma, forent ex aequalibus quadratulis composita^ et 
extensie' in sensu geometrico, vera esse desineret; quae 
nisi ex aequalibus quadraticis elementis , ad legem seriei 
aggregata f uerit , omni fundamente destituta , ut mensu- 
ram , ita calculos omnes respuet. 

Quanto magis ergo functjones intersectionis , — quo- 
ties intersectio suscepta fuerit , — salva semper lege , et 
elementis intactis ; seu cum quadratis , de ipsa serie de- 
sumtis institui debebunt. — Cum enim series , quae est 
complexus omnium quadratorum, quadrata sua in diver- 
sas familias divisa , iuxta columnas aggregationum com- 
ponat : divisîones quoque, quibus quadratum officio inter- 
sectionis in area sua utitur; iuxta columnas aggregationum 
suscipi debebunt. — Persectis namque elementis et tur- 
bata serie , nec intersectio dupli, nec latera sine columnis, 
arearum rationem ad invicem regere possent; siquidem 
omnis auctoritas calcul orum ,, in partes extensionis extra 
partes positas , columnis ut duplicis dimensionis famulis 
nitatur. — Omnis ergo intersectio, seu de dimidio, seu 
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de duplo vel triplo în quadratis , sermo fiierit; a valori-- 
bus bissectionis verae, natura sua discedere, et tunctioues 
suas , cum partibus inaequâlibus, in sensii legis quam Sd<- 
ries continet exercere debebit. ~ Hinc arcuş circuli octU'- 
pli, in quadrato inscripto, si illud prius in 144 quadra*' 
tuia divisum» fuerit ; punctum intersectionis /, exacte inter 
quadrata 5 et 7 columnarum designabit. (pag. 27. 32.) 

Atque iam ratio sponte sua se offert; cur quadratum 
inscriptum normale, in casu intersectionis dupli, 12 co^- 
lumnarum esse debeat? — Cum enim* intersectio dupU, 
natura sua trisectionem areae sapiat; quadratum normale, 
de tali familia esse debebit, in cuius area, summa aggre- 
gatorum elementorum, et in tres, et in quatuor partes se 
dividi patitur. — Est autem tale primum in serie, quadra- 
tum 6 columnarum, cum suiş 36 quadratulis; ast cum 
quadrata aequalia quatuor buius areae, singulatim 9 quad- 
ratula seu 3 columnas teneant, inter haec tentata dupli 
ratio , quae salvis elementis , secundum columnas suscipi 
deberet; rationem quadrupli (4 : 1 6) produceret. — Ergo 
sequens quadratum de serie , quod factoribus 3 et 4 non 
secus pervium est accipi debebit , nempe quadratum 12 
columnarum; cuius area in quadrata aequalia quatuor, 
singulatim sex columnas tenentia dividitur ; quae divisio, 
)er translaţie nem unius columnae, in quadrata 5 et 7 oo-^ 
umnarum, cum parallelogrammis interceptis transibit, et 
rationem dupli , in ipsa serie non occurrentem legi , per 
aggregationes elementorum quadraticorum expressae , 
convenienter designabit. 

Quandoquidem hac lege , tam quadratum inscriptum 
normale , quam etiam quadrata intersectionis dupli , sint 
et debeant esse quadrata columnata, seu de serie desum-^ 
ta; quorum valores, per ipsam intersectionem dupli, cum 
columnis 5+7=12 defixi sunt (pag. 63.) : partium quo- 
que intersectionis veri valores , iuxta columnas iam de- 
duci debebunt. 

Si quidem diagonalis , quadrati columnati cuiusque, 
tot habeat hypothenusas , de quadratulis areae; quot co^- 
lumnas latus ipsum possidet : habebit diagonalis quadrati 
iiiscripti BD, de 144 ^.reae quadratulis, 1 2 hy pothenusas. 
"" Porro diagonalis quadrati centri IL^ quinque columnas 
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Bumerantis ; habebît ex eadem ratîone , 5 hypothenusas. 

— Itaque area rhombi maximi IBLD , qui dîametrum BD 
pro sua diagonali maiore tenet, habebit 5X6=30 quad- 
ratula dupli , seu 60 quadratula normalia* — Hinc cum 
area quadrati inscripti, habeat 144 quadratula; babebiint 
alae eiusdem, extra rhombum IBLD ab utrinque positae 
et simul sumtae ; 144 — 60=84 quadratula normâlia. 

Perinde iam fuerit alas singulas, in triangula aequa- 
lia duo, ut sunt AIB et AID resolvisse; atque ut talia, per 
columnas calculasSe. — Habet enim latus AD, 12 colum- 
nas ; porro quadratum AOIP ^ ut una quarta quadrati in- 
tersectionis maioris 7 columnarum , pro se 3^4 columnas. 

— Area ergo singulorum triangulorum, 6X3^4=21 quad- 
ratula numerabit; quae simul sumta dant, 21X4=84 
quadratula normâlia. 

Eadem erit ratio arearum ad invicem , si area quad- 
rati inscripti , iuxta puncta intersectionum dupli fuerit in 
parallelogramma divisa. — Accepta namquelinea pAr, quae 
per punctum intersectîoriis in / transit, et aream quadrati 
inscripti , in duo parallelogramma dividît ; si quidem &A 
tamquam latus quadrati intersectîonis maioris , sit 7 co- 
lumnarum: habebit parallelogrammum/7&DC, 7X12=84. 

— Item cum Bp, ut latus quadrati intersectionis minoris, 
sit 5 columnarum ; habebit parallelogrammum ABpky 5 X 
12=60 quadratula normâlia. — Idem exitus, si lineR om, 
aut ex puncto intersectionis in i , linea hP vel eH^ acci- 
piatur. 

Si puncta intersectionis I et L accipiantur; lineaeper 
haec puncta lateri quadrati inscripti parallele ductae, aream 
in tria parallelogramma divident ; eritque parallelogram- 
mum. medium PSUR aut OTXQ, aequale rhombo maximo 
IBLDj seu 60 quadratulis ; siquidem latus PR^ sit aequale 
lateri quadrati centri IMLN^ 5 columnas tenentis. — Erunt 
porro parallelogramma extrema ABSP et R UCD^ singula 
42 quadratulorum ; cum latus AP aut RD , sit 3?4 colum- 
narum. — Ergo arearum valores , in parallelogrammîs, 
eodem ordine in hac intersestibne adsunt ; ut primo loco, 
in rhombo maximo et triangulis alarum apparuerunt. 

Si per puncta intet^sectionis /etX, item MetN, lineae 
lateri quadrati inscripti non iam parallele, sedex anguHs 
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oppositîs oblîque ducantur ; ut sunt în rectangulo BAD, 
lineae Bk et Dh : hae quoque lîneae, aream în spatîa eîus- 
dem valorîs inverse divîdent. — Cum enîm latus BA, sît 
in puncto h in ratione dupli întersectum; ut quadratum 
intersectionîs maius hBei demonstrat : erît Unea hA, 5 co- 
lumnarum. — Hinc triangulum hAD, habebît în area sua, 
5X6=30 quadratula. — Unde triangulum BhD, habebît 
42 quadratula. 

Sunt autem hae areae, quae sub specie rhombî et tri- 
angulorum; itiem parallelogrammorum, aut triangulorum, 
ad ductum întersectionis excîsae , constanter ^ în membra 
60 et 84 quadratulorum segregantur : in ratione 5 : 7 ad 
invicem. — Ergo ratio, quam quadrata întersectionis inter 
se habent, toţi areae coinmunicata est; et pro înţersectio- 
ne dnplî fundamentalîs evasit , cui singulae divisiones se 
accommodant. 

Si în rectangulo BAD, quadratum apicis -4 O/P remo- 
turn fuerit ; ex bissectione quam latera rhombî maximi 
IBLD, in spatiis residuis per radium -4if di visis suscipient; 
quaţuor aequalia triangula (pag. 20) , ut sunt OBI+IBK, 
item PDI+IDK prodibunt. — Si enim triangula iuxta po - 
sita PDI+IDK accipiantur ; habent haec triangula , prae- 
ter latus commune /D, sîngula unum rectum; siquidem în 
triangulo PDI, sît IP perpendicularis ad latus quadrati în- 
scripti AD, et latus quadrati omissi AOIP. — Non secua in 
triangulo IDK, sît latus M, perpendicularis ad diagonalem 
BD; atque in rectangulo assumto BAD, angulus adbasim 
D, per latus commune bîssectus, ut oppositi arcuş aequa- 
Ies BE-i-EA demonstrant. — Unde etiam angulum per la- 
tera KI+PI formatum bissectum esse oportet. — Sunt 
ergo angulî singulî inter se aequales, cum latere commu- 
ni uno. — Aut: est latus PD == lateri KD^ seu radio circuli 
normalis ; cum sît latus quadrati bissectionis. — Est porro 
latus KI , ut dimidia diagonalis quadrati de AOIP dupli, 
aequale lateri IP. (pag. 25.). — Ergo latera sîngula , inter 
se aequalia. 

His tamen non obstantibus, rectangula assumta, non 
sunt inter se perfecte aequalia. — Quadratum namque api- 
cis ^ O/P , ut una quarta quadrati întersectionis maîoris, 
pro se 1 2^4 quadratula exigit ; quae in area quadrati nor- 
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malis 144 quadratulorum , exacte excisa obtînet. — Ita- 
que cum trîangula AIB et AID simul sumta , non secus 
exacte 42 quadratula teneant (pag. 70.) ; habebunt rect- 
angula OIB+PID simul sumta, 42 —12/4 =2 9?; quadratula* 
— Ergo a rectangulis, ad aream rhombî maximi spectan- 
tibus IBK+IDKj quae simul sumta 30 quadratula tenent; 
una quarta unius quadratuli, revera deficiunt. — Unde 
tria immediate sequuntur : 

1-mo Quod Ji unius quadratuli, quam' quadratum 
AOIP supra 12 quadratula possidet, ad areas rectangulo- 
rum OIB+PID spectet ; siquidem assumta quatuor trian- 
gul» iptersectionis , hac tantum lege evadant inter se ae- 
qualia. 

2-do Quod intersecţie dupli , aream quadrati AOIP 
cum 12 quadratulis computet. 

3- tio Quod quadratum intersectionis maius, ut qua- 
druplum quadrati AOIP] unum integrum quadratulum 
superflue possidere debeat. — Unde iam quadratum quo- 
que intersectionis minus , pariter uno integro quadratulo 
abundare debebit. — Si enim quadratum maius , cum 48 
quadratulis erit computandum; tune quadratum minus, ut 
de maiori dîmidium , ultra 24 quadratula assurgere non 
poterit. — Ut in banc aream derivata investigatio demon- 
strat. — 

Cum enim in quadrato intersectionis minore IMLN, 
quadratum ClG'i sit quadratum centri (pag. 6?.) ; erit il- 
lud ici area quadrati eiusdem , quadratum intersectionis 
minus (pag. 27.) Cumve quadratum C'/G'« 2 columnas, seu 
4 quadratula teneat; Jbabebit quadratum intersectionis 
maius , 5 — 2=3 columnas seu 9 quadratula. — Ergo qua- 
drata intersectionis simul sumta huius areae, 4+9=13, 
et parallelograînma simul sumta, 25 — 13=12 quadratula 
tenebunt — Hinc , quandoquidem in quadrato ID'KEf^ ut 
una quarta quadrati IMLN^ eadem intersectio pro una 
quarta , in singulis membris se exacte repetat ; habebit 
quadratum lA^C^B aut b'Mc^l^ ut una quarta quadrati trium 
columnarum , 2Î1 quadratula. — Ast intersectio dupli in 
area quadrati ID^KE\ quadratum IA^CB\ pro duplo qua- 
drati sui minoris C^B^KD^ habet: quod unum i^ntum qua- 
dratulum possidet -— Ergo în 4 quartis quadrati IMLN 
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simul sumtîs, unum integrum quadratnlum ut superfluens 
omittitur, et valor areae , ad 24 quadratala devalvatur. 
— Itaque cum in utroque intersectionîs quadrato , unum 
qaadratum normale , cum 12 quadratulis accipiatur; sin- 
gulum intersectionis quadratum, de 1 44 quadratulis areae, 
unum superflue possidebit — Unde haec superflua, ad al- 
teram bissectionis partem, nempe parallelogramma inter- 
cepta transcribi debebunt ; quaş ex insincera bissectione 
intersectionis , recte singulis quadratulis fraudată sunt. — 
Caeterum res haec se iam amplius aperiet; si intersectio 
dupli , in suiş operationibus continuative investigata 
fuerit. 

Si in rectangulo BCD^ ad hanc aream spedantia rect- 
angula intersectionis Bpl et ImD, — quae de cathetis suiş 
excisum parallelogrammum IpCm intercipiunt, — in cathe- 
tum CD fuerint translata : area parallelogrammi IpCm , in 
rhombum Beml se transmutabit. — Cum enim haec trans- 
laţie , c\ina cathetis rectangulorum suscîpi debeat; rectan- 
gulo intersectionîs maiore ImD iam in catheto CD stanţe, 
et de columnis 12 pro se 7 occupante ; erit rectangulum 
eCm = rectangulo intersectionis minori BpL — Ergo rhom- 
busfem/, ut parallelogrammo IpCm aequalis, exacte 35 
quadratula habebit , et in rectangulo BCD , alteram bis- 
sectionis partem ex intersectione referet. 

Singula quadrati inscripti rectangula, si cathetos 
aequales habuerînt , hanc parallelogrammi siii transmu- 
tationem in rhombum aequalem , ex intersectione dupli 
suscipiunt* — In -rectangulo namque unius quartae BKC^ 
rectangulis intersectionis huius areae BMe et MKL in ca- 
theto BK stantibus , erit rhombus MeCL ; aut si in altera 
catheto KC^ rectangula CLp et MKL sumta fuerint, rhom- 
bus BpLM; rhombus bissectionis rectanguli BKC^ quî 
rhoinbi singuli IT^i quadratula numerant. — 

Itaque rhombus maximus IBLD^ cuius area rationis 
fundamentalis 5:7 (pag. 7t.) partem minorem constituit; 
^x quadrato intersectionis minore IMLNy et ex rhombis 
bissectionis quadrantium duobus compositus est : siqui- 
dem triangula BML et BMI, item DNL et DM, sint dimi- 
dia,rhomborum bissectionis , ad quadrantes quadrati in- 
scripti spectantium. — Hinc triangula AIB-^AIDj item 
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CLB et CLDj quae sîmul sumta alteram maiorem partem 
rationis fundamentalis referunt ; ex quadrato intersectio- 
nis maîore ft/mD, et ex duobus rhombis non secusadqua- 
drantes spectantibus confiata esse debebunt. 

Cum enim rhombus maximus IBLD sit = parallelo- 
grammo BCmo (pag. 70), quod ex rhombo dupli5em/ad 
aream rectanguli BCD spectante , atque ex dimîdiis qua- 
drati intersectîonis minoris Bol+eCm constat; iam reliqua 
quadrati inscripti spatia, nempe trîangula extra rhombum 
maximum posita simul sumta, quadrato intersectionisiua- 
iori klmD ^7 parallelogrammo ^o/ft aequalia esse debebunt. 

— Sedparallelogrammum' Aolk^ est = rhombo dupli Beml^ 
aut duobus quadrantium rhombis. 

Ergo ratîo fundamentalis 5:7, in area quadrati in- 
scripti se ita erigit; ut quadrata intersectionis singula, cum 
duobus quadrantium rhombis, alterum membrum rationis 
sistant; quae sub hac forma, partes aequales quadrati in- 
scripti , seu. 1 2 quadrata areae, ad legem intersectionis, in 
membra 5 : 7 segregata referunt. 

Ast in rhombo maximo IBLD, qui 5 quadrata tenetţ 
quadratum intersectionis minus IMLN^ in area sua quad- 
ratum unumcuml2quadratu]is computat (pag. 73). Unum 
ergo quadratulum ut superfluum, rhombis alarum suarum 
cedit, qui simul sumti re vera 35 quadratula possident. 

— Hinc singulum triangulum in alis , seu dimidius rhom- 
bus quadrantis cuiusque , de quadratulo superfiuo unam 
quartam per transcriptionem obtinet , et de valore 8^4 
quadratulorum , quem iuxta excisionem fenet, ad valorem 
9 quadratulorum eleva tur. — Quo facto, rhombi bissectio- 
nis dimidium areae rectangiilî cuiusque, sine vitio refe- 
runt. 

In triangulis quatuor , membrum maius rationis fun- 
damentalis, seu 7 quadrata referentibus; eadem est inter- 
sectionis operatio. — Singulum enim de his triangulis, 
unam quartam quadrati intersectionis maioris, et dimidium 
rhombi ad quadrantem spectantis habere debet. — Hinc 
accepto triangulo AIB; (Fig. III.) area eiusdem se in rect- 
angulum Alo, quod quadrato AOIP aequale esit ; item in 
triangulum jBo/ resolvet , quod est"^ dimidium rhombi bis- 
sectionis loBM. — Sed quadratum A0iP==^i2yi quadr^u- 
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lis; unde dîmîdîiim eiusdem , nempe rectangulum lOo = 
HYs ; porro dimidius rhoinbus qiiadrantis B6I = 8^4 quad- 
ratuliî. — Ergo area trianguli 50/, quod îuxta întersectio- 
nem triangulo BKI aequale est (pag. 71); nihil ultral4J8 
quadratula habet, et advers us triangulum BKL una octa- 
va unîus quadratulî deficit ; sîquidem in triangulo BKI^ 
dimidius rhombus BMI, rectangulo MKI 6^4 quadratula 
tenenti iunctus sit^ — 

Itaque intersectio per id , quod haec triangula pro 
aequalibus habeat, de quadrato AOIP 12>1 tenente, unam 
octavam unius quadratuli, ad aream trianguli BOI; al- 
teram autem octavam ad aream trianguli DPI transcri- 
bet. — Ex qua re area quadrati AOIP, pro se ad 12 quad- 
ratula reducta erit ; rhombi autem bissectionis in quad- 
rantibus singulis , alteri bissectionis parti aequales futuri 
sunt. 

Ergo intersectio dupli , i» omnibus suiş functîonibus, 
sub conditione illa operatur ; ut superflua quadratorum 
intersectîonis, ad alteram defraudatam bissectionis partem 
spectent , et ad aream illius computentur. — Quod quidem 
mtersectio dupli ; simplici sua sectione in ratione 5 : 7 in- 
stituta efficit. — Cum enîm in nexu huius sectionis, rectan- 
gula AKD et MPDj sint inter* se aequalia; etiam dupli ra- 
tio intersectionis quadratorum ad invicem, pro veraatque 
stabilita haberi debebit ; siquidem ex comparatione harum 
arearum inter se , indubia aequalitas rectangulorum MKI 
et API^ per contectionem prodeat (pag. 26.). — Unde reli- 
qua sponte fluunt, et transcriptiones sub tutela figurarum 
excisarum facto consummatae erunt. 

Dum namque in rectangulo BAD , triangula BOI et 
BKI, item DPI et DJRT/, se ita sistunt; ut legitime pro ae- 
qualibus haberi debeant (pag. 71):valorem quoque illum 
induere debebunt , qui in area rhombi maximi legitime 
innotuit (pag. 70). — Fuerint autem haec triangula qua- 
tuor simul sumta 60 quadratulorum , quandoquidem area 
rectanguli BAD, habeat 72 quadratula ; habebit quadra- 
tum AOIP pro se, 72 — 60=12 quadratula. — Unde area 
rectanguli BAD^ sex quadrata AOIP numerabit. — Ast hoc 
pacto parallelogramma intercepta , aut in locum horum 
positi rhombi bissectionis , superflua quadratorum inter- 
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sectionis , in ratam par tem transcripta hab^bunt — Ergo 
intersectio rem ita gerit ; quasi ademta per iniustam bis- 
sectionem, suiş dominis restituta , et ad locnm comţ>eteD* 
tem transposita essent. — Hinc numeri 5 et 7 , quorum 
exemplis, Eantîaniin suiş disputationibus tam libenter usi 
sunt, evadunt in geometria summi momenti; siquidem în 
quadratis , ratio dupli normalîs ; per rationem 5 : 7 de- 
signetur. 

Quandoquidem in rectangulo BCD^ rhombi de diago- 
nali quadrati intersectionis minoris ut latere descripti, 
Beml et Ihiei , sint rhombi bissectionis huius areae ; qui 
per diagonales suas minores le et im, in areas aequales di- 
viduntur : erit de diagonali quadrati intersectionis maîo- 
ris, pari modo excisumtriangulumaequicrurum /DJV; di- 
midium rhombi quadrupli, et rhombo bissectionis dupli 
Beml aequale , seu 35 quadratulorum. — Itaque Knea IN', 
erit pro area rectanguli BCDj linea bissecans ex interse- 
ctione ; ut sunt lineae le et im , pro areis rectangulorum 
BKC et DKC. 

Jam, si situs bissecantis /iV' spectetur ; iacet illa in- 
ter lineas bissectionis verae KCj et alteram intersectionis 
MX] quae se in puncto L, in ratione dupli secant, et hoc 
pacto in rectangulis MKL et LXC^ quae per iţitersectioneDl 
pro aequalibus habentur, hypothenusam quoque et cathe- 
tum , inter se reciproce exscindunt ; dum /iV' in L, pro se 
bifariam dividitur , atque puncta intersectionis dupli / et 
iV', ad cathetos nune dictorum rectangulorum spectantia 
coniungit. — 

Hinc , si dimidius rhombus quadrupli IDN\ ut altera 
pars bissectionis , cum rectangulo DKC^ verum dimidium 
tenente comparatus fuerit ; patebit aream illius ita forma- 
ri : ut ex rectangulo per se intersecto Z JCC, partem maio- 
ren[i intersectionis, nempe triangulum £iV'C dimittat, et 
in locum illius , de rectangulo verticaliter opposito MKL, 
altera quoque vice partem minorem sectionis suae , nempe 
trianguluna IKL^ in ratam partem accipiat. 

Idem fit inverse , si cum rectangulo MXD fuerit com- 
paratio instituta; in locum partis maioris rectanguli jtfKl, 
hac quoque vice , partem minorem intersectionis, de rect- 
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angulo LXC accipiet. — Caeterum proxime adumbratus 

statua divisionis, ex bissecantibus intersectionîs IN et iW 

in utramque partem acceptis , optime intelligitur ; quae 

in spatiis verticaliter oppositis, rem debite illustrant. — 

Unde iam manifestum est : i n t e r s e o ti o n e m d u p 1 i, 

in exaequationibus bissectionum suarum; 

partes quadratorumintersectionisinratio- 

ne 5 : 7 sectas^ pro aequalibus habere. (pag. 
39. 43.) _ 

Ratio huius rei , ex ipăa quadratorum natura dedu- 
cenda est, quae divisiones în areis suiş, secundum postu- 
lata seriei propriae instituere debent. — Cum enim quad- 
ratum incipiens seu quadratum primum, pro se 4 elemen- 
ta requirat , et quadratum sequens assumtae familiae, sit 
in serie quadruplum incipientis (pag. 67^); divisiones quo- 
que in areis quadratorum non prius , quam cum quadrato 
16 elementorum, seu cum coluinnis 4 incipere debebunt; 
quod de unitate prima , quatuor aequalia quadrata possi- 
det. — Cumve in hoc quadrato, columnae priores duae, 
cum elementis 1 +3, unitatem primam, seu unam quartam 
teneant ; reliqua tria membra , ex posterioribus columnis, 
elementa 5+7 tenentibus exire debebunt. — Ast si unităţi 
primae, columna tertia cum suiş 5 elementis accesserit; 
quadratum huius aggregationis (4+5=9), uno elemento 
plus habebit, quam dimidium areae desiderat. — Ex ad- 
verso columna quarta , cum suiş 7 elementis, — quae se- 
cus accessione sua quadruplum conficiet, — uno elemento 
minus habebit, quam dimidium areae desiderat. — Ergo 
quaestio et bissectionis , et dupli seu trisectionis , inter 
columnas posteriores , elementa 5+7 numerantes verti- 
tur; quae ab invicem duobus elementis differunt. — Si 
enim columna quarta, unum elementum de suiş, colum- 
Dae tertiae cesserit ; erunt valores columnarum posterio- 
rum, inter se aequales, — Ex ad verso si columna tertia, 
unum elementum columnae quartae tradiderit; erit co- 
lumna postrema , duplum antecedentis tertiae columnae, 
— Atque iam in effigie praesto est , argumentum celebris 
aequationis duarum incognitarum ; ex qiia in Algebra, 
theorema normale: semisumma plus semidiffe- 
rentia, est = parti maiori etc. deducitur. — 
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triplum occurrat , sed neque clementa îpsa divisionem vel 
persectionem perferant; întersectio utrumque de eodem 
loco 9 et de membriş ratîonem 5: Tadinvicembabentibus, 
per transcriptîonem depromere debebit. — Stanţe enim 
serie, et colnmnarum officio; nullusalterlocuspro sisten- 
do duplo ac triplo, aut bissectione intersectionis in quad- 
ratis superest; quae dum eidem fundamente innituntur, 
ab invicem diversitate transcriptionis segregantur. Cae- 
terum usus huius rei, quatenus in quadratis intersectionis, 
utraque rectanguli sectio eundem valorem refert, amplius 
iam se aperiet. — Prius tamen alia quaedam praemitten- 
da sunt. 

Siquidem dimidîa diagonalis KD, seu radius circuli 
normalis, sit latus 6 quadratorum ^0/P (pag. 44); porro 
dimidia diagonalis q^adrati centri /ff, sit aequalis lateri 
quadrati AOIP (pag. 25) : erit in rectangulo IKD^ unam 
qnartam rhombi maximi referente, hypothenusa /D, latus 
7 quadratorum. — Hinc , quanddquîdem intersectio unuin 
quş,dratum, cum 12 quadratulis computet (pag. 72); ha- 
bebit area quadrati huius, 12X7=84 quadratula. Unde 
rectangulum IHD^ tamquam una quarta quadrati, de hy- 
pothenusa ID ut latere exsecti; habebit pro se 21 quadra- 
tula , seu triangulo AJD (pag. 70.) aequale erit. — Itaque 
dimidium rhombi maximi BIDj cum rectangulis aequali- 
bus BEI-i-IHD; est aequale rectangulo BADj seu dimidio 
quadrati inscripti. — Cum enim rhombus maximus quad- 
rati cuiusque , de segmentis quadrantis circuli sui dupli 
exscindatur : erit triangulum AElj ut dimidium rhombi 
AEIH'm latum secti; aequalis triangulo AEB^ ut dimidio 
rhombi eiusdem in longum secti. — Itaque communi tri- 
angulo AEh demto; erit triaî>gulumA^/= triangulo hBE^ 
ut etiam status trianguli BhS' indicat, cuius area per Eh 
bifariam dividitur. — Sed triangulum hAl^ cum triangulo 
subiecte Bhl, est ipsum triangulum obliquac sectionis AIBj 
cuius area exacte 21 quadratula tenet(pag. 70). — Exad- 
verso triangulum hBE, cum eodem triangulo Bhl; est Jk 
quadrati 7 quadratorum, de hypothenusa EI ygI ID, ut 
latere exsurgentis. — Ergo rectangulum BEI vel /flD; est 
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aequale triangulo obliquae sectionis AIB vel AID^ 2 1 qua- 
dratula numeranti. — 

Atque iam haec rectangula, quae latus rbombiYna- 
ximi pro hypothenusa habent ; praecipuam attentionem 
exposcunt. — Sunt enim de intersectione illa , quae in li- 
nea eD, per arcuş quadrantium aequales , convexa octan- 
tium suorum^ exscindentes , serie continua suscepta fuit 
(pag. 29.). — Cumve rhombus maximus, per puncta inter- 
sectîonis 31 et iV, etiam ex oppositis quadrati inscripti an- 
gulis A et C describatur; haec quoque rectangula, in 
quadrante quolibet , bis describentur : quo facto , area 
quadrati inscripti , in aream octogoni normaliş se trans^ 
mutabit. — Sunt ergo in superiori semicirculo, rectangula 
BEI et MEA ; item AHN et IHD ; inter se aequalia : quae 
quia quadratum inscriptum, ad similitudinem quandam 
circuli extollunt; rectangula elevationis dicenda 
sunt. — 

Quandoquidem in area quadrati inscripti ABCD^ 
rhombus maximus IBLDy super diametrum ut diagonalem 
maiorem , per bissectionem anguli recti in medio susce- 
ptam, seu per bissectionem angulorum diametro abutrin- 
que imminentium exscindatur; ut arcuş angulis oppositi 
BE et HD demonstrant (pag.71.):erit in quadrante BKAj 
rhombus bissectionis AhMI^ qui in quadrato AEMP\ pari- 
ter cum 46 gradibus, atque in medio rectanguli sui 
MP' excisus est; — rhombus maximus quadrati eiusdem. 
— In hoc ergo quadrato , eadem intersectio dupli susce- 
pta est ; quae in quadrato inscriptp conspicitur. — Est 
autem quadratum AEMP^ cuius dimiditfm , rectangulum 
elevationis MEA constituit; 42 quadratulorum. — ' Itaque 
cum rhombus bissectionis AhMIj habeat iuxta transcriptio- 
nem intersectionis (pag. 74.) 1 8 quadratula; habebunt re^ 
liqua. spatia , seu alae ab utrinque - positae , inslmul 24 
quadratula. — Sed rhombus maximus , qui de punctis in- 
tersectionis dupli , in quadrato quolibet , eodem loco , et 
cum 45 gradibus exscinditur ; rationis fundamentalis al- 
terum membrum refert (pag. 71. 73.) : ergo in quadrato 
AEMF^ in cuius area partes hoc nomine exsectae, 18-1-24 
quadratula tenent ; erit ratio dupli fundamentalis, partium 
intersectionis ad invicem; ut sunt 3:4. — 



Itaque rhombi bissectionis (pag. 73 ) , ad aliam quad- 
ratorum familiam spectabunt : quorum areae , nou am- 
pliu3 rationi normali 5:7; sed propriae ,3:4 obnoxiae 
sunt. — Eritque rhombus bissectionis duplî Beml , rhotn- 
bus maximus quadrati 84 quadratulorum ; cuias dimidium, 
in rectangulo BIS^ excisum est. — Porro rhombus bisse- 
ctionis quadrupli, cuius dîmidium in triangulo IDN^ ap- 
paret; rhombus maximus quadrati 168 quadratulorum. 

Tametsi quadrata 42, 84, et 1 68 quadratulorum , ita 
ut hac vice ihnotuerunt, in serie quadratorum non occur- 
rant; hoc tamen in illum sensum pertrahi non debebit: 
quasi intersectio dupli , a columniş iam recessisset (pag. 
69.). — Dum enim vâlor lateris ID, ut hy pothenusae rect- 
anguli IKD determinatur ; intersectio cathetum M, ut la- 
tus unius quadrati accipit, et'cum 12 quadratulis compu- 
tat (pag. 73.). — Sed /Jî, ut dimidia diagonalis quadrati 26 
quadratulorum; est revera latus quadrati 12?4 quadratu- 
lorum. — Unde hypothenusa /2>, erit latus 72-t-12?i==84f4 
quadratulorum; cuius duplum 169 quadratula ttumerat, 
ut habet in serie quadratum 13 columnarum. — 

Jam quadratum 13 coliimnarura quod attinet; illud 
intersectio, recte pro quadrato 14 quadratorum norxna- 
lium habet. -^ Cum enim ID sit = LD, seu diagonalis con- 
vexi octantis circuli duplî ; erit eD, ut diagonalis conveîi 
octantis circuli quadrupli, duplum eiusdem, seu latus 
quadrati 14 quadratorum. — Est autem eD = AD, cum 
sint ambae eadem intersectionis liriea, in rectangulis ae- 
qualibus BAD et BCD. ~ Sed hD est hypothenusa cathe- 
torum A^H-^I>, quae sunt latera, 2+12=14 quadrato- 
rum normalium, revera 169 quadratula tenentium : si"* 
quidem cathetus hA^ de columniş 6 haheat 25 ; dum latus 
quadrati inscripti AD, ut altera .cathetus , 144 quadratula 
numerat. — Unde iam patet , intersectionem de columniş 
13, unum quadratulum ut superfluum disslmulare; seu 
14 quadrata normalia. cum 168 quadratulis computare. 

Neque tamen superfluum illud quadratulum^ areae p©- 
rit ; verum potius in formâtionibus figurarum , ut pai's 
integrans fungitur, et intersectioni famulatur. 

Assumta namque area octogoni normalis; constat 
illa iuxta intersectionem : 
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1-mo Ex rhoiubo maximo IBLD, 60 quadratala te- 
nente. (pag. 70.) 

2-do Ex rectangulis elevationîs quatuor, utpote 
BEI+IHD^ item BFL+LGD] quae cum sîngula 21quad- 
ratula teneant Xp^^- 7^)9 rhpmbum maximum ad valorem 
quadrati inscripti (60+84=144) elevant. 

3-tio Ex rhombis aequalibus, in suprema et' ima par- 
te figurae excisis AEIH et LFCG ; qui sînguli, sunt dîmî- 
dium rhombi maximi; siquidem diagonalem de latere 
quadrati inscripti EFGHy latera autem de cathetis rectan- 
gulorum elevationis depromant, quprum hypothenusae 
latus rhombi maximi sistunt. 

Jam quod areas horum rhomborum attinet; quando- 
quidem diagonalis maior rhombi AEIHy sit latus quadrati 
inscripti , quod radio circuli dupli aequale est ; habet îlla 
8^4 hypothenusas de quadratulis 144. — Cum enîm diago- 
nalis quadrati inscripti ACj habeat 12 hypothenusas ; ex 
qnibus diagonalis quadrati AOIP j ut quadrati 3?4 colum- 
narum , pro se totidem hypothenusas occupat : habebit 
radius circuli dupli, 12— 3?i=8?i hypothenusas. — Itaque 
&rea parallelogrammi de diagonalibus rhombi\4E/ff edu- 
ctijiabebit; 8^X3y4=29îi quadratula dupli. — Unde area 
rhombi ipsius, utdimidii; erit 29^ quadratulorumnorma- 
lium. — Hinc rhombi AEIH+LFCG simul sumti, adversum 
rhombum maximum IBLD ; dimidio unius quadratuli de- 
ficiunt. 

Eadem est ratio , si partes illae fuerint assumtae ; ex 
qnibus areae rhomborum coaluerunt. — 

Dum enim in rhombo maximo, quadratum centri 
IHLNy 26 quadratula tenet ; quadratum AOIP, in centro 
rhombi AEIH] nihil ultra \2y^ quadratula habet. — Ergo 
ut dimidium quadrati /ilfZriV spectatum; una quarta unius 
quadratuli deficit. — In hoc ergo casu, superfluum quad- 
ratulum quadrati 13 columnarum subvenire debebit; ex 
quo singula rectangula elevationis , unam octavam possi- 
dent. — .Superfluum namque quadratulum quadrati inter- 
sectionis maioris, iam in rectangulis elevationis simul 
sumtis, qua talibus praesto est, et partem integrantem 
areae constituit ; cum secus rhombum maximum, ad va- 
lorem quadrati inscripti clevare haud potuissent. — Su- 

Q^iaar. Circ 6 
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perfluum porro quadrati AOIP, ad rhombos alarum sua- 
rum, insîmul ITîi quadratula tenentes transcrîptum; pro 
valore 30 quadratulorum sistendo, qui desiderantur, haud 
sufficiet ; nisi rectangula elevationîs singula, cum X unius 
quadratuli subvenerint. — 

Itaque ex stătu rectangulorum elevationis novitus 
inuQtescit : 

a.) Intersectionem dupli , functiones suas cum quad- 
ratis columnatîs , seu de serie depromtîs exercere. 

' b.) Quadratum normale, cuius officio in comparatio- 
nibus utitur; cum 12 quadratulîs computare, atque — 

c.) Superflua , in partes defraudatas transcribere. 

Quemadmodum rhombi bissectionis ^ in area quad^ 
rati inscripti ; ita rectangula elevationis, in area octogoDi; 
ut praecipua transformatipnum instrumenta, munereme- 
diationis funguntur. — Areae tamen horum rectangulorum, 
in comparationibus , non secundum columnas ; verum se- 
cundum impositos « intersectionis valores , seu singulatim 
cum 21 quadratulis (pag. 78.) debebunt aestimari : siqui- 
dem superflua transcripta habeant , quibus dimissis , co- 
lumnarum functio , pro valoribus per intersectionem de- 
signatis , ampliuş vaiere non poterit. . 

Exscinduntur autem haec rectangula , per lineas in- 
tersectionis BHet DEj item BG et DF: quae dum aream 
quadrati inscripti , in ratione 6 : 7 (pag. 71.) ; se autem 
mutuo, item radios verticales AK et KC, in punctis /etl; 
porro latera quadrati inscripti , in punctis h et k^ item e 
et m, in ratione dupli secant : eadem vîce, tam cathetos et 
hypothenusam rectangulorum elevationis, quam rhombum 
maximum , uno ictu designant. 

Quandoquîdem A obliquae sectionis AIB^ sit 21 qua- 
dratulorum (pag. 70.); habebit A hBI, 21—9=12 qua- 
dratula; seu quadrato AOIP aequale erit. — Itaque si in 
nexu eorum, quae de rectangulo elevationis B£/, pag. 78. 
dicta sunt , alterum quoque elevationis rectangulum MEAj 
in comparationem trahatur ; siquidem rhombus bissectio- 
nis AhMIy per utramque diagonalem in partes aequales 
dividatur : erit A A5 JS = triangulo AhM; atque AhBI=^ 
triangulis aequalibus simul sumtis MEh+AEh. — Unde 
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A AEh =s 6 quadratulîs j ut iustum dimidiuni Aii hBL — 
Sunt enim lîneae AB et JET, ut catheti rectangulorum BÂD 
et BEIj in puucto hy in ratione dupli sectae ; ut est etiam 
BIj duplum de EA ; cum sint hypothenusa et cathetus 
rectanguli elevationis. 

Si quadratum 7 quadratorum accipiatur , cuius di- 
midium în rectangulo BIS^ excîsum est; erit in hoc rect- 
angulo A BhS^^ dimidiuin rhombi maximi; quod rhombo 
bissectionis AhMI^ seu 18 quadratulis aequale est. — Sunt 
porro triangulă hBI et AS'/, triangula obliquae sectionis, 
quae simul sumta 24 quadratula numerant ; ut proxime 
deductum est. Itaque rectangula elevationis BMh et S'Ahy 
quae in area rectanguli BIS' per întersectionales BA eţ 
S'Jlf excisa simt -, ut triangulis obliquae sectronis aequa- 
lia, sin^ulatim 12 quadratula habebunt. — Sed rectangu- 
lum elevationis BMhj est una quarta quadrati intersectio- 
nis maioris hBei ; ergo 12}^ qua^ratulorum. — Unde iam 
innotescit , quomodo rectangula elevationis, instrumenta 
dissimulationum evadant? 

Si quadratum 43 quadratulorum , seu 3?! quadrato- 
rum AEMP' fuerit acceptum ; cuius rhombum maximum, 
rhombus bissectionis AÂMI praestat ; illud rectangula ele- 
vationis, parte ex una, in rectangulis ATh et MQh] parte 
autem ex altera , in rectangulis API et MKI habebit. — 
Sunt autem priora , dimidia rectangulorum BMh et S'Ahy 
(luae ad quadratum 7 quadratorum spectant; posteriora 
autem, immediate de quadratis intersectionis AOIP et 
lULNy sine distinctione depromta. — liadem est ratio, al- 
terius aequalis quadrati AHNQ*; quod rhombum bissectio- 
nis AINk , ut maximiim areâe suae possidet. 

Itaque sicut quadratum inscriptum , rectangula ele- 
vationis , pro stătu rationis suae fundamentalis 5:7, in 
defectu quadrati 7 quadratorum , de quadrato 1 3 colum- 
narum 14 quadrata tenente (pag. 80.); per inscriptionem 
alterius quadrati , seu bissectionem , cum 84?i quadratulis 
depromit : ita ex adverso, quadratum 7 quadratorum, pro 
stătu rationis suae fundamentalis 3 : 4, rectangula eleva- 
tionis pro area sua ; in quadrato intersectionis maiore , 4 
quadrata numerante obţinere debuit. — Hinc quemadmo^ 
dum quadratum 7 quadratorum , pro area sua, rectangula 
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elevktionîs , de quadrato maiore întersectionîs quadrati 
illîus deduxît ; cui prîus eadem officia ex parte sua prae- 
stitit : îta idem quadratumintersectionismaîus hBeiy rect- 
angula elevationîs pro area propria, reciproce in quadrato 
intersectionis maiore, quadrati 7 quadratorum possidere 
debebit. — 

Est autem în quadrato 7 quadratorum , quadratum 
intersectionis maius , ut una tertia areae , 28 (^uadratulis 
aequale. — Cum enim area huius quadrati, ^omissis colum- 
nis, secundum impositos intersectionis valoros tractari 
debeat; ut praegressa superflui transcriptio desiderat: 
membra intersectionis singula, pro exacte excisis haben- 
da sunt. — Ergo in quadrato intersectionis maiore 7 co- 
lumnarum, habebunt rectangula elevationis singula, 7 
quadratula. 

Jam si quadratum 7 columnarum hBei accipiatur: 
sunt in area huius quadrati, rhombus maximus AJTe/, — 
item rectangula elevationis hll et ei/, per intersectionales 
hL et el excisa; quibus rhombus maximus qUadrati centri 
//Lf , ut dimidîi valoris succedit. 

Vicissim si quadratum intersectionis minus /JfZiV ac- 
cipiatur : habet illud praeter rhombum suum maximum 
//Lî, în dimidiis rectangulorum hll et eLl^ rectangula ele- 
vationis propria; ut sunt rectangula IQU et Lslj per inter- 
sectionales suas îs et LQ^ excisa. — Habet porro earun- 
dem întersectionalium officio designatum rhombum dimi- 
dîi valoris Q'Msl, qui est }i rhombi maximi h Yel^ ad aream 
quadrati maioris 7 columnarum spectantis. — Ergo quad- 
rata intersectionis 7 et 5 columnarum , inter se membra 
mutuo, atque îta exscindunt; quâsi perfectam dupli ratio- 
nem ad invicem haberent. 

At^ue iam cognosci poterit : quomodo intersecţie 
quadrata sua diversae familiae , ut sunt quadrata 5 et 7 
columnarum ; per amotionem superflui iitrobique quadra- 
tuli , ad veram dupU rationem sistendam cogat ? 

Accepto namque quadrato minore IMLN\ quod 5 co- 
lumnas ho^bet : siquidem in area quadrati huius , quadra- 
tum centri C'/G'î, habeat 4 ^uadratulsr (pag. 72.); habebit 
diagonalis minor thombi //Lî, duas hypothentisas de quad- 
ratulis. — Itaque cum diagonalis maior /Z, habeat 5 hypo- 
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tbenusas : habebit area parallelogramini de hîs diagonali* 
bus , 2 X 5 = 1 quadratula dupli , seu 20 normalia. --■ 
Unde area rhombî ipsius , exacte 10 quadratula normalia 
possidebit. — Habebunt porro triangula quatuor obliquae 
sectionis , quae extra rhombum maximum areae IlLi , ab 
utrinque excissa sunt; 25 — 10=1 6 quadratula, exquibuş 
pro singulo obveniunt , 3^ quadratula. — Itaque dum in- 
tersectio, in locum triangulorum obliquae sectionis, rect- 
aDgula elevalionis ex bissectione rectangulorum illorum 
accipit, quae quadratum intersectionis maîus pro suîs 
agnoscit ; in singulis triangulis , Ji unius quadratuli dissi*- 
mulatur , et area ad 24 ' quadratula redigitur ; siquidem 
rectangula elevationis quadrati maioris , singula 7 quad- 
ratula teneant (pag. 84*). 

In quadrato intersectionis maiore hBei , habet quădr 
ratum centri 9 quadratula ; siquidem quadratum interse- 
ctionis minus IMLNy «ut classis anterioris , pro quadrato 
intersectionis suae maiore, quadratum 3 columnarum pos- 
sideat (pag. 72.) Ergo diagonalis minor rhombi sui maxi- 
mi, erit 3 hypothenusarum ; cumve diagonalis maior sit 
7 hypothenusarum : habebit area rhombi ipsius, 21 quad- 
ratula normalia. — Unde trîangula obliquae sec tionissimul 
sumta, habebunt 49 — 21=28 quadratula. — Ergo in qua- 
drato 7 columnarum^ rectangula elevationis , cum trian- 
gulis obliquae sectionis congruent] atque dissimulatio 
superflui unius quadratuli, in rhombo maximo areae sus- 
cipi debebit. 

Ut enim quadratum intersectionis minus , in gratiam 
rationis dupli, de triangulis suia obliquae sectionis simul 
sumtiSy unum quadratulum dissimulavit ; et in hac re, 
mensuram quadrati 7 columnarum acceptavit : ita quad- 
ratum intersectionis maîus , inverse in area rhombi sui, 
vicem reddere debebit. — Est enim rhombus maximus 
quadrati intersectionis maioris, cuius unam quartam in 
rhombo Q'Msl^ quadratum minus 5 columnarum , pro di- 
midio rhomJ)i sui maximi excidit; duplum rhombi //£«, 
qui exacte 1 quadratula tenet. — Ergo rhombus maxi- 
mus quadrati maioris 7 columnarum , erit 20 quadratu- 
lorum. — Quo facto , vera dupli ratio , inter quadrata in- 
tersectionis erecta habetur ; quae nune iam , ut quadţatft 
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24 et 48 quadratulorum , membra sua, intersectionis offi- 
cio ad legem rationis fundamentalîs 5 : 7 redacta , cum 
10+14, item 20+-a8 quadratulis numerant. 

Ergo intersectio dupli in suiş functionibus , dissimu- 
lationem atque transcriptionem superflui , duplici via 
exercet. 

1-mo Pro area quadrati inscripti perid; quod quad- 
rata in ratione 5:7 excisa , ut etiam reliquas figuras in 
hac ratione sectas, nempe parallelogramma , rhombos, 
trapezia etc. ; veram dupli rationem arearum ad invicem 
habere asseveret. — Quod quidem ad reliqua etiam quad- 
rata , cuiuscunque familiae fuerint extendit ; quoties illa 
rhombum areae maximum , ex bissectione angulorum op- 
positorum in medio suscepta (pag. 79.), seu cum 45 gra- 
dibus excisum habuerint. 

2-do Pro area octogoni per id; quod rectangula ele- 
vationis singula, cum triangulis obliquae sectionis singu- 
lis , eundem valorem habere assumat ; quod semper ante- 
cendentem emunctionem vel transcriptionem superflui 
supponit. 



Superius pag. 69. iam insinuatum fuit : tain dupli ac 
tripli excisionem, quam etiam bissectionem intersectionis, 
seu dimidii designationem in quadratis; a bissectione vera 
recedere, atque cum partibus inaequalibus, iuxta seriem 
suscipi debere. — 

Exstant nihilominus et bissectionîs, et excisionis du- 
pli suae species ; quae per inscriptionen^ atque superin- 
scriptionem susceptae, valorem debitum in quadratis veris 
exacte reddunt, hoc tamenita praestant; ut retenta quad- 
rati familia, clementa sua, in clementa dupli mutent. Sunt 
enim haec quadrata, de hypothenusis quadratulorum, seu 
elementorum fungentium ; ergo de altera serie : quae si- 
mul fungi constructive nonpossunt^ et ab invicem disting- 
venda sunt. 

Accepto namque quadrato inscripto ABCD; siquidem 
puncta per quadratum centri /ilfZrJV designata, sint pro 
area huius quadrati puncta bissectionis ex intersectione 
(pag. 26.) ; atque radius circuli dupli CI vel Dif, sit dia- 
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gonalis quadrati bissectionîs ISCT vel PMXDj quae habet 
8^4 hypothenusas (pag. 81.): habebit latus quaţlrati bisse* 
ctionis IS vel PD, totîdem columnas (pag. 69.). — » Itaque 
area quadrati bissectionîs in quadrato inscripto habebit 
(8?i)2=72y4 quadratula, quae quidem in area sua, sine 
defectu excisa obtinet ; siquidem columna 9-na , dum di- 
midia quadratulorum suorum, quadrato 8 columilarum 
adiicit ; de ultimo, et pro bissectione iam superfluo quad* 
ratulo , in gratîam forniae, adhuc unam quartam adscin- 
dat. — Ergo trapezia , extra aream quadrati bissectionis 
)osita simul sumta; babebunt 144— 72)i=7l54 quadratu- 
a , seu a vero dimidio , una quarta unius quadratuli de- 
ficient. — 

Adhaerens fractio inculcat, quadratum bissectionis 
in quadrato inscripto; esse ex intersectione 72^X4=289 
elementoruni', seu 17 columnarum. — - Cum enim clementa 
persecta, — dum intersectio constructive operatur — fun- 
gi nequeant , atque series in utramque partem aperta sit 
(pag. 67.) : quadratum inscriptum normale ABCD, pro hoc 
easu bissectionîs, ut quadratum 24 columnarum conside- 
rări debebit. — Unde trapezia siniul sumta , ut altera pars 
bissectionis , habebunt 287 clementa, et adversum quad- 
ratum bissectionîs uno elemente deficient. — 

Si tâmen dîameter BD accipiatur ; habet illa 12 hy- 
pothenusas quadratulorum normalium . — Ergo quadratum, 
de diagonali BD ut latere descriptum , erît 144 quadra- 
tulorum dupli , seu 288 normalium ; quod sub hac poste- 
riori forma verum quadratum non est , siquidem in serie, 
quadratum 288 elementorum non occurrat. — Cum enim 
quadratum 288 elementorum, quadrati normalis duplum, 
aut quadrati de normali quadrupli dimidium exacte sistat; 
iam ad seriem quadratulorum fungentium spectare non 
poterit, quae duplum verum nec ascendenter, nec descen- 
denter continet (pag. 68.). — Hinc quamvîs hypothenusae 
quadratulorum , pro valoribus quadratorum excisorum, ac 
aliarum areae figurarum îacentium definîendîs valeant, et 
vera officia praestent : quoties tamen de legitima constru- 
ctione dupli vel tripli agitur, quae de serie fungentium ele- 
mentorum seu quadratulorum normalium desumi debent; 
functione carere debebunt, neque potestatem columnarum 
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exereere pro se poterunt ; aut si hoc fecermti altera qua- 
dratulorum normalium serîes, potestatem columnamm 
amittet ; cum utraque serîes ^ nempe normalium . et dupli 
quadratulorum ; ob absentiam dupli veri in serie quaque, 
subsistere et potestate columnarum gaudere nequeat. — 
Duplum namque quadrati normalis legitime confectiim, 
ex iisdem quadrantibus, compositum esse debebit; quae 
per intersectionem , in quadratis bissectionis quadrati in- 
sciipti^ ut ad aream quadrati dupli spectantes excisae 
sunt. (pag. 26.). — Verum si quadrantes designatae, inver- 
sa figura, in aream no vi quadrati coniungantur : erit qua- 
dratum centri 7 columnarum ; erunt porro quadrata in 
angulis singulis excisa 5 columnarum; quae ut in area bis- 
sectionis proxime deductum est , 1 7 columnas suae clas- 
sis pro se exposcent. — Cum, enim radius circuli dupli ha- 
beat 8?4 hypothenusas , babebit diameter 17 hypothenii- 
sas ; quibus totidem columnae lateris respondebunt. Hinc 
seu DM cum SJi hypothenusis , seu latus AD cum 12 co- 
lumnis fuerit pro radio circuli dupli acceptum ; rectangu- 
lum elevationis, in utroque casu, de latere 13 columnarum 
(pag. 80.) hD exsurget ; ut aequalitas inter lineas Ah et 
bMj per intersectionem introducta exigit : siquidem in 
rectangulo S'MDj ut quadrante quadrati dupli , triangula 
DMh et DAhj unam quartam rhombi maximi referant. 

Nihilominus seu ex intersectione, seu ex'inscri^tione 
per exsectionem procedat bissectio; haec quadrata, ut 
etiam trapezia ab excisione quadrati bissectionis residua, 
inter se eodem semper dimidii seu bissectionis valore gau- 
debunt , et per intersectionem in comparationibus ^ pro ae- 
qualibus habebuntur : cum ea sit lex intersectionis ; ut 
pars bissectionis iusto maior , valorem superflui quod te- 
net, ad alteram defectuosam bissectionis par tem transcri- 
bat , et pro se nec absente parte altera unquam usurpet. 

Hinc status rectangulorum elevationis , in quadrato 
inscripto uberius intelligitur ; quae simul sumt'a, ut qua- 
dratum exsectionîs , de area quadrati 1 3 columnarum per 
inscriptionem obtentum, ?i quadratulum superflue tenent. 
(pag. 80.). — Cum enim transformatio quadrati ins.cripti in 
aream octogoni , ad constructivas intersectionis operatio- 
nes spectet, atque ita suscipiatur; ut rationi fundamentali 
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5 : 7, in area quadratî inscripti revera ^xsectae, pars eius* 
dem minor nempe rhombus maximns , altera quoque vice 
adjiciatur (pag. 81.) , quae simul sumta 5+74-5= 17 qua- 
drata faciunt (pag. 44.) : iam superfluum ^4 quadratulum, 
ut ad membrum recens assumtum spectans considerări; et 
illuc computari debebît ; quod in rhombis dimidîi valoris 
AEIH+LFCG simul sumtis excisum, natura suadefectuo- 
sum est. — Itaque intersectio ita agit , quasi superfluum 
revera transpositum esset, atque rectangula elevationis 
simul sumta , semper pro 7 ; item rhombos in suprema et 
ima parte excisos simul sumtos , semper pro 5 quadratis 
accipit ; quasi rhombo maximo perfecte aequales essent. 

Sunt ergo valores superflui, aut sub specie formae, 
ut in rectangulis elevationis fit (pag. 79.) ; aut sub specie 
illationis nudae, qaod nempe et quadrata, et reliquae fi* 
gurae, in ratione 5 : 7 excisae, inculpatam dupU ratio- 
nem ad invîcem habeant ; ad partes defraudatas revera 
translaţi. — Ipsa tamen spatia superflua , cum ex loco di- 
mota non sint; quoties area in sua clementa resoluta fuerit, 
8ua sponte innotescent , aut in formationibus novarum fi- 
gurarum repente in lucem prodibunt. 

Itaque superflua quadratula, sunt in parte bissectio- 
nis quae illa possidet . spatia quiescentik; quorum 
valores în altera bissectionis parte funguntur , atque va- 
lores impositos intersectionis per dissimulationem , atque 
transcriptionem sustentant. 

Si enim quadrata intersectionis 5 et 7 columnarum 
accipiantur, quae singula unum quadratulum superflue te- 
nent (pag. 73.) ; haec superflua pro areis horum quadrato- 
rum , per dissimulationem pereunt ; siquidem munere in- 
tersectionis ad valorera24 et 48 quadratulorum devalvata 
sint (pag. 86.). — Eadem tamen in spatiis quadrati inscri- 
pti , extra haec quadrata positis virtualiter praesto sunt; 
siquidem valores îUorum in parallelogrammis interceptis 
fungantur , et pro transcriptis habeantur (pag. 76). Cum 
emm in quadrato minori 5 columnarum IMLN^ quadratum 
centri CHG^i, 4; atque quadratum maius 9 quadratula ha- 
beat (pag. 72.); nuda illatio, quod quadratum 9 quadratu- 
lorum, sit duplum quadrati 4 quadratulorum , superfluum 
areae emunget. ■ — Porro cum in areis quadratorum ratio- 
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nem dnpli ad invicem tenentîum , sit quadratum interse- 
ctionis maius classis cuîusque , quadratum întersectîonis 
minus classis sequentis ascendenter (pag. 26. 32) : erit in 
quadrato 7 columnarum , quadratum intersectionîs minus 
3 ; atque quadratum maius , 4 columnarum seu 1 6 quad- 
ratulorum. — Est enim quadratum C/G't in area quadrati 
bBeiy quadratum rhombo maximo, aut quadrato bissectio- 
nis oBpl immînens ; quod quater âcceptum, sistet quadra- 
tum intersectionis maius. — Est tandem rectangulum p% 
dimidium quadrati centri et 4^ quadratulorum ; siquîdem 
quadratum VMc'l^ pro se 2ţ^ quadratula habeat (pag. 72.). 
— Itaque in hoc quoque quadrato 7 columnarum, simplex 
assumtio , quod quadrata 9 et 16 quadratulorum, veram 
dupli ratîonem ad invicem habeant ; superfluum quadrati 
intersectionis mînoris emunget; quae per hanc emun- 
ctionem, ad alteram bissectionis partem translata sunt 
(pag. 75.). — 

Si quadrupla horum quadratorum , seu quadrata 14 
et 10 columnarum accipiantur; quandoquidem in quadrato 
HBeiy triangula hBl et lBe\ item in quadrato IMLN, trian- 
gula INI et INL eadem officia praestent ; quae in quadrato 
înscripto triangula BCI et ICD praestant (pag. 34 ) : erunt 
in his quadratis lineae Bl et Nly lateribus i^s aequales, et 
pro areis propriis radium circuli dupli sistent. — Sed Eh 
ut diagonalîs quadrati intersectionîs mînoris oBpl , habet 
5 hypothenusas ; — porro cura KN^ ut dimidia diagonalis 
quadrati centri 5 columnarum 2?i , atque IK unam hypo- 
thenusam habeat ; habebit M pro se 3?^ hypothenusas , ut 
habet diagonalis quadrati AOIP. — Ergo radius circuli du- 
pli, în quadrato 14 coluninarum 10; atque in quadrato 10 
columnarum, 7 hypothenusas habebit^ — Unde iam partes 
întersectîonis , pro area quadrati utrîusque definitae sunt; 
qijae singula excisionis membra , de quadratis 7 et 5 co- 
lumnarum hactenus deducta, în quadruplo reddent. 

Cum enim în quadrato 14 columnarum , radius cir- 
culi dupli de diagonali sua 10 hypothenusas sibi vindicet; 
manebunt pro diagonali quadrati verţicis 4 hypothenusae, 
quibus totidem columnae lateris respondebunt. — Ergo 
quadratum intersectionis maius , ut quadruplum quadrati 
verţicis , erit 8 columnarum. — Unde quadratum intetse- 
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ctionis minus habebit, 14 — 8=6 columnas, seu36quad- 
ratula ; quae ab învicem , — spectata dupli ratîone — 4 
quadratulis remota sunt. — Eadem est ratio quadrati bis- 
şectionis , quod pro diagonali sua y radium circuli dupli, 
seu 10 hypothenusas tenet; quibus 10 columnae lateris 
respondent. — Ergo in casu bissectionis , trapezia areae, 
adversum quadratum bissectionîs (196 — 100=96), pari- 
ter 4 quadratulis deficient. — Itaque illatio, quod quadra- 
tum 64 quadratulorum , sit duplum quadrati 36 quadra- 
tulorum ; de quadrato intersectionis minore 4 quadratula 
emunget : quae hac vice areae simpliciter pereunt. Cum 
enim quadratum 7 columnarum, 4 quadrata AOIP teneat; 
iam quadruplum eiusdem , in assumtis comparationibus, 
nihil ultra 4 X 4=16 quadrata habere poterit. — Sed qua- 
dratum AOIPj intersecţie cum 12 quadratulis computat 
(pag. 7â , 76 ). — Ergo quadratum 14 columnarum, habe- 
bit valorem 192 quadratulorum. — Porro cum superflua, 
ia quadrato intersectionis minore lateant , quod ut quad- 
ratum centri, ad aream rhombi maximi spectat (pag. 73.): 
ex hac illatione, etiam iarea rhombi maximi (14X6=84), 
ad 80 quadratula devalvabitur , atque rhombis dimidii 
valoris , in suprema et ima parte excisis simul sumtis, ae- 
qualis reddetur; qui de suiş diagonalibus (10X4) compu- 
tati , singulatim 40 quadratula tenent. — Tandem in area 
octogoni, rectangula elevationis subvenîent; quae cum 
trîangulis obliquae sectionis pro aequalibus habentur. (pag. 
78. 86.) ut in quadrato 7 columnarum factum est. 

In quadrato 10 columnarum, partium relationes ad 
invicem , pari modo deduci debebunt ; quod non secus 4 
quadratula emungenda tenet. — Cum tamen in hoc quad- 
rato , superflua in quadrato intersectionis maiore contine- 
antur ; comparaţiones pro valoribus desîgnandîs , inverse 
instituendae erunt : si quidem rhombus maximus huius 
areae , iustam mensuram habeat. -— Cum porro quadratum 
bissectionis, adve^um trapezia areae (100 — 49=51), duo- 
bus quadratulis deficiat; — quandoquidem quadratum bis- 
sectionis , pro se iam unum quadratulum emungendum te- 
neat; aequalitatis ratio, inter partes bissectionis, officio inter- 
sectionis introducta deposcit ; ut trapezia ex sua parte 3 
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quadratola emnngant, âtque officium emunctîonis hac vice 
in utramque bissectionis partem se extendat. 



Li nexu eorum, quae hactenus sparsa per omnes în- 
vestigatîonîs gradus occurrunt ; pressior îam înstîtutionis 
dupli explanatîo succedere debebit. 

Sîquidem divisio în quadratis non prius , quam cum 
16 elementis incipere queat, quae quatuor unitates aequa- 
Ies , ut îam nostrîs usîbus obnoxias continent ; unitas pris- 
ma exclusive cum 4 elementis assumi debebit (pag. 66. 
77). — Hinc etiam in quadrato inscripto normali , quad- 
ratum fungens minimum €UG^ij cum elementis quatuor se 
sistît, quod in quadrato intersectionis minori lULN^ ut 
quadratum intersectionis minus huius areae (pag. 72.) , in 
centro fungitur. 

Jam enim in quadrato 16 elementorum', bissecantes 
laterum transversae , tam bissectionem ^ quam quadrise- 
ctionem areae , sine vitio et de aequalibus elementis con- 
ficiunt ; seu quadrata iuxta Sosita , seu ex vertice oppo- 
sita y dimidium areae designent. 

Si tamen unitatum series naturalîs, secundum colum- 
nas, in quadratis successive reddi tentetur : quatuor ele- 
mentis, in angulo quolibet pro incipiente assumtis, — 
d u p 1 u m in quadrato vero aliter, quam per adjectionem 
sequentîs columnae , seu quinque elementorum , exscîndi 
haud poterit. — Ergo duplum de 4 elementis, habebit ne- 
cessario 9 clementa; ut întersectîo in quadrato intersectio- 
nis minore explicat (pag. 72.) , seu uno elemento abunda- 
bit. — Unde duplum sic excisum , semper sub conditione 
valebit ; si nempe unum elementum areae , ut superfluum, 
dissimulatum fuerit. 

Jam quadratum in ordine tertium, seu de incipiente 
t r î p 1 u m, in quadrato vero nuUa sub conditione exscin- 
di poterit ; perseverante namque extensione geometrica, 
clementa aequalia et salva mânere opo^et. — Ast si ele- 
mentis invîolatis , columna sequenâ cum suiş 7 elementis 
aggregata fuerit ; quadruplum incipientis praesto erit. — 
Ergo triplo , de assumtis elementis exscindendo , penitus 
îiiijlus locus superest; quamvis pbsteriores columnae 5 et 
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7 elementomm , et bissectîonis et duplî qaaestîonem în- 
clusam teneant (pag; 77.). — 

Nihilominus , quandoquidem duplum quadrati incî- 
pientis, in quadrato vero 9 elementorum excisum sît, at- 
que area quadrati 4 columnarum , exacte quadruplum 
incipientis referat : erit area ^aadrati 16 elementa nume- 
rantis, duplum quadrati 9 elementa tenentis. — Quod 
tamen ut proxime insinuatum esţ, semper sub conditione 
accipi debebit ; si nempe quadratum , in vicem dupli cUm 
9 elementiS' excisum., de suiş elementum unum , quasi in 
gratiam formae adjectum , dissimulaverit. 

Sed quadrupla inter se exacte congruere debent; si- 
quidem iuxta seriem aggregationum, facies vera quadrati 
cuiusque , in suo quadruplo redeat. — Ergo etiam quad- 
ratum 36 elementorum, debebit esse duplum quadrati 16 
elementorum : in quo casu illud, ut quadruplum quadrati 
9 elementorum ; quatuor iam superflua elementa habebit. 
— Unde j series continua dupli quadratorum , sequens 
emerget : 

Habent quadrata , cum quadratulis ut elementis suîs 
accepta et in ordînem dupli adducta', 

4 : 9. simul sumta 13, quadratula. 

9 : 16. — — 25. — 

16 : 36. — — 52. — 

36 : 64 - — 100. - 

64: 144, - — 208. - 

144: 256. - — 400. _ 

256 : 576. — — 832. etc. etc 

quae est Series prima quadratorum; ratîonen\ con- 
tinuam dupli ad invicem tenentium; cuius membra, ut 
âingulatim accepta , ita etiam simul sumta , in suiş qua- 
druplis inter se exacte congruunt. — Cum sit 52=13X4; 
100=25 X 4 ; 208=52 X 4 etc. etc. 

Si haec quadrata seriei primae , non in stătu aggre- 
gationum îllo, ut per columnas successîve adjectas se du- 
plicant; verum ut quadrata ab invicem segregata, etsuper. 
eandem diagonalem in oppositione verticali excisa assu- 
mantur : quandoquidem hypothenusis quadratulorum , ex 
quibus diagonalis utrîque quadrato deserviens in unam 
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lineam coaluit , totidem columnae lateris respondeşnt ; — 
spectabunt 
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Itaque cum quadrata seriei primae, hac lege evadant 
quadrata intersectionis dupli quadratorum illorum , quae 
diagonales in unam lineam nexas pro suiş agnoscunt : in 
his quadratis , non secus continua series dupli quadrato- 
rum assumtorum exsurgetj quae erit Series secunda 
quadratorum rationem continuam dupli ad invicem te- 
nentium. 

Cum enim intersectio , de incipiente quadrato 4 ele- 
mentorum, duplum cum elementis 9 exscindere debuerit; 
assumta in serie prima' quadrata 4+9 simul sumta , cum 
dissimulatione superflui unius clemenţi accipi , seu cum 
12 elementis computari debebunt. — r Ast in quadrato 5 
columnarum , praeter quadrata intersectionis simul sumta, 
adhuc 26 — 13=12 clementa supersunt: valor ergo quem 
quadrata intersectionis simul sumta tenent , in parallelo- 
grammis simul sumtis, sine vitio praesto est; quod omnem 
transcriptionis necessitatem excludit. — Itaque in quad- 
rato 26 elementorum, duplum cum approbatione excîsio- 
nis primitivae eductum habetur, illius nempc, quae in 
vicem 8 elementorum , ex necessitate 9 assumsit ; eritque 
iam 25, duplum de 12, atque quadratum 6 columnarum, 
unum superfluum elementum possidebit. 

Si quadrata sequentia 9+16 accipiantur ; haec quo- 
que cum dissimulatione unius elementi, seu cum valora 
8+16=24 .elementorum computanda crunt. — Habet 
enim quadratum 9 elementorum , valorem dupli ; atque 
quadratum 16 elementorum valorem quadruplî de înci- 
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piente. — Ast in quadrato 7 columnarum, praeter assumta 
quadrata intersectionis , adhuc 49 — 26=24 elementasu* 
persunt. — Itaque valor, quem quadrata intersectionis 
simul sumta habent^ in parallelogrammis simul sumtis 
hic quoque sine defectu praesto est, et translationis neces- 
sitatem praecludit. — Ergo duplum , in hac quoque area, 
continuative ita eductum est; ut elementum unum, super- 
fluom evadat. Est autem valor , quem area integra 49 — 1 
refert, exacte, duplum de 26 — 1; ergo quadratum 49ele- 
mentorum y est duplum quadrati 25 elementorum. 

Si quadrata tertio loco posita accipiantur; quando- 
qnidem 36 sit quadruplum de 9, quae inter se exacte 
convenire debent ; habebit quadratum 36 elementorum, 4 
superflua. — Ergo quadrata 16+36 , cum valore 16+32 
elementorum ; seu ut quadruplum atque octuplum incipi- 
entis accipi debebunt. — Ast in quadrato 10 columnarum, 
praeter assumta quadrata intersectionis , adhuc IQO— '62 
=48 clementa supersunt, ut valor quadrupli atque octu- 
pli de incipiente deposcit. — Valor ergo , quem quadrata 
intersectionis simul sumta tenent; in parallelogrammis sine 
vitîo praesto est , et subventionis necessitatem rescindit. 

— Ergo duplum , in quadrato 10 columnarum continua* 
tive ita eductum est , ut 4 clementa superflua evadant ; 
siquidem quadratum 10 columnarum, sit quadruplum 
quadrati 6 columnarum, quod unum superfluum possidet. 

— Est autem valor , quem area integra , — dissimulatis 
4 superfluis tenet (100 — 4=96), exacte duplum de ante- 
cedente quadrato 7 columnarum; si illud superfluum suum 
pariter dissimulaverit , siquidem 49—1 sit = 48. — Ergo 
quadratum 10 columnarum , est duplum quadrati 7 co* 
lumnarum. 

Eadem iam lege, erit quadratum 14 columnarum, 
duplum quadrati 10 columnarum ; porro D 20 columria- 
rtm , duplum quadrati 14 columnarum ; in quo quadra- 
tum intersectionis maius, de suiş 144 elementis, 16 su- 
perflua habebit : siquidem quadratum 20 columnarum, sit 
qua4ruplum quadrati 10 columnarum. — Unde in quadra- 
to 40 columnţirum , ut quadruplo quadrati 20 columna- 
nim ; 64 superflua clementa praesto erunt 

Itaque in his quadratis, scriem secundam constituen- 
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spectantia quadrata intersectîonis recipiunfr; non secus 
eontinua ratio dupli arearum ad invîcem praesto est. — 
Cumve ex intersectione quadratum quodvis , evadat qua- 
dratum duorum terminorum seu binomium , in quo qua- 
drata intersectionis terminos singulos , secundiim colutn- 
nas ut radices computandos ; parallelogramma autem in- 
tercepta , duplum termini alterutrius , ductum in termî- 
num socium denotant : in hac quadratorum serie, paralle- 
logramma continuam dupli rationem , sine vitio ad invicem 
sistent , et pro superfluis quadratorum intersectionis, ne- 
cessitatem dissimulationis vel emunctionis inducent. 

Habent enim parallelogramma intercepta et simul 
sumta : * _ 

Inquâdrato 6. column. 26— 13= l^.quadrtla. 

— 7. col. 49— 25= 24 — 

— 10. col. 100- 52= 48. - 

— 14. col. 196—100= 96. — 

— 20. col. 400-208=192. — 

— 28. col. — — 784—400=384. — 

— 40. col. — — 1600-832=768. etc. 
quod în reliquis intersectîonum casibus , a dupli ratîone 
recedentibus non obtinet ; siquidem parallelogramma ta- 
lium , tantum in quadruplis suîs inter se. conveniant. 

Ex his iam patet : 

1-mo Quod si quadrata seriei primae , in quadratis 
seriei secundae , munere intersectionis fungantur ; super- 
fluum dupli, iîi gratiam formae excisum, in assumta serie 
secunda alternare, et quadratorum legem sequi debeat.— 
Jam «nim quadratum dupli , cum 9 elementis excisum, 
quod in quadrato 5 columnarum ut maius fungitur, evadet 
in quadrato sequentis classis 7 columnarum , quadratum 
intersectîonis minus ; atque în quadrato 10 columnarum, 
ut quadruplo quadrati 6 columnarum , priori loco recu- 
perato , cum elementis 36 rursum ut quadratum interse- 
ctioniiă maius fungetur , et superflua 4 possîdebit. — Ita- 
que cum potestatem regendi quadratum iustum teneat, 
haec quoque potestăs in serie secunda , inter quadrata in- 
tersectionis altematim variabit , et se transferet. 

2-do Quod intersectio dupli in suîs fuiictîonibus, offi- 
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cio duaram seiierum continuarum utatur ; nempe altera 
exsectionisy atque altera valoris, qaae inter se 
tantum in quadruplis quadrati iuste excisi congruunt. — 
Cum enim series valoris, exponentem constantem habeat, 
membra buius rationem dupli , eadem semper fide red* 
dent; dum ex ad verso, in serie exsectionîs, membra 
alterna, — Ut ex quadrato superflue exciso derivata, — 
errorem assumtum secum vebent, licet in suiş quadruplis 
inter se conveniant. 

Est nempe prima series continua dupli quadratorum, 
ex quadrato incipiente 4 elementorum deducta : 

4, 9, 16, 36, 64, 144, 256, 576 etc. 
cui 1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, 128 - ut se- 
ries valoris respondet, cum exponeiite constante 2; quae 
duae series inter se , tantum in quadruplis incipientis , ut 
quadrati iuste excisi exacte conveniunt. — In serie secun- 
da qaadratorum , est haec convenientia , ad quadi^upla 
propria quadrati cuiusque restricta. 

Quandoquidem iuxta praemissa, intersecţie dupli in- 
de exeat; si quadrata seriei primae4+9 elementorum sibi 
verticaliter opposita, diagonales suas, pro area quadrati 
alterius no vi coniungant: pâtet operationem inter sectibnis 
dupli, in area quadrati 5 columnarum incipere; quod est 
ţuadratum incipiens seriei secundae. Sed quadrata huius 
Benei singula abundant , et rationem dupli ita duntaxat 
sustinent ; si superfluum emunctum vel dissimulatum fu* 
er}t. — Quod satis indicat, quadrata seriei secundae, ad 
areas qaadratorum alterius seriei speetare , illorum nem- 
pe; quae haec superflua, ut propria reclamant. 

Itaque de serie secunda, eadem ratione, ut cum qua- 
dratis seriei primae factum est; nova continua series dupli 
deduci debebit. — Spcctant i empe quadrata 
6+ ' 7 column. ad aream O** 12 column. cum 144 

7+10 col. ^ _ 17 col. ™ — 289 

10+14 col. ^24 col. - - 576 

14+20 col. 34 col. — — 1156 

20+28 col. . _ _ 48 col. — — 2804 

ţuadratulis : quae est Series tertia quadratorum, ra- 
tionem dupli continuam ad invicem tenentium. 

Si in hac serie, quadrata primo loco posita, 6+7 

tadr. Cin. 7 
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columnarum accipiantur : habent illa in suiş 264-49=74 
elementis, vaiorem quadrati incipientis 4 elementorum, 
18 vicibus + 3 elementis superfluis ; siquidem quadrata 5 
et 7 columnarum , singula uno elemente abundent. — Ex 
adverse parallelogramma quadrati 12 columnarum, in 
ratione 5: 7 intersecti; 144 — 74=^=70 clementa possident 
— Ergo ad vaiorem , per quadrata intersectionis simul 
sumta tentum ; 2 elementis deficiunt. 

Itaque in quadrato 12 columnarum , superflua qnad- 
ratorum intersectionis ab una; atque defectus parallelo- 
grammorum parte ex altera, inter se exacte conveniunt: 
quod emunctionis vel dissimulationis necessitatem , pro 
area huius ^^adrati suapte toUit. — Cum enim superflua 
in grâtjam £brmae, sub illa conditione adiecta sint; ut 
valor talium, verp domino seu parti defraudatae fructifi- 
cet , ut duplex series , valorîs nempe , atque exsectionis 
demonstrat : in area huius quadrati, conditio parţis utrius- 
que impieta erit ; siquidem superflua, ex disciplina inter- 
sectionis dupli ita considerentur ; quasi in partes defrau- 
datas revera translata essent (pag. 76.). — 

Ergo vera dupli ratio , ex institutione intersectionis 
derivata, quae se legi aggregationum submittit, non prius, 
quam iii quadrato 12 columnarum poterit pro plena et 
consiimmatâ haberi (pag. 69.) ; cuius area , valoribus per 
intersectioneni impositîs ex-acte respondet, atque quadra- 
tum incipiens , 36 vicibus ita continet , ut nec defectus 
nec excessus ullus adsit. 

Cum enim quadratum 12 columnarum , areani suam 

a.) Factoribus 2.et 3, aequaliter substemat; 

b.) Quadratis intersectionis singulis , ut aequale su- 
perfluum tenentibus , in 'bi^sectione efficienda, seu in ex- 
scindendis areae parallelogrammis , eandem funcţionam 
cdiioedat; quae functio in 2-da quadratorum serie, per 
etă^^ctionem superfluorum quadrati unius, ita susfcipitur; 
ut ^testas regendi , exclusive penes alterum intersectlo- 
n& J^badratum permab^at : erit in hac area , liiMus^Ue 
q^'Âmti eadem regendi potestas, — Unde plena Vâlbrum 
exaequatio sequidebet; siquidem superflua, quae priul 
in serie 2-da , ut alibi fungentia emilngi debebant , hac 
vice în area quadrati intersecti, suiş locis fungantur. 
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Atque iam hoc pacto superfluorum , quae în areis 
qaadratorum 10 et 14 columnas tenentium , pag. 90 et 
9l deducta sunt, ratio reddita et locus demonstratus est. 
— Spectant enim haec quadrata seriei secundae, ad aream 
quadrati seriei tertiae 24 columnarum, seu quadrati de nor- 
mali quadrupli; cuius parallelogramma , adversum quad- 
rata intersectionis simul sumta, (676 — 296=280) recte 
8 quadratulis deficiunt. — Itaque superflua , quae in qua- 
dratis 10 et 14 columnarum, officio intersectionis ut alior- 
sum spectantia emuncta sunt ; hac vice , dum illa munus 
intersectionis , în area quadrati 24 columnarum iunctim 
exercent; ad partes defraudatas sponte redeuiit, et aream 
quadrati , pro ratione dupli sistenda iusti ^ seu stationem 
communem praesto esse designant : in qua ea, quae prius 
in suspenso relicta sunt, plenam exaeqnationem obţine nt 



Siquidem in quadratis seriei 2-dae atque d-tiae , in- 
tersectioni dupli substratis , valor quadratorum interse- 
ctionis simul sumtorum (a^+b^) ; valori parallelogrammo- 
rum simul sumtorum (2ab) aequalis sit : . erit in his quad- 
ratis, quadratum intersectionis maius, H totius areae (pag. 
45.). '- Est autem quadratum verticis seu quadratum in- 
dex, y^ quadrati intersectionis maioris : ergo^ quadratum 
iodex, est Ym pars areae. — Itaque interventu intersectio- 
nis dupli , area quadrati cuiusque , natura sua in partes 
aequales 12 , seu totidem qua^i quadrata se resolvit. — 
Hinc ratio 6:7, est pro areis quadratorum ra- 
tio dupli normalis (pag. 76.), quae hac lege semper 
ad integram aream quadrati intersecti spectat, ut pag. 61 
insinuatum est ; cum sine emunctione vel transcriptione 
superfluorum , dupli ratio in areis quadratorum, de fun- 
gentibus elementls erigi nullatenus possit. — Sunt enim 
in qoadrato 24 columnarum , membra valorîs quadrupli 
singula, per intersectionem simili modo, et sub iisdem 
conditionibus educta ; ut in normali 12 columnarum fa- 
ctum est. — In quadratis seriei 2-dae, emunctio vel dis- 
«imalatio superflui , recte hoc efficit ; :ut quadrata huius 
seriei , eiurata ratione fundamentali propria, quam quad- 
^^ intersectionis , per emunctiones non mutilata areae 

7* 
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impoDunt ; illi rationem dupli normalem 6 : 7 substituant. 
Si namqne quadratum 7 columnarum accipiatur , in cuiua 
area quadrata intersectionis 3+4 columnas tenent ; erit 
etiam ratio fandamentalis areae vera 3:4; quae se toţi 
areae , eadem iide communicat , ut in quadrato normali 
(pag. 71.) factum est. — Habet enim rhombus maximus 
hnius quadrati 21, atque rectangula obliquae sectionis si* 
mul sumta 28 quadratula (pag. 85.) ; quae est ratio 3 : 4 
— Si tamen de rhombo maximo , unum quadratulum of- 
ficio intersectionis emunctum fuerit : erunt excisae partes 
ad invicem, ut 20 : 28; quae est ratio 6 : 7. — Eadem est 
ratio , reliquorum huius seriei quadratorum ; quoties in- 
tersectionem dupli exceperint. — Itaque cum quadratum 
normale 12 columnarum, quadratum incipiens seriei pri- 
mae 4 quadratulorum , exacte 36 vicibus teneat ; habebit 
quadratum intersectionis maius 7 columnarum, idem qua- 
dratum incipiens 12 vicibus. — Ergo ^quadrati 7 colum- 
narum , erit triplum nune dicti incipientis. 

#Est autem quadratum 7 columnarum , cum suiş 49 
elementis, quadratum primum, seu incipiens familiae 
suae ; cum in anterioribus seriei naturalis quadratis , nul- 
lum factorem habeat. *— Itaque cum area huius quadrati, 
quadrisectionem ad legem seriei naturalis , seu cum ele- 
mentis aequalibus instituendam, tantum in quadruplo suo 
subire queat ; quarta illa pars , quae- triplum de quadrato 
incipiente 4 quadratulorum sistet, numerum elementorum 
quadrati sui pro se reţinere, seu aream suam non secus 
in partes aequales 49 resolvere , et quadratum quasi mu- 
tuatum evadere debebit; siquidem series in utramque par- 
tem aperta sit. (pag. 67.). — Hinc in area quadrati inter- 
secti cuiusque, quadrata illa successionis naturalis, ex 
quadrato indice deductae, quae de elementis assumtis, per 
aggregationem obţineri non possunt ; a quadratis - remo- 
doribus pari ratione mutuanda, nnmerum elementorum 
quadrati sui, unde per quadrisectionem, aut aliam ex ipsa 
serie deductam divisionem depromta sunt , retinebunt. — 

Quandoquidem area quadrati cuiusque, ex interse* 
etione dupli , in 1 2 partes aequales abeat; atque haec di- 
visio ut normalis , pro usibus intersectionis , in area qua- 
drati intersecti cuiusque, novam quadratorum seriei 
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statuat : erit una quarta quadrati intersectionîs maiorîs, in 
quadrato sic intersecto quolibet; quadratum incipiens 
areae. — Itaque series naturalis intersectionis , ex quad- 
rato incipiente areae deducta, in singulis quadratorum 
familiis altera esse ; atque etiam congruentia valoris cum 
exteiisione, pro quadratis diversarum familiarum, ad 
eommunes stationes proprias restricta esse debebit. 

Cum enim intersecţie dupli, et bissectionem et trise- 
ctionem areae, eadem functione suscipiat ; officia sua sine 
vitio , tantum in quadratis factores 2 et 3 aequaliter ad- 
mittentibus poterit consummare. — In reliquis autem qua- 
dratorum familiis, quae casus interpositos complectuntur, 
superflua pro diversitate occasionum, varia ratione coUo- 
canda aut dissimulanda habebit ; quae plenam exaequa- 
tionem tune duntaxat obtinebunt , si ad stationem com- 
munem deventum ftierit. 

Jam in quadrato normali 12 columnarum , quadra- 
tum incipiens areae ex intersectione, iuxta praemissa aliud 
esse non poterit ; quam triplum incipientîs seriei primae, 
seu quadrati 2 columnarum : siquidem 3 X 12 sit = 36; ut 
habet quadratum inscriptum, de quadrato incipiente 2 co- 
lumnarum. — Fuerit autem triplum de quadrato 2 colum- 
narum , cum 12}i quadratulis excisum , in quadrato nor- 
mali 1 2 columnarum quadratum incipiens areae; erit qua- 
dratum 7 columnarum (12JiX4=49), quadratum inter- 
sectionis maius ; cui quadratum 6 columnarum in serie 3-a, 
ut quadratum inter-sectionis minus respondet : in quo casu 
quadrans quadrati 12 columnarum, cum suiş 36 elemen- 
tis, sistet triplum incipientis huius areae; quod salvis ele- 
mentis suiş , ♦ tam tripli quam quadrupli divisiones , sine 
vitio recipit. — Ergo intersectîo dupli , ex quadrato in- 
dubiq 6 columnarum , quod est noniplum quadrati inci- 
pientis 2 columnarum ; inverse quasi quadratum incipiens 
areae suae deducit. — Cum enim legem par ium, cum altera 
imparium sociasse, ad praecipua munera intersectionis 
dupli spectet : illa in hanc rem , nova et tali mensura uti 
debebit ; quae et tripli et quadrupli vicibus , pari fide fa- 
Daulatur, — Unde apertum est, intersectionem dupli nor- 
nialem-, exclusive 12 columnis alligatam esse (pag. 69;) ; 
cuius area, necessario in 12 partes aequaies resolvitur, ut 
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sunt columnarum numeri; eritque iam nume^rUs 12, 
pro omnibus divisionibus et calculis in ar ea 
quadrati cuiusque ex; intersectione dupli 
suscipiendis normalis. 

In nexu eorum quae proxime dicta sunt , series na- 
turalis in area quadrati normalis 1 2 columnarum , secun- 
dum impressa vestigia intersectionis sequenti ordine dedu- 
ci poterit : 

Pro quadrato primo seu incipiente ar eae, quadra- 
tum 12 quadratulorum esset exscindendum; siquidem as- 
sumtum triplum 36 quadratula teneat. -^ Sed tale in serie 
quadratorum non exstat. — Cumve intersectio a serie re- 
cedere nequeat , columnam quartam 7 quadratula nume- 
rantem ex aequo dividit; ex qua divisione quadratuml2yi 
quadratulorum exit, quod sic excisum facto in quadratum 
7 column. transmutatum est. Cum enim intersectio quadrata 
sua, de elementis quadraticis secundum seriem construere 
teneatur : res ita consideranda est : quasi quadratula sin* 
gula, denuo in 4 aequalia quadratula secta, essent (pag. 
87) ; siquidem in quadrato 24 columnarum , tam interse- 
ctio dupli, quam bissectio, de fungentibus elementis abs- 
que persectione prodeat. — Erit ergo in assumto quadrato 
inscripto quadratum incipiens areae , şeu quadratum pri- 
mum intersectionis , 49 elementoriim; ex quibus unum {Vi 
unius quadratuli normalis) , erit pro area quadrati huius 
quiescens spatium. 

Residuum columnae 4-ae, habet Sîi quadratula nor- 
malia ; quae cum quiescente >4 quadrati incipientis, facient 
4 quadratula. — Itaque si columna 5-a, cum suiş 9quad- 
ratulis adjecta fuerit; aderunt 13 quadratula. Hinc quad- 
ratum în ordine secundum, seu d u p 1 u m incipientis, 
cum 25 quadratulis exscinditur ; ex quibus unum integrum 
quadratulum, erit pro boc quadrato quiescens spatium. — 
Si enim quadratula huius areae singula, denuo in 4 ae- 
qualia dividantur ; area quadrati secundi , 100 clementa 
habebit. — Sed 100 sunt, secundum seriem 2-am inter- 
sectionis (pag. 94.) , duplum de 49. 

Si quadrato secundo 5 columnas tenenti, columna 
6-a, cum suiş 11 quadratulis aggregata fuerit; siquidem 
haec accessio, cum quiescente uno quadratulo quadrati 
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anterioris, recte 12 quadratula facîat; in quadrato terţi o 
36 quadratula numerante, t r i p 1 u m incipientis, sei^ qua- 
drati priini , exacte praesto erit, sine uUo quiescente spa- 
tio. — Ergo triplum , quod cum quadrante quadrati in- 
şcripti normalis, factores 2 et 3 aequaliter admittente 
coincidit , ita eductum est ; ut illud legibus quadratoruiţi 
in serie naturali expressis , sine exceptione subjectum sit. 
— Jam anim quadrati huius pro triplo assumti, facţesvera 
iD quadruplo suo , et reliquis seriei quadraticae locis, sine 
subventione redibit, et potestate eolumnarum, sine dissi- 
mulatione gaudebit. 

Si quadrato tertio , columna 7-a cum suiş 13 quad- 
ratuUs adjecta fueriţ : prodibit quadratum q u a r t u m^ cum 
36+13=49 quadratulis , ex quibus unum quadratulum 
quiescens ibturum est; ut ratio quadrupli de incipiente de* 
siderat. 

Si quadrato quarto, columna 8-a cum suiş 15 quad- 
ratulis accesserit, quadratum q u i n t u m, cum 49-+-l6=64 
quadratulis praesto erit ; ex quibus 4 quadratula qui- 
escent. 

Si columna 9-na cum suiş 17 quadratulis accept% et 
ex aequo divisa fuerit , quadratum s e x t u m, cum quad- 
ratulis 72>4 eductum erit, quod ut quadratupi 17 colum- 
Barum comideratum , 289 clementa cum uno quiescente 
tenebit ; ut pag. 87. deductum est. Cum tamen boc quad- 
ratum , sit ex bissectione intersectionis ; illud a quadrato 
altero , per intersectionem dupli cum eodem 72 quc^dra- 
tulorum valore exciso, bene distingvendum est; quo4 
cum columnis 9 integris, seu 81 quadratulis redditur, at^ 
que 9 superflua quadratula tenet. 

Quadratum octavum, dabunt lOcplumnae, cum 
100 quadratulis ; ut ratio quadrupli, de quadrato 2-o eic- 
poseit , cum 4 quiescentibus quadratulis. (pag. 91.). 

Quadratum n o n u m , de quadrato 18 columnaruiQ, 
324 quadratula tenente , per intersectionem dupli desu- 
^tur; in cuius area, quadratum intersectionis maţus, cum 
columnis lO^i, seu llOJl quadratulis, 441 clementa tş- 
îieBtibus exscinditur, atque 2)i quadratula , seu 9 clemen- 
ta superflue possidet. 
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Qnadratum d e o im u m , dabunt 1 1 columnae ; cum 
UBO quiesciente quadratulo. 

Quadratum undecimum, de columnis 1 194 > cam 
quadratulis 132)^ exscÎDditur; quod in hoc casu, ut qaa- 
dratum 23 columnarum , 629 elementa possidebit, ex 
quibus unum quiescens futurum est. 

Q aadratum duodecimum, dant 1 2 columnae, 
cum 144 quadratulis ; quod ut qiîadruplum quadrati ter- 
ţii, locum suum sine quiescente .spatio sustinet. 

Series proxinţe deducta ostendit, in area quadrati 
12 columnarum, valorem verum cum extensione, tan- 
tum in duobus locis y nempe in tripio incipientis seu qua- 
drante, atque in dodecuplo^ seu area integra quadrati 
intersecti exacte congruere ; reliquas autem seriei unita- 
tes y ultra valorem tentum abundare ; quae quidem , aât 
de quadratis proximis serici naturalis ut iacent , aut de 
quadratis eiusdem seriei remotîoribus , per quadrisectio- 
nem aut bissectionem , vel aliam intersectionis divisio- 
nem depromta sunt. 

Itaque in quadratis , ad familias a normali diversas 
spectantibus , in serie ex incipiente areăe deducta, con- 
gruentia valoris cum extensione , et locum et vices mu- 
tare debebit ; siquidem familia quadrati quaevis , unita- 
tem primam areae, de quadrato intersectionis maiore 
proprio (pag 101) deducat, et se al teri seriei quadraticae 
conformet; ut nempe quadratum areae primum, aut se- 
cundum vel tertium , iustum quadratum fuerit. — Quod 
quidem etiam ad illa quadrata pertinet , quae per novam 
divisionem areae superinductam , în gremium alterius fa- 
miliae translata sunt; cum perinde sit aream quadrati 
alicuius, succşssive aliis seriei divisionibus subiecisse; 
aut de iisdem elementis, successive diversas seriei fami- 
lias eduxisse, — ut series in utramque partem aperta 
indulget. 

Atque iam res ipsa înnuît , eadem quoque seriei Ba- 
turalis quadrata, ut ad areas quadratorum diversae fa- 
miliae pertinuerint ; ex intersectidne alium valorem iu- 
duere debere. — Si enim quadratum seriei 2-ae, 10 co- 
lumnarum accîpiatur ; est în area huius quadrati , qua- 
dratum incipiens 3 columnarum , quod de suiş 9 quadra- 
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tttlis tinam emunget (pag 94). Itaqtte in quadrato 20 co- 
Inmnarum ut quadruplo, qnadratum incipiens eidem legi 
subesse, atque de suiş 36 quadratulis 4 superflua emun- 
gere debebit; cougruentia autem in utroque casu, ad 
d u p 1 u m atque octuplum areae restricta erit , ut se- 
rios quadratica, ex quadrato areae 2-do, velut âusto 
procedens exigit (pag 96). — Si tamen quadratum 36 
quadratulorum , ut h quadrati normalis 1 2 columnarum 
fuerit consideratum , quod qua tale nihil superflui possi- 
det; spectabit illud ut incipiens, ad aream quadrati 21 
columnarum; in cuîus area congruentia, praeter quadra- 
tum primum seu incipiens, adquadruplum atque 
noniplum seriei suae spectabit. — Est' enim quadra- 
tum 36 quadratulorum, in hoc şensu acceptum, noni- 
plum quadrati inoipientis 4 quadratulorum. Ergo si hoc 
seusu fuerit quadratum incipiens areae ; erit dodecuplum 
eiusdem non secus nonies maius, quam est quadrati 4 
quadratulorum; seu deposcet aream quadrati 49x9= 
441 quadratulorum, ut habent 21 columnae. 

Itaque cum intersectio dupli, quadratum incipiens 
areae , in quadrato normali cum 1 2 elementîs assumere 
debeat (pag 101); quae unitas, in quadrato vero exacte 
uon prius, nisi in suo triplo, seu quadrante quadrati 
normalis praesto est : ipsa quoque series naturalis quad- 
ratorum , ut extensionis geometrîcae complexus norma- 
lis, postulatis fungentis intersectionia se submittere, et 
8ua strata normali mensurae conformare debebit. — Quod 
quîdem ita duntaxat fieri poterit, si quadrata dîyersâ- 
rum familiarum , — ut per columnas sibi continuo suc- 
cedentes designata sunt , — impositos valores intersec- 
tionis, sub conditione dissimulationis superfluorum suo- 
rum , pro certis locis , seu unitatibus seriei , in se rece- 
perint: intersectio autem ea, quae sub conditione rata 
sunt; in statîonibus communibus, quae factoribus 2 et 
3 aequaliter patent , ad plenam congruentiam, seu exae- 
quatîonem valoris cum extensione deduxerît. 

Ergo quadrato 6 columnarum, pro triplo normali 
assumto ! reliqua seriei naturalis quadrata , ordine ut se 
excipiunt , ad mensuram normalem ea lege exigi debe- 
buiit ; ut in quadrato familiae cuiusque , clementa men- 
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suram normalem superfluentia , in suspenso relinquăii- 
tur : uţ Tabella adiacens , in quatuor rubricas relata ex- 
hibet; in qua, rubrica 

I-a, Nii,merum coluninarum , per natiir alem nume* 
rorum ordinem designatum; 

Il-a, Numerum qaadratulorum aut elementorum, 
eolumnis singulis respondentem , — seu quadrata nume* 
rorum naturalium ; * 

lll*a, Superflua quadratula vel elementa, quae 
quadrata seriei naturalis , ad mensuram normalem inter- 
sectionis dupli redacta abiiciunt ; 

IV-a, Valorem quadrato cuique, per intersectio- 
nem dupli impositum ; seu numerum quadratorum , cum 
i% quadratulis aut elementis computatorum refert. 



lor 



I. II. III. IV. 




I. i II. m. 


IV. 


1 


1 








37 


1369 


1 


114 


2 


4 








38 


1444 


4 


120 


3 


9 


1 




39 


1521 


9 


126 


4 


16 








40 


1600 


4 


133 


5 


26 


1 2 

1 




41 


1681 


1 


140 


6 


36 


3 


1 


42 


1764 




147 


7 


49 


1 


4 




43 


1849 


1 


154 


8 


64 


4 


6 




41 


1936 


4 


161 


9 


81 


9 


6 




45 


2026 


9 


168 


10 


100 


4 


8 




46 


2116 


4 


176 


11 


121 


1 


10 




47 


2209 


1 


184 


12 


144 




12 




48 


2304 


— 


192 


13 


169 


1 


14 




49 


2401 


1 


200 


14 


1^6 


4 


16 




50 


2500 


4 


208 


15 


226 


9 


18 




51 


2601 


9 


216 


16 


266 


4 


21 




52 


2704 


4 


225 


17 


289 


1 


24 




53 


2809 


1 


234 


18 


324 





27 




54 


2916 


— 


243 


19 


361 


1" 


30 




55 


3025 


~ 


252 


20 


400 


4 


33 




56 


3136 


4 


261 


21 


441 


9 


36 




57 


3249 


9 


270 


22 


484 


4 


40 




58 


3364 


4 


280 


23 


529 


1 


44 




59 


3481 


1 


290 


24 


576 


— 


48 




60 3600 


— 


300 


25 625 


1 


52 




61 


3721 


~ 


310 


26 676 


4 


56 




62 


3844 


4 


320 


27 729 


9 


60 




63 


3969 


9 


330 


28 


784 


4 


65 


/ 


64 


4096 


4 


341 


29 


841 


1 


70 




65 


4225 


1 


352 


39 


900 


WM^ 


75 




66 


4356 


, 


363 


31 


961 


1 


80 




67 


4489 


1 


374 


32 


1024 


4 


85 




68 


4624 


4 


385 


83 


1089 


9 


90 




69 


4761 


9 


396 


84 


1156 


4 


96 




70 


4900 


4 


408 


35 


1225 


1 


102 




71 


5041 


1 


420 


36 


1296 


— 


108 




72 


5184 


— 


482 



108 



I. n. I m. I IV. 



1 1. 1 n. |m.|iy. 



73 

74 
75 
76 
77 
78 



5329 
5476 
5625 
5776 
6929 
6084 



1 
4 
9 
4 
1 



444 
456 

468 
481 
494 
507 



109 
110 
111 
112 
113 
114 



11,881 
12,100 
12,321 
12,544 
12,769 
12,996 



1 
4 
9 
4 
1 



990 
1,008 
1,026 
1,045 
1,064 
1,083 



79 
80 
81 
82 
83 
84 



6241 
6400 
6561 
6724 

6889 
7056 



1 
4 
9 
4 
1 



520 
633 
546 
560 
574 
588 



116 
116 
117 
118 
119 
120 



13,226 
13,466 
13.689 
1 3,924 
14,161 
14,400 



1 

4 
9 
4 
1 



1,102 
1,121 
1,140 
1,160 
1,180 
1,200 



85 


7226 


1 


602 


86 


7396 


4 


616 


87 


7569 


9 


630 


88 


7744 


4 


646 


89 


7921 


1 


660 


90 


8100 





675 



121 
122 
123 
124 
125 
126 



14,641 
14,884 
16,129 
16,376 
16,625 
15,876 



9 
4 



1,220 
1,240 
1,260 
1,281 
1,302 
1,323 



91 


8281 


1 


690 


92 


8464 


4 


706 


93 


8649 


9 


720 


94 


8836 


1 


736 


95 


9026 


4 ' 


752 


96 


9216 




768 



127 
128 
129 
130 
131 
132 



16,129 
16,384 
16,641 
16,900 
17,161 
17,424 



1 
4 
9 
4 
1 



1,344 
1,365 
1,386 
1,408 
1,430 
1,452 



97 


9409 


1 


784 


98 


9604 


4 


800 


99 


9801 


9 


816 


100 


10,000 


4 


833 


101 


10,201 


1 


850 


102 


10,404 




867 



133 
134 
135 
136 
137 
138 



17,689 
17,956 
18,226 
1 8,496 
18,769 
19,044 



1 
4 
9 
4 
1 



1,474 
1,496 
1,618 
1,541 
1,664 
1,687 



10.3 
104 
105 
106 
107 
108 



10,609 
10,816 
11,025 
11,236 
11,449 
1 1,664 



1 
4 
9 
4 
1 



884 
901 
918 
936 
964 
972 



139 
140 
141 
142 
143 
144 



119,321 
19,600 
19,881 
20,164 
20,449 
20,736 



1 
4 
9 
4 
1 



1,610 
1,633 
1,666 
1,680 
1,704 
1,728 



109 

Ea quae hactenus dicta sunt; expressiones huius 
Tabellae satis explicant. 

Habet nempe quadratum 6 colnmnarum , 36 quad- 
ratula ; quae iuxta normalem intersectionis mensuram fa- 
ciunt 3 quadrata absque superfluis; siquidem 12 X 3=^36. 

Habet porro quadratum sequens 7 columnarum , 49 
quadratula ; quae faciunt 4 quadrata , cum uno superflue 
quadratulo: siquidem 12x4=48, atque 48+1=49. 

Habet tandem quadratum 8 columnarum 64 quadra- 
tula, quae faciunt 5 quadrata cum quatuor superfluis 
quadratulis ; siquidem 12X5=60, atque 60+4=64. 

Habet denique quadratum 9 columnarum, 81 quad- 
ratula: quae faciunt 6 quadrata cum 9 superfluis quad- 
ratulis ; siquidem 12X6=72, atque 72+9=81. etc. 

Atque iam in gratiam huius seriei vel Tabellae, 
quaedam dicenda erunt ; cuius membra se ad certam le- 
gem componunt. 

Quodlibet quadratum seriei naturalis , si pro unitate 
prima, seu quadrato incipiente acceptum fuerit; colum- 
nam primam seriei suae constituet: (pag. 67) atque ex 
continuis columnae primae , ut assumti clemenţi aggre- 
gationibus^ seriem quadraticam unitatis suae deducet, in 
qua columna prima bis accepta quadraplum, ter accepta 
noniplum eic. sistet. 

Sed quadrata seriei naturalis, ex aggregationibus 
elementorum parium atque imparium alternis , continua 
ad invicem successione coalescunt ; quae cum natura sua 
ab invicem diversa sint , et suam quaeque legem sequan^ 
tur; ad officia mutua, in certis duntaxat locis congredi- 
entur , ut indoli suae convenienter habita , inter se certo 
respectu congruant. 

Ergo institutio intersectionis dupli, quae in exten- 
sione ex elementis quadraticis composita , omnia divisio- 
num munera exequitur ; pedem alibi quam in bis conso- 
ciationum stationibus figere haud poterit , quoties de ius- 
ta partium ad invicem relatione , et de valoribus inhae- 
rentibus agitur. Omnia enim illa quae iuterposila sunt, 
ftd haec congruentiae loca reduci, atque ita comparata 
esse debent ; ut in divisionibus lusu et auctoritate inter- 
sectionis sustenţata^ ad stationes com^munes exaequatio* 
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num revertantur, in quibus valores extensioni exacte 
eongruunt. 

Itaque stationes exaeqaationum , ut stationes com- 
munes , basim instîtutionis dupli sistunt ; sine quibus in* 
tersectio nuUas functiones suscipere valeret. 

Siquidem in serie naturali quadratorum, familia-im- 
parium , alteram parium , ut antecedens supponat ; qua- 
dratum unius columnae et sine factoribus , neutri iuste 
accenseri poterit. lUud ergo ut elementum incipiens , et 
normativum aggregationum considerări debebit (pag. 67); 
cui cum columna secunda quadruplum , atque cum tertia 
noniplum continua successione se adjungit. Quo facto 
utraque familia quadratorum ^ nempe parium atque impa- 
rium fundamenta sua posita habebit ; quae quidem am- 
' bae , ex columna prima ut incipiente , ita tamen proce* 
dunt ; ut quadruplum non modo praecedat , verum etiaxn 
praevaleat: siquidem legibus quadrupli praeter integram 
parium familiam, reliqua etiam in quadruplis suiş sub- 
esse debeant. — Hinc iam columna quarta (4X4=^=16), 
ut quadrati recens forpiati , seu secundo loco positi qua- 
druplum se sistit; quod a quadruplo nonipli, seu quadrati 
tertio loco positi (4X9=36); interiectione quadrati novi 
5 columnarum separatur. 

Sed quadruplum nonipli , est aequale noniplo qua- 
drupli; aut in columnis; 3X3=3X2. — Ergo prima 
statio consociationis , erit columna 6-a ; quae ambos fac- 
tores aequaliter recipit^ et officia mutua, imo continua 
reddit. Itaque ordo institutus , cum columna 6-a claudi- 
tiir, et in serie naturali quadratorum, elassis prima pro 
usibus intersectionis dupli designata erit ; quae cum 36t 
plo incipientis desinit, (pag. 98). Ergo in area quadrati 
normalis 12 columnarum, quae quadratum incipiens 4 
quadratulorum 36 vicibus tenet, consociatio secundum 
principia in hac classe deducta consummata est ; siqui- 
dem quadratum incipiens quodvis , sit prima columna se- 
riei suae ; et de incipiente 2 columnarum , membra sex, 
12 columnas requirant. 

Si sequens elassis pari modo deduci tentetur; nempe 
incipiente quadrato 7 columnarum, — secundo loco qua-t 
druplum ^ tertio loco noniplum eiusdem ponatur ^ tsBdem 
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quarto loco quadruplum secundo loco positî, — quinto 
loco Bovum quadratum, atque ultimo seu sexto loco qua- 
druplum tertio loco positi coUocentur : quandoquidem in 
serie sic producta , membra anteriora quatuor singula 7 
columnis, ultimum autem a membro quarto 14 colomniş 
segregentur ; etiam locus quintus quadrato novo desti- 
natus , abutrinque 7 columnis distare , et classis tentata 
42 columnas complecţi debebit. 

Ast haec classis , spectata classe prima ut iam desig* 
nata, sex integras classes complectitur ; siquidem 42 — 6 
sit =36. — Ergo interiacentes columnae de membris 
antecedentibus , cum interpositione novorum quadrato- 
rum ita sisti debebunt; ut in classe prima factum est. 
Itaque classes singulae , continuative de quadruplis atque 
noniplis quadratorum singulorum , seriem institutam iam 
ingressorum. erga interpositionem novorum quadrato- 
rum deducendae sunt; quae posteriora ut membra recens 
assumta , seriem columnarum ad successionem naturalem 
in classibus singulis , eadem quâdruplorum et noniplo- 
rum suorum accessione integrabunt — Hinc classis quae- 
libşt, ad ductum columnarum seriei naturalis, ex 2 quad- 
ratis novis , porro 3 quadruplis atque 2 ioioniplis quadra- 
torum antecedentium ita coalescit ; ut noniplum posterius^ 
cum quadruplo ultimum locum tenente coincidat Quo efti^ 
citur, ut membra sex classis cuiusque, membris septem ae- 
quivaleanty et in classe quavis, qiembrum sextum locus con - 
sociationis evadat, ut Tabella şequens indigitat 
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Quandoqoidem intersectio dupli, potestatem suam 
ex officio consociationis parium atqae imparium acdpiat, 
quae in serie naturali quadratorum, cum columna 6-a 
incipit ; quadratum primum ipsius institutionis dupli, (oon 
şreae intersectae , quod de quadrato maiori intersectionis 
deducitur (pag. 101) aliud quam 6 columnarum esse non 
poterii, in quo nempe plena consociatio quadrupli et no- 
nipli, prima vice occurrit* — Ergo series iila quadratica, 
quam intersectio dupli de quadrato suo primo 6 colum- 
litarum deducit, in singulis suiş me'mbris, statlo commu- 
nis futura est ; siquidem quadratum primum , sit columna 
prima inchoatae seriei cuiusque. — Educitur autem sta- 
tic communis prima 6 columnarum , ex repetitione co- 
lumnae primae sex vicibus facta: ergo quadratum seriei 
naturalis quodque, ex repetitione columnarum suarum 
sex vicibus facta ; ad stationem communem primam suae 
familiae deveniet. — Ut enim in classe prima, quadratum 
incipiens unius columnae, ex 1X6, 2X3, atque 3X2 co- 
lumnarum suarum , ad stationem primam communem , in 
columna 6-a devenit: ita etiam reliqua seriei naturalis 
quadrâta, v. gr. quadratum 6 columnarum, ex 5X6,item 
10X3, atque 15X2, ad stationem communem primam 
suae familiae, in columna 30-a deveniet. — Singula ergo 
seriei naturalis quadrata , seu nova atque interserta , seu 
ex antecedentibus deducta fuerint; successive stationes 
communes suae familiae, sub iisdem conditionibus obti-* 
nere , atque factoribus 2 et 3, aequaliter pervia evadere 
debebunt ; quae stationes ut columna prima consideratae, 
seriem communium stationum , familiae cuiusque desig- 
nabunt, — Itaque hac lege , pro quadrato 7 columnarum, 
ex 7X6, in columnis 42, 84, 126, 168, 210, 252 etc; 
item pro quadrato 1 1 columnarum, ex 1 1 X 6 , in colum- 
nis 66, 132, 1U8, 264 etc stationes communes exaequa- 
tionîs praesto erunt. — Unde iam patet, quod etiam se- 
ries ad normalem mensuram revocata (pag. 107), quae 
superfluentia clementa differt atque emungit, classibas 
proxime deductis sit accommodata ; siquidem in loco 6-o 
quolibet, illa quoque easdem communes stationes pos- 
sideat. 

Si rubrica superfluorum fuerit in specie investigata; 
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quae inter commnDes stationes eodem semper ordine, at- 
qne ita recurrunt ; ut ab uno quadratulo incipiendo', in 
columna sequenti 4 , tandem in tertia 9 quadratuJa , ut 
summum attingant ; exhinc autem verso ordine , per co- 
lumna sequentes, cum 4 et 1 quadratulo deficiant : ratio 
atque fundamentum conjstantis huius reversionis ibi posi- 
turn est; quod superflua, de ipsa serie naturali elemen- 
torum fungentium, 7 columnis retro coUocata, seu pos* 
terius incipiente, erga ii^corporationem elementorum, men-^ 
suram normalem intersectionis adaequantîum, per colum- 
nas successive designentur. — Cum enim quadratum pri- 
mum institiitionis dupli, seu statio cbmmunis 1-a sit 6 
columnarum, quod mensurae normalis triplum tenet 
(pag. 101); unitates normales, in utramque partem ex 
boc loco , ut incipiente institutionis , emanare atque de- 
duci debebunt; quod cum pro locis triplum anteceden- 
tibus , tantum de posterioribus seriei quadratis , seu per 
divisionem suscipi possit: quadratum areae primum, 
quod normalem mensuram refert , de quadrato 7 colum-^ 
narum , per quadrisectionem deducitur (pag. 100). Unde 
etiam duplum mensurae normalis, seu quadrati incipi- 
entis areae, nempe quadratum 5 columnarum; ut una 
quarta quadrati 10 columnarum, considerări debebit. 
Quamvis enim iniţia intersectionis dupli , in aream huius 
quadrati recidant (pag. 97): consummata tamen dupli 
excisio, seu trîsectio areae quadraticae, exclusive ad 
stationem communem secundam spectat, seu columnis 
12 alligata est (pag. 69, 101) 

Itaque superfluorum serîes , revera post quadratum 
primum institutionis, seu in columna 7-a incîpit. Cum 
enim quadratum 6 columnarum, sit in ordine tertium, 
seu triplum incipientis areae ; erit quadratum 7 colum- 
narum , iuxta mensuram intersectionis aestimatum , 1 2 X 
4==48, in ordine quartum, seu quadruplum incipientis 
cum 1 superfluo. — Hinc servata naturali quadratorum 
successione, si quadratum 8 columnarum, pro quadrato 
^rto sistendo adhibeatur ; habebit illud ex 12X5=60; 
4 superflua. , — Porro quadratum 9 columnarum , pro 
quadrato sequente 6-to sumtum, tenebit ex 12X6=72 ; 
^ superflua : quae per intersectionem in suiş functioni- 

Qvadr. Circ. 8 
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bus, cum hoc valore accipiuntur, sîquidem superflua 1, 
4, et 9 ; ut iustam mensuram quadratî normalis non at- 
tingentîa , institutio dupli dissimulet. 

Si tamen continuative quadratum 10 coluinuarum, 
fuerit pro quadrato assumtae seriei sequente 7-o adhibi* 
turn; habebit illud ex 12X7=84; 16 superflua^ Sed su- 
perflua 16 normaleiii mensuram supergrediuntur. Ergo 
ex I6 8uperfluis, 12 incorporări debebunt. Unde quad- 
ratum 10 columnarum habebit; 7+1=8 quadrata, at- 
que 4 superflua. — Eadem lege habebit quadratum 11 
columnarum , quod in ordine «-um esset , 25 superflua, 
cum 12X8 sit =96. Itaque si de superfluis 25, — quae 
mensuram normalem bis tenent , — elementa 24 incor- 
porata fuerint ; habebit quadratum 11 columnarum , S+ 
2=10 quadrata, cum 1 superfluo. — Denique quadra- 
tum 12 columnarum , quod in ordine 9-um esset , habe- 
bit ex 12X9=108; 36 superflua. Quae cum exacte tria 
quadrata normalis mensurae faciant, ex incorporatione 
omnium superfluorum ; e vadet quadratum , 9 -t- 3 = 1 2 
quadratorum normalium, atque communem staţionam 
praesto esse indicabit. 

Est autem series superfluorum sic considerata, ipsa 
series naturalis quadratorum, 7 columnis retro collo- 
cata ; cuius elementa dum per columnas sîngulas, ad ean- 
dem mensuram normalem exiguntur: superflua quoque 
eodem semper ordine abiiciunt. 

Ex hac constanţi superfluorum reversione, ipsa quo- 
que series integra, denuo in classes novas, 6 membra nu- 
merantes se resolvit; ut habent stationum commanium 
intercapedines. Quae quidem classes, post culminatio- 
nem superfluorum , seu cum ipsa incorporatione elemen- 
torum incîpiunt, atque ita comparatae sunt; ut in classe 
quaque , numerus quadratorum , inter membra singula 
omissorum, iuxta successionem numerorum naturalium 
crescat. 

Dum enim unitate prima seu normali intersectionis 
aţisente, sequentîa 5 quadrata ut sunt 2-um, 3-um, 4-um, 
5-um, et 6-um , iuxta naturalem numerorum successio- 
nem se excipiunt; a columna lO-a usque ad 15 -am in- 
clusive, inter membra seriei singulum quadratum; îd 
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classe sequenti , a columna 16-a usque ad 21-am inclu- 
sive, îam duo quadrata; in classe porro tertîa, a co- 
lumna 22-a usque ad 27-am inclusîve, tria quadrata etc. 
desunt. Cumva haec quadrata omissa, amplius de co- 
lumuîs institutae seriei , sine laesione elementorum educi 
atque sisti nequeant; a quadratis remotioribus , mutuo 
accipi debebunt, quae numefum elementorum quadrati 

sui retinebunt, (pag. 100). 

• / 

Caeterum de quadratis seriei 4 atque 9 superfluo- 
rum, observandum est; quod illa, non modo ex repe- 
titione columnarum suarum sex vicibus facta, ut quadra- 
turn seriei quodque (pag. 112); verum praeterea, quad- 
rata 4 superfluorum , cum columnis suiş ter acceptis , ut 
nonipla; atque quadrata 9 superfluorum, cum columnis 
suiş biş acceptis, ut quadrupla; ad communem statio-, 
nem deveniant : cum haec quadrata de anterioribus seriei 
quadratis ut quadrupla aut nonipla prodeant. 

Cum enim series superfluorum , sit ipsa series natu- 
ralis quadratorum ; atque locus in quo de hac serie 36 
superflua incorporan tur , sit communis statio: si quad- 
ratum v. gr. 8 columnarum , pro incipiente quadrato, seu 
columna prima seriei suae habitum fuerit : habebit ilîud, 
ut quadratum 4 superfluorum , in columna sua secunda, 
seu in quadrato 16 columnarum; 4X4=16 superflua, 
atque ultra competentîam (5X4=20), unum quadratum 
per incorporationem de superfluis sibi adjunget, seu 
20-1-1 =: 21 quadrata, cum 4 superfluis numerabit. Ita- 
que in columna sua tertia , seu iti quadrato 24 columna- 
rum, ut noniplum incipientîs , 4X9=36 quadratula su- 
perfluentia tenebit ; quae sine residuo incorporata, com- 
munem stationem praesto esse indicant. Jam quadrata 9 
superfluorum , cum columnis suiş bis acceptis , ut quad- 
rupla ," consociationis locum attingent; siquidem 9 super- 
flua 4 vicibus accepta, dent 36 clementa. — Ergo quad- 
î'ata seriei quaevis, ut incîpientia seriei suae, seu ut co- 
lumna prima considerata , in columna sexta seriei suae ; 
quadrata tamen 4 superfluorum , etiam in tertia columna 
seriei suae; quadrata autem 9 superfluorum, etiam in 
altera quavîs columna seriei suae, ad communem exae- 
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quationis statîonem devenient , seu fadtoribus 2 et 3 ae- 
qualiter pervia erunt. 

Quemadmodum stationes communes seriei^ de quad- 
rato incipiente 6 colamnarum ^ novam seriem quadrati- 
cam deducunt: ita etiam quadrata intersectionis dupli, 
ad areas harum quadratorum spectantia, eidem legi sub- 
esse , seu seriem quadraticam pfertexere debebunt. 

Cum enim quadratum communis stationis 2-ae, ut 
normale 1 2 columnarum , quadrata intersectionis dupli, 
cum columnis 5 et 7 excisa possideat : habebit quadra- 
tum stationis primae 6 columnarum, pro area sua, quad- 
rata intersectionis dupli , cum columnis 2\ et ^\ excisa ; 
siquidem statio 2-ă sit quadruplum stationis primae. 

Cum porro quadratum stationis 3-ae 18 columna- 
rum, ut noniplum incipientis, habeat in statione 6-a 
quadruplum sui; vicissim statio 6-a 36 columnarum, sit 
noniplum stationis 2-ae seu quadrati normalis : habebunt 
quadrata intersectionis dupli , in quadrato sextae statio- 
nis, 5X3-4-7X3=15-1-21 columnas; siquidem 2X18, 
itenti 3X12 singulatim 36faciant. Unde statio 3-a, quad- 
rata intersectionis dupli cum columnis 7?i-l-l(>?4 obti- 
nebit. 

Quadratum stationis 5-ae 30 columnarum quod at- 
, tinet : quandoquidem intersecţie dupli 12 columnis alli- 
gata sit, etiam quadratum 5 columnarum, quod se in 
seriem ut novum ingerit , in talem aream extendi debe- 
bit ; quae columnas ejusdem , ut quadrati primi, 12 vici- 
bus tenet. — Ergo intersecţie dupli, pro quadrato 30 co- 
lumnarum, de quadrato 5X12=60 columnarum d6be- 
bit deduci; cuîus area quadratum incipiens 5 columna- 
rum, 144 vicibus tenet. Itaque sicut in quadrato nor- 
mali , quadrata 5 et 7 columnarum : ita in quadrato 60 
columnarum, quadrata 5X5, item 5X7f seu 1^5 atque 
35 columnarum, erunt quadrata intersectionis dupli. Un- 
de quadratum 30 columnarum , habebit quadrata inter- 
sectionis dupli, cum columnis l2?4-4-l7?4 excisa. 

Eadem est ratio, quadrati stationis 7'-ae 42 colum- 
narum; in cuius area, quadrata dupli ex quadrato 84: 
columnarum derivata, habebunt 17?4-4-24?4 columnas; 
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siqoidem quadratum 84 columnarum , quadrata dim «mw 
columnis 7 X5 , item 7x7 excisa posaideat etc etc. Un- 
de pro serie quadratica commuDium statîonum y sequeBs 
series intersectionum dupli, în columnis designata emer* 
get: 
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Si in hac serie, quadrata inter sectionis ad stationem 
primam spectantia accipiantur , quae cum columnis 2?i-|- 
3^4 designata sunt; habent illa 6)4+12^ quadratula. Cum 
tamen fungentia areae. quadratula , quae vices elemento- 
rum quadraticorum tenent, persecari nequeant (pag. 68); 
illa ad homogeneos terminos reduc ta, in quadrata 26 + 
49 elementorum transibunt. Sed officio horum quadrato- 
rum statio 2-a, seu quadratum normale 12 columnarum 
utitur. — Unde denuo innoteâcit , ad intersectionem du- 
pli consummatam , exacte 12 columnas requiri ; quae ut 
descendenter , ita etiam ascendenter semper praesto esse 
debent , quoties trisectio quadratî cuîuspiam , per inter^ 
sectionem dupli suscipitur ; siquidem series in utramque 
partem aperta sit. — Hinc in serie proxima XH statio- 
num , altera quaevis statio non propriis, verum quadru- 
pli sui elementis utitur ; siquidem 12 columnae , neces- 
sario de duobus stationibus exsurgant , atque successive 
statio quaevis, in columnam primam seriei suae tran- 
seat. — - Itaque cum statio prima , elementis quadrupli 
sui utatur ; de transcriptione et aliis lusus conditionibus, 
in hac statione hoc duntaxat asseri debebit ; quod om- 
nia ea', quae in quadrato normali occurrunt , ad mensu- 
ram unius quartae reducta et teneat et praestet, Hinc in 
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hac statione, sÎDgulum intersectîonis quadratum unum 
elementum , seu unam quartam unius quadratuli norma^ 
lis, in parallelogramma sua transcribet. 

In Statione 2-a seu in quadrato normali l2 colum- 
narum , singula quadrata intersectîonis , unum quadra- 
tulum transcribunt ; ut pag. 73, 75, 98, etc. iam saepîus 
dîctum est. 

In Statione 3-a seu noniplo incipientis , sunt quad- 
rata intersectionîs 56)1+110)^ quadratulorum ; quae de 
quadratis 16-1-21 columnarum per quadrisectionem de- 
sumta, ad stationem 6-am seu quadratum 36 columna- 
rum spectant. — Est autem quadratum 36 columnarum, 
quadruplum quadrati 18 columnartim, quod posterîus 
est noniplum incipientis 6 columnarum. Itaque cum sta- 
ţia 6-a sit 36-lum incipientis, erit illa noniplum 2-ae 
stationis seu quadrati normalis. Hinc si quadrata inter- 
sectionis , per normale quadratum tenta , nonies suman- 
tur; quadrata intersectionis , pro area 36 columnarum 
obtinebuntur ; eritque quadratum intersectionis maiusj 
triplum quadrati normalis. — Est enim 25X9=225; 
item 49X9=441; quae sunt quadrata 15 et 21 colum- 
narum , insimul 666 quadratula tenentia. — Ergo paral- 
lelogramma, in quadrato stationis sextae habebunt, 
1296 — 666=630 quadratula; unde differentia exae- 
quanda faciet, 666 — 630=36 quadratula, quae per 
transcriptionem 18 quadratulorum tollitur. — Sed quad- 
rata 15 et 21 columnarum, habent juxta seriem (pag. 
107) , singula 9 superflua. Ergo in statione 6-a , singu- 
lum intersectionis quadratum 9 superflua transcribet. Un- 
de in statione tertia , per quadrata intersectionis singula, 
2Ji quadratula transcribentiir. 

In statione 4-a, ut quadruplo stationis 2-ae , singu- 
latim 4 quadratula transcribentur ; ut pag. 99 deduc- 
.tum est. 

In statione 5-a, sunt quadrata intersectionis 12?4-{- 
17^4 columnarum, cum l56)i+306}i quadratulis; quae 
de quadratis stationis 10-ae, 25-1-35 columnarum, per 
quadrisectionem depromta sunt. Habet autem quadra- 
tum 60 columnarum , 25x12=300 quadrata, siquidem 
quadratum 30 columnarum, seu quadrans areae 25 X 
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3=75 quadrata possideat (pag. 101). Unde una tertia 
areae 100 , atque una sexta 50 quadrata , in ratam par- 
tem quadratorum întersectîonis assîgnat. — Sed quad- 
rata întersectionis de columnîs 25 et 35 , habent 52 et 
lOi quadrata, cum singulo ubique superflue. Ergo în 
statione 10-a, sîngulum întersectionis quadratum duo 
quadrata + uno superfluo , seu 25 quadratula transcri- 
bet. Hinc in statione 5-a, seu in quadrato 30 columna- 
rum , per quadrata întersectîonis singula , GVi quadratu- 
la transcribentur. 

In statione 7-a, singula quadrata întersectîonis, 12}i 
quadratula tranşcribent ; sîquîdem quadratum 84 colum- 
narum, ut quadruplum huius stationis, singulatim 49 
quadratula transcribat, etc. Ut sequens plenior series 
exhibet, quae dum stationes communes cum suiş colum- 
nis; item quadrata întersectîonis, pariter cum suiş co- 
lumnis et areae quadratulis designata habet ; una etîam 
superflua transcribenda , stationis cuiusque complectîtur. 



Habet 


Habent quadrata întersectionis. | 


Statio 1 


Colnmn. 


Columnas | quadratula | transcrii 


>. quadr. 


I. 


(> 


27* 


3?i 


6K 


■12); 


/« 


/* 


II. 


12 


5 


7 


25 


49 


1 


1 


in. 


18 


7?i 


10?; 


56); 


110/» 


2/» 


2/. 


IV. 


24 


10 


14 


100 


196 


4 


4 


V. 


30 


I2ifi 


17?; 


I56>k 


306/4 


ey. 


6^. 


VI. 


36 


15 


21 


2-^5 


441 


9 


9 


VII. 


42 


nn 


24^4 


306y* 


6OO/4 


12/4 


12/. 


VIII. 


48 


iO 


28 


400 


784 


16 


16 


IX. 


64 


22?i 


3iy« 


506/. 


992/. 


20/. 


20/. 


X. 


60 


26 


36 


625 


1225 


25 


25 


XI. 


66 


27?i 


38y« 


766y« 


1482/« 


30/. 


30/. 


XII. 


72 


30 


42 


900 


1764 


36 


86 



Ex hac serie înnotescît: 

l-o..Quod in statione communi quaque , quadrata 
întersectionis singula aequalîter transcribant , ut ratio 
instituti exposcit (pag. 98) ; quo facto , vera ubique in- 
ter quadrata întersectîonis duplî ratio prâesto erit. 

2-0. Quod cum columnae quadratorum întersectio- 
nis, per stationes oommunes, naturalem numerorum 



successionem sequantur; quadrata his responden^, in 
elementis suîs, veram aeriem quadraticam dâducant. 
Sunt namque 25 quadruplum, 56)^ noniplum, 100 sede- 
cuplum etc. de incipiente quadrato 6>4 quadratula te- 
nente. — Non secus in sequenti rubrica , sunt 49 quad- 
ruplum, ll0)i noniplum, 196 sedecuplum incipientis 
quadrati , 12)4 quadratula numerantis , etc. 

3-0. Quod etiam quadratula superflua, seu transcri- 
benda stationum communium ; pro se seriem quadraticam 
pertexant. Est enim 1 secundae stationis quadruplum, 
2)1 tertiae stationis noniplum etc. de incipiente }i uniţis 
quadratuli. Itaque quodcunque membrum fuerit ex ti:an- 
scriptis pro incipiente assumtum , illud de columnis suiş, 
non secus quadraticam seriem deducet. 

Ergo intersectio dupli, seu trisectio quadrati cuius- 
que, semper ex communi statione 2-a seriei suae, seu 
cum 12 columnis suscipitur. — Sed quadratum seriei na- 
turalis quodque , ex repetîtione columnarum suarum 6 
vicibus facta , ad communem stationem primam âtmiliae 
suae deveniet : ergo trisectionem areae quadratum quod- 
que , ex intersectione sub iisdem conditionibus recipiet, 
ut in normali quadrato factum est ; siquidem static com- 
munis 2-a familiae cuiusque , eadem 'subsidia trisectionis 
possideat. — Cumve series in utramque partem aperta 
sit; eadem communis statîo 2-a, in quadratis quoque fa- 
miliae anterioribus , officia sua pari exitu, praestabit. — 
Hinc ex. c. si de quadrato 5 columnarum fiat quaestio ; 
quandoquidem communis statio 2-a quadrati incipientis 
5 columnarum, habeat 60 columnas(pag. 116), cum quad- 
ratis intersectionis 25+35 columnas tenentibus; 2^2+ 
2^X2 columnae , seu >i2 columnarum stationis 2-ae, inter- 
sectionem dupli perficiet ; siquidem in serie communium 
stationum , columnae quadratorum intersectionis, natura- 
lem numerorum successionem sequantur. Quadrata ta- 
men de columnis 2}Î2+2'>i2 in terminis homogeneis ac- 
cepta, clementa 625+1225 habebunt, ut habent quad- 
rata stationis 2-ae 25+35 columnarum (pag. 100). 

Bes ipsa innuit, ea quae in fidem trisectionis, ex na- 
tura atque lege communium stationum derivata sunt, ad 
illos duntaxat casus perţinere ; si quadrata sui juris fue- 
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rint , atque areas suas interaectioni dnpli , per se et pro 
se substraverint. Si «nim quadrata familiae cuiusque , m 
obsequîa intersectionis tracta fuerint ; ut familia et cod- 
grediendi occasio diversa : ita conditiones quoque singu- 
lorum aliae semper futurae sunt. Ut in area quadrati 
normalis , exempla quadratorum intersectionis , 5 et 7 
columnas tenentium evincunt. 

Quo tamen baec plenius innotescant , et ad solidio- 
rem frugem perveniant: ad quadratum normale erit re- 
grediendum. 

In quadrato normali ^J?Ci); quadratum centri IMLN 
+ quadrato indice AOIP^ sunt pro area quadrati de nor«^ 
mali dimidii AQLR , quadrata intersectionis dupli (pag. 
26); quae dum in diagonali -4L, 5+3y4=83i hypothenusas 
quadratulorum normalîum possident: habebit diagona* 
lis quadrati , de quadrato AQLR quadrupli, seu de nor- 
mali dupli 10+7=17 hypothenusas, quibus totidem co- 
lumnae lateris respondebunt (pag. 88). 

Nune si quadrata intersectionis in specie accipian- 
tur ; quandoquidem quadratum intersectionis minus oBpl^ 
sit dimidium quadrati intersectionis maioris hBeA\ erit 
quadratum ClGH , index quadrati hBei (pag. 90) ; ut est 
in quadrato inscripto ABCD^ quadratum apicis AOIPy 
quod quadrato bissectionis ISCT imminet. — Est autem 
quadratum Cl&i; 7 — 5=2 columnarum: ergo in quad- 
rato hBeiy erit quadratum intersectionis maiuş, 4 colum- 
narum. Unde quadratum minus intersectionis eiusdem 
areae erit, 7 — 4 =58 columnarum. 

Porro cum quadratum index quadrati inscripti AOIP 
aut QBSMy sit dimidium quadrati intersectionis minoris 
oBpl; erit quadratum . 6' ATc'/ , index quadrati oPpl^ cum 
columnîg 5 — 3?i=lîi. Unde quadratum intersectionis ma- 
iu8 huius areae erit, 1^4X2=5=3 column.; atque quadratum 
intersectionis minus, 5 — 3=2 columnarum (pag. 72). — 

Ergo in areis quadratorum 5 et 7 columnas tenen- 
tium , si illa instrumenta intersectionis fuerint, ut sunt in 
quadrato normali ; ratio dupli, eadem intersectionis func- 
tione, cum quadratis 2-hâ, item 3+4 columnas tenenti- 
bus educitur; quae has rationes columnarum suarum, 
ftfeis suiş sincere communicant. 
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Itaque ex intersectîone duplî principali, quae in area 
quadrati cuiusque consummata est ; quadrata dupli seu 
intersectionis , tam pro quadrato bissectionis , eiusque 
quadruplo ac noniplo etc ; quam etîam pro quadratis in- 
tersectionis ipsius , rationem dupli in area quadrati as- 
sumti principaliter erîgentibus, iuxta suas veras mensu- 
ras deduci poterunt* 

Hînc si in vîcem quadrati 18 columnarum, seu sta- 
tionis sequentis 3-ae, — quadratum stationis 6-ae seu 
86 columnarum accipiatur; cuius columnis statio 3-a, ut 
quadţupli sui utitur: quandoquidem in statione 6-a, 
quadrata intersectionis dupli cum columnis 15-4-21 sint 
excisa, habebit in area huius quadrati, quadratum index, 
ut Yi quadrati intersectionis maioris 10?i columnas. — Şed 
quadratum index, + quadrato intersectionis minore (lO^^ 
-{-. 16=25%), sistunt quadrata dupli , ad aream quadrati 
dimidii valoris , seu bissectionis spectantia. — Ergo du- 
plum quadrati 36 columnarum , habebit quadrata inter- 
sectionis areae suae, cum columnis 21-h30=51 excisa. 

Tandem si ipsa quadrata intersectionis dupli , 21+ 
15 columnas tenentia accipiantur : habebit index quad- 
rati intersectionis maioris 21 — 16=6 columnas, cuius 
quadruplum, nempe quadratum 12 columnarum, erit pro 
iarea quadrati 21 columnarum , quadratum intersectionis 
maius; unde quadratum minus intersectionis eiusdem 
quadrati habebit, 21 — 12=:9 columnas. — Habebit por- 
ro index, quadrati intersectionis minoris 15 columnarum, 
15 — 1074=4/4 columnas; cuius quadruplum , seu quad- 
ratum 9 columnarum, dabit quadratum intersectionis 
maius huius areae. — Unde quadratum minus |jabebit 
15 — 9=6 columnas. 

Ergo in area quadrati 36 columnarum, quadrata in- 
tersectionis principalis 21+15 columnas tenentia; inter- 
sectionem dupli în areis proprîis, cum columnis 12+9 ; 
item 9+-6 suscipient. Unde iam operatio intersectionis, 
pro ărea quadrati 36 columnarum , per gradus singulos, 
ita ut in normali factum est , deduci poterit. 

Habet nempe quadratum 36, columnarum , ut statio 
communis, exacte 108 quadrata; cuius V^ facit 36 quad- 
rata, — Itaque cum iuxta serîem intersectionis, quadra- 
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turn 16 coîutnnartim , 18 qaadrata +9 superflua; iteni 
quadratum 2 1 columnarum , 36 quadrata +9 superflua 
quadratula teneant : ratio dupli, horum officio bene red- 
dita erit; siquidem superfluorum intra 12 ut pendentîum, 
Don habeatur ratîo. — In hoc enim casu, dum quadra- 
tum intersectum exacte 108 quadrata tenet, superflua 
quadratorum intersectionis 9 -4- 9 , ut areae intersectae 
propria, ad spatia extra quadrata intersectionis posita, 
nempe parallelogramma areae, facto translata eruntţ 
quamprimum quadrata intersectionis , cum dissimulatio- 
ne superfluorum , pro areis 18 et Sti quadrata tenentibus 
fuerint accepta. 

Si quadrata intersectionis 15+21 columnarum acci- 
piantur : habent illa pro suiş areis quadrata dupli cum 
columnis 6+9, item 9+12 excisa; quae est ratio conti- 
nua 2: 3, item 3: 4; ut in quadrato normali, seu sta- 
tionis 2-ae proxime deductum est. — Ergo intersectio- 
nis quadrata in area qiiadrati 36 columnarum, seriem 
dupli 2-am pag. 94 deductam imitantur: in qua serie, 
dum alterum quadratum iustum est ; illud abundantis al- 
terius superflua, simplici assumtione rationis dupli re- 
scindet; quae ut spatia extra calculum coUocata, pro 
areis propriis hoc ipso evadent quiescentia ; si quidem in 
serie quadratorum dupli 2-a, parallelogramma simul 
sumta, valorem per quadrata intersectionis simul sumta 
tentum , sine vitio ret'erant. — Est autem quadratum 6 
columnarum, ut statio communis prima, iustum quadra- 
tum, quod exacte 3 quadrata mensurae normalis tenet; 
ergo si areae suae duplum , in quadrato 9 columnarum 
obtinuerit , quod iuxta seriem intersectionis 6 quadrata 
+9 superflua quadratula numerat ; superflua in favorem 
impositae rationis dupli dissimulari debebunt ; quo facto 
quadrata simul sumta, nihil ultra 3+6=9 quadrata re- 
ferent, quae 12X9=108 quadratula desîderant. — Ha- 
bent autem quadrata simul sumta revera 36+81=117 
quadratula; ergo 9 quiescentia. — Vicissim parallelo- 
gramma simul sumta^ habent in quadrato 15 columnarum 
225—117=108 quadratula. Ergo valorem, quem quad- 
rata intersectionis simul sumta tenent, sine vitio possi- 
dent; cum exacte 9 quadrata habeant. Unde patet, su- - 
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perfluA quiescentia 9, in area alterius quadratî (uQgi de- 
ber e ; illiuB nempe, cuius partem constitntiTam quadra- 
tum 16 columnarum, hac vice ut instrumentum intersec- 
tkmis dupli efficît. 

Pariter in quadrato 21 columnarum, erit quadratum 
intersectionis maius 12 columnarum, ut quadruplum quad- 
rati 6 columnarum, iustum quadratum ; ex adverso quad- 
ratum intersectionis minus 9 columnarum, in hac quoque 
area , eadem superflua ut alibi fungentia tenebit. Habet 
autem quadratum 21 columnarum 441 quadratula, in 
quo quadrata intersectionis simul sumta, 81+144=225 
quadratula tenent; ut habet quadratum intersectionis mi- 
nus 15 columnarum. Ergo ultra 18 quadrata, adhuc 9 
superflua possident; dum parallelogramma huius areae 
simul sumta, 441 — 225=216 quadratula, seu exacte 18 
quadrata tenent , ut est valor quadratorum intersectionis 
simul sumtorum; quae iuxta seriem intersectionis non 
fiecus 6+12=i=l8 quadrata tenent, siquidem superfluo- 
rum non sit habenda ratio. 

Sed in superfluis dissimulatis, recte hoc continetur, 
quod in quadrato 36 columnarum, parallelogrammis in- 
tersectionis debetur ; siquidem quadratum interseotum 108 
quadrata exacte, quadrata autem intersectionis simul sumta 
dixnidium valoris, seu 18+36=54 quadrata, et praeter 
ea 9 +9== 18 superflua teneant. Ergo superflua quadra- 
torum , ad parallelogramma deficientia spectabunt , quod 
imposita areae dupli ratio 5+7, ex altera continua 2: 3, 
item 3 : 4 derivata efficit. Hinc ut in quadrato normali 
12 columnarum, quadrata intersectionis singula, unum 
quadratulum transcribunt : ita in quadrato 36 columna- 
rum^ ut noniplo quadrati normalis , singula intersectio- 
nis quadrata, 9 quadratula transcribent 

Si quadratum stationis lO-ae, seu 60 columnarum 
accipiatur, in quo quadrata intersectionis dupli , cum co- 
lumnis 25+35 excîsa sunt: erit index areae, ut îk quad- 
rati intersectionis maioris, 1 7?i columnarum. Unde quad- 
ratum dimidii valoris habebit, 17y4+25=42Î4 columnas; 
cuius quadruplum, seu quadrati 60 columnarum duplmu, 
erit 85 columnarum. — Porro index quadrati intersec- 
tionis maioris, habebit 36 — 25= 10 columnas; unde quad- 
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ratnm intersectionis maius , in quadrato 85 columnamm 
erit, 10+10=:20; atque quadratum mii^us, 35 — 2O33I5 
columnarum. Eadem lege habet index quadrati intersee- 
tionis minoris , 25 — nyi=7f4, columnas ; unde qaadra- 
tum maius , in quadrato 25 columnarum habebit 15 ; at-* 
qiie quadratum minus, 25 — I6=i0 columnas. Ergo in 
quadrato 60 columnarum, seu stationis communis 10-ae; 
quadrata intersectionis 25+35 columnarum, intersectio'- 
nem in suiş areis, cum columnis 10+15 item 15+20 
suscipient ; quae est ratio continua 2 : 3' item 3 : 4 ut est 
in quadrato normali. 

Eadem est ratio stationis 14-ae5 seu quadrati 84 co** 
lumoarum, in quo quadrata intersectionis, 35+49 colum- 
nas tenent ; quae in suiş areis intersectionem cum 14+21, 
item 21+28 columnis suscipient. Sunt autem quadrata sic 
excisa, in ratione continua 2 : 3 item 3 : 4 columnarum 
snarum ad'invicem, ut est in quadrato normali etc. 

Ex his iam patescit ; scriem secundam dupli quadra- 
tornm, (pag. 94.) esse productum eiusdem intersectionis 
normalis, quae ex translatione lateris ad diagonalem su- 
am, in area quadrati cuiusque, rationem normalem dupii 
5 : 7 erigit (pag. 26.) Eadem namque intersectionis fun- 
cţie, quadrata rationem dupli ad invicem tenentia, pro are^ 
is quoque quadratorum intersectionis, mediate desig- 
nat ; quae ab invicem, ut origine, ita oflfîcii ratione diver- 
sa sunt ; siquidem series tertia dupli quadratorum, ex se- 
rie secunda prodeat (pag. 97) ; cuius interventu, subin- 
de per congruas emunctiones superfluorum in loco, ut trans- 
scribendorum; area ad rationem 6: 7 recipiendam, et 
sustinendos in sensa dupli divisionum lusus , anteceden- 
ter praeparatur. — Ergo ad veram intersectionem dupli, 
series secimda est sine exceptione necessaria ; siquidem in 
stationibus communibus , ex quibus familia quadratorum 
quaevis, intersectionem dupli, pro sua area deducit ; ratio 
dupli normalis 6 : 7, semper ex praegressa ratione conti- 
nua quadratorum intersectionis, 2 : 3 item 3 ; 4 educatur. 
-" Cufnve de omnibus divisionum casibus providendum 
sit, atque ofîîcia divisionum, singulae quadratorum fami- 
liae recipere debeant ; functionum quoque vices, per series 
2-am et 3 -am ab invicem segregatas varîasse, erit com- 
mune omnium familiarum ; quae in obsequia intersectionis 
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tractae^ ut instrumenta intersectiouîs, rationes quoque se- 
riei 2-ae, cum mensuris ex hac mediataet quasi altera 
intersectione resultantes acceptare debebunt. Unde valo- 
rum atque relationum mutuarum immensa diversitas; 
quae tainen certa lege temperata, in communi statione sua, 
SfCmper exaequationem inveniet. — Hinc în quadrato se- 
riei 2-ae 20 columnarum, quadratum 12 columnarum, ut 
quadratum inter sectionis maius, 16 quadratula dissimula- 
bit (pag. 95.) Spectat enim illa expressio ad intersecti 
onem quadrati 48 columnarum , seu stationis communis 
8-ae ; in cuius area, riatîo normalis dupli, munere quadra- 
torum 20-4-28 columnas tenentium erigitur. Est au tem 
in his quadratis, eadem intersectionis functione, mediate 
educta ratio dupli, cum quadratis 8+12; item 12+16 
columnasi possidentibus : quae est ratio continua 2 : 3 item 
3:4, ut habent quadrata intersectionis in normali.— 
Hinc cum quadratum 48 columnarum, sit s6decuplum 
quadrati 12 columnarum; sicut membra intersectionis 
suae singula, ita etiam quadratula transcribenda, quae in 
membro communi rationis continuae, seu quadrato duabus 
classibus communi quiescunt, 16 vicibus erunt ampliora, 
quam sunt. in quadrato normali. Itaque in quadrato 48 
columnarum, in quadratis intersectionis 20+2|^columnas 
tenentibus, quadrata dupli cum b^/i+lOVg, item 1 0^4+2lVs 
quadratis; atque 16+16 superfluis transcribendis assumi 
debebunt. 

Ex adverso si quadratum 21 columnarum in vaiere 
illo accipiatur, quem ex intersectione obtinuit ; erit qua- 
dratum 13 columnarum quadratum intersectionis maius 
(pag. 124) in suo valore, seu sine superfluis; cumve hoc 
pacto etiam quadratum incipieus areae 6 columnarum, va- 
îorem 3 quadratorum sine superfluis referat ; erit etiam 
noniplum areae sine superfluis. Unde ex quadrato 6 colum- 
narum; ut incipiente areae, series unitatum, iuxta succes- 
sionem naturalem deducta, sequens futura est : 
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Habet 



Co- 
lum- 
nas 



Qua- 
dra- 
tala 



Quad- 
tata 



Super- 
flua 
qua- 

dratul 



a 



1-um sen incipena areae. . . 

2-um seu duplum încipîentîs . 

3-am seu triplam, utVi areae 

4-am Bea 4-liuny ut Qj interi, 
maius 

5- om seu S-lam ut V« Q-^^ ^7 
column ..,..•.• 

6-umseu6-lumiaxtaseriem int. 

7-um sen 7-lum dto . . 

8-um seu 8-luin dto • . 

9>am seu 9-lum dto . . 

lO-amseulO-lom dto • . 

U-am seall-lum dto • . 

12-um seu 12-lam ut area Q-ti 

intersecti 



6 


36 


9 


81 


10% 


iioVi 


12 


144 


13 


182V4 


15 


225 


16 


256 


17 


289 


18 


324 


19 


361 


20 


400 


21 


441 



quae 
faci- 
unt 



3 
6 
9 

12 

15 
18 
21 
24 
27 
80 
33 

36 



9 
2Vi 



2% 
9 

4 

1 

1 
4 

9 



Sed quadrupla interse exacte eonveniunt: ergo în 
quadrato 42 columnarum habebit: 



D 



l-um seu incipieps areae 
2-ain seu duplum ut Q intern 

mmns 

3-um seu triplum 
4-um seu 4-lnm ut 

maius . . • 



ut'v/j 

itDi 



areae 
inters 



12-um seu 12-lam ut area Q-ti 
inters 



12 


144 


— 


12 


— 


18 
21 


324 

441 




24 

36 


36 
9 


24 


576 


— 


48 


— 


42 


1764 


«- 


144 


36 



Est autem quadratum 42 columnarum, communîs 8ta-^ 
tio 7-a intersectîonis ; quae exacte 147 quadrata nume- 
rat. Unde iam apertum est: quomodo eadem quoque 
quadrata, ut alîo respectu accepta fuerint ; ex intersecti- 
one diversos valores iuduant? (pag. 101). Si enîm qua- 
dratum 42 columnarum , ut sui iurîs, fuerit intersectioni 
substratum : illud cum numeris ekmentorum communis 
stationis suae sequentis, seu quadrati 84 columnarum, se- 
cundum fundamentalem rationem dupli 5:7 suscipîetin- 
tersectionem ; in quo casu, area exacte 147 quadrata re- 
feret. Ex adverso idem quadratum, ut quadruplum qua- 
drati 21 columnarum : intersectionem areae, cum quadra- 
tis 18+24 columnarum, seu secundum rationem dupli 
seriei 2-ae, 3 : 4 suscîpiet ; siquidem in hoc casu, quad- 
ratum intersectionis maius, stationis communis l2-ae, seu 
<luadrati 72 columnarum evadat. 
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Hinc si series naturalis quadrati 42 columnarum , ut 
quadrupli quadrati 21 columnarum, ex incipiente suo qua- 
drato deducta, et quadrata intersectionis membri cuiusque, 
in columnis designata fuerînt : in quadratis intersectionis, 
ratio continua 2 ; 3+3 : 4 , dtintaxat in membris l-o 4-o 
et 9-0 erit sine vitio expressa ; ut series quadratica, ex 
incipiente quadrato deducta exposcit , quod hac vice nihil 
superflui possidet. Reliqua autem membra, ut interposita, 
genio proprio admensis expressionibus utentur ; ut subie- 
cta tabella indicata Habent nempe quadrata inţersectionis 
in quadrato 
1-0 Incipiente 12 coL ex 2+ 3 item 



2-0 Dupli 18 
3-0 Tripli 21 
4-0 Quadrupli 24 
6-0 Quintupli 27 
6-0 Sextupli 30 
7-oSeptupli 32 
8-0 OctupU 34 
9-0 Nonipli 36 



3+ 3 


3+ 6 


4+6 


5+ 6 


6+6 


6+ 7 


6+8 


6+9 



6+10 



3+ 4= 5+ 7 col. 
6+ 6= 6+12 - 
6+ 6= y+l2 - 
6+ 8=10+14 - 
6+10=11+16 - 
6+12=12+18 - 
7+12=13 + 19 - 
8+12=14+20 - 
9+12=15+21 - 
10+12=16+22 - 
11+12=17+23 — 
12+12—18+24 - 



1 0-o Decupli 38 

ll-oUndecupli40 6+11 

12-oDodecupli42 — — 6+12 

Ex quibus quadratum dupli , pro membris singulis 
deduci poterit; siquidem diagonali» quadrati ctuusque, 
+ diagonali quadrati inţersectionis minoris proprii, sit 
aequalis diagonali quadrati sui dupli (pag 26.) etc. 

Si rationes regentes quadratorum utriusque seriei 
spectentur, quibus intersectio dupli in suiş offîiciis, ut ea- 
dem functione erectis utitur : rationes hae, serie continoa, 
inter se ita cohaerent ; ut facta ex duplis inţersectionis 
atque exsectionis, alternatim in areas quadraticas compo- 
sita, se mutuo alant atque coSrceant. 

Si enim rationes seriei aecundae accipiantur : (pag. 94) 
rationes 2 : 3= 3 : 4 dabunt facta 9:= 8 



3: 4= 4: 6 
4: 6= 6: 8 
6: 8= 8:12 
8: 12—12.16 
12: 16=16:24 



— 16= 18 
~ 36= 32 

— 64^ 72 

— 144=128 

— 266=288 etc. 
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Est iautem in serie 2«-a, quae quadrata intersectioDis, 
de serie prima depromit ; quadratam 9 elementorum, du-- 
plum ixicipi^ntis 2 columnarum ; atqtle dimidium quadrati 
4 coluainaraai ex intersectione. — Est porro quadratum 
8 elementorum, iustum dupluxn de ÎBCÎpientey atque ius- 
tuiD dimidium de quadrato 4 eolumnarum : ergo quadra- 
tam exsectionis, seu quadratum inscriptum. (pag. 86.) — 
Hînc quaDdoquidem quadratum quadrato inscriptum , bi» 
acceptum , sit verum seriei quadratum ; ex ad verso qua- 
dratum seriei bis acceptum, evadat quadratum exsectio- 
qUi seu quadratum inscriptum. quadrupli sui: facta quo- 
que ex rationibus educta, ad banc legem se component ; 
eritque inţ serie factorum, membrum seCundujn, ex dupli- 
catione qţiadrati exsectionis, seu quadrati inscripti 8+8= 
16; item olterius quadrati veri de serie, 9+9=18 Qom- 
positum; quod posterius, est quadratum inscriptum qua* 
drato 36 elementorum, seu quadrato de 9 elementis. qua- 
druplo. — Pari raţione est membrum 3«um, ex duplicati- 
one quadrati inscripti, 18+18=36, quftdratum seriei ve- 
rum 6 columnarum ; item membrum correspondens, ex du- 
plicatione quadrati veri., 16+16=32 eductum, quadra- 
tum exsectionis , şeii quadratum, quadrato 8 columarum 
inscriptum;; quaş in suiş quadruplis exacte congruunt. 

Si rationes seriei tertiae accipiantur: (pag. 97.) 
rationes 6: 7= 7: 10 dabunt facta 49= 50 

— 7:. 10=10: 14 — — 100= 98 

— 10: 14=14: 20 — — 196=200 
_ 14: 20=20: 28 — - 400=392 

_ 20:28=28:40 — - 784=800 etc. 

» • . 

Quăe facta ut se excipiunt, sunt series continua du- 
pli eodem modo concînnata ; ut facta ex rationibus seriei 
2-ae proxime deducta sunt. 

Ergo series continua dupli factorum, ex membris al- 
ternis ita coalescit ; ut quadratum seriei verum, in quad- 
ratum exsectionis. degeneret : ex ad verso quadratum ex- 
sectionis, seu quadratum inscriptum, in quadratum verum 
seriei evalescat. Unde potestas regendi, quae columnis al- 
ligata est , variare ; quadratum autem bissectionis ^ de 
ipsa serie depromtum; quadrato inscripto, se a bissectioni 
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exsectionis, secundam regentes quoque rationes intersec- 
tionis, pro aequali haberi debebit. 

Si rationes quadratorum interpositorum aeaipiantur, 
quae în sşrie dupli quadratorum V-a et 3-a non okîcur- 
runt, atque mediatam intersectionem, genio familiae suae 
convenienter 'excipiunt ; ut est in serie, de quadrato in- 
cipiente 12 columnarum pag. 1 28 deducta : in his quo- 
que quadratis, utcunque recesserint valores factorumab 
invicem, erit alteriim ex factis, quadratum de serie ; alte- 
rum autem quadratum exsectionis, seu quadratum inscrip- 
tum ; quod bis sumtum, quadratum seriei evadet. — Sunt 
enîm in quadratîs; 

21 columnarum, ex 3: 6=6: 6 facta 36: 18 

27 - ex 5: 6=6: 10 — 86:50 

30 — ex 6: 6=6: 13 - 36:72etc. 

Sed 18X2=36; 50X2=100; 72X2=144; quse 
sunt quadrata seriei.. i 

Caeterum in institutione dupli, respectu quadrato- 
rum, quatuorspecies bissectionum sunt ab invicem distin- 
gvendae , nempe : • 

1-0 Bissectio per inscriptionem qUadrati alterius; 
cui ex ' altera parte superinscriptio quadrati respondet, 
atqUe dimidium vel duplum quadrati cuiusque, in quadrato 
ita producit ; ut valor extensioni perfecte congruat. Est 
enim quadratum tam inscriptum^ quam superinseriptam^ 
de hypothenusis areae quadratulorum, ut elementorum 
fungeiftium deductum ; quae dimidium atque duplum as- 
sumtî quadrati exacte sistunt. — . Si enim quadrato 2 co- 
lumnarum, seu 4 elementorum, aliud quadratum fuerit in- 
scriptum ; illud latera sua, de diagonali elementorum sîn- 
gulorum accîpîet; eritque area quadrati huius, ex dimi- 
diis elementorum singulorum compositaj^ duobus integris 
elementis perfecte aequalis. Sed quadratum superinscrip- 
tum, habet numerum columnarum quadrati stii, cui super- 
înscrîbitur, in hypotbenusis ; quadratum autem inscrîptum, 
est una quarta quadrati superinscripti : ergo et dupli et 
dimidii mensura, hac via exacte reddetur. — Diim tamen 
coimmnae, in functionibus potestatem regendi penes se hă- 
bent; quadrata de hypothenusis quadt*atulorum educta, 
pro veris quadratîs haberi non possunt ; cum non sint de 
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assumta serie (pag. 87), quae nee duplum, nec dimidium 
possidet 

2-^o Bisaectio ex quadrisectione derivata ; quae di- 
midium areae , in duobus aequalibus et columnatis qua* 
dratis sistit ; et bissectioni verae exacte congruit. 

3-0 Bissectio intersectionis, in quadrato de serie fun* 
gentium elementorum luxta puncta intersectionis desumto 
(pag. 86); quae cum bissectiohe vera nunquam con- 
gruit. 

4-0 Altera bissectio intersectionis, per intersectionem 
areae, atque impositionem ratîbnis dupli producta ; siqui- 
dem quadrata intersectionis dupli simui sumta, sint pa- 
rallelogrammis quadrati intersecti simul sumtis aequalia. 
(pag. 45.) Quae cum in area quadrati veri columnati, per 
quadrata seriei fungentis suscipiatur, biasectioni verae, 
qaalis est exsectionis vel inscriptionis , eongruere nun- 
quam poterit. ' • 

Quandoquidem adductae bissectionum species, spee- 
tato valore inter se pro aequalibus habeantur (pag. 88.) ; 
officia quoque intersectionis in suiş functionibus, ad men- 
tem huius assumtionis exercentur. — Intersecţie namque 
figuras comparationi deservituras, iuxta puncta intersec- 
tionum ita semperexscindit: ut diagonalis quadrati cuius- 
que integra aut dimidia , cum latere quadrati sequentis 
classis ascendenter vel descendenter, pro aequali accipia- 
tur. Quod dum fit, assumta aequalitas ratioaum dupli, 
(pag, 129.) usu valescit, et diagonalis quaeque, duplicem 
iunctionem obtinet; ut quadratis tam seriei columnatis, quam 
de hypothenusis quadratulorum eductîs sufficere possit. 

Si enim in quadrato normali ABCD^ rhombus bissec- 
tionis quadrantis AhMI accipîatur , cuius latera ex inter- 
sectione inter se aequalia sunt; habet latus Ah, cui IM ut 
latus quadrati centri IMLN respondet, pro se 5 coluninas; 
siquidem spectato latere AB, sit in h punetum intersecti- 
onis dupli, et Bh latus quadrati intersectionis maioris hBei. 
— Ergo etiam latera AI et hM^ erunt singula 5 colum- 
narum. Est autem AI, diagonalis quadrati indtcis AOIP, 
ţuod est Vi quadrati intersectionis maioris ; ergo in area 
Quadrati hBeiy habebit diagonalis he vel Bi, 10 columnas. 

Unde iam duplex functio diagonalis suapte innote«« 

9* 



scit. — Si namque diagonalis he vel fit, cum suiş 7 hypo- 
thennsis, ad aream propriam sistendam adhibeatar; iUam 
in 7X3^=24?^4 quadratuUs dupU, 49 normalia faelisnti- 
bus; aream âutem qaadrati aui dupU, cum 7XI<>*>49 
quadratuUs dupli, 98 normalia facientibus redddt. -* Si 
tamen eadem diagonalis, iuxta eomparationes inter«cctio-* 
nia, ut latus 10 columuarum formative fungatar ; duplum 
areaş suae, pro usibus intersectionis^ cum quadratuMa lOQ 
educet. — 

Non secus si rhombus bissecdouis dupli, Beml acci^ 
piatur, cuius latera cx intersectione , iuter se aequalis 
sunt: erit Bl^^lm; — sed hn, ut latus quadrati int^ssectie** 
nis maioris khnD^ habet 7 columnas. — Ergo diagonalis 
Bl ut latus quadrati considerata , duplum arţae sttao, is 
quadrato 7 eolumnarum obtinebit. — 

Eadem est ratio, si quadratum index AOlP accipia^ 
tur ; cuius latus F/, est aequale dimidiae diagonali quad- 
rati centri IK. — Habet autem ti 3% columnas ; unde in- 
tegra diâ.gonalis quadrati centri IL, habebit 7 columnas. 

Hinc est, ut si intersectio cum translatipne lateris, 
ad diagonalem suam inqaminata fuerit; puncta intersee- 
tionum, pro c]assibus sequentibus, in area quadrati cuius- 
que, functionibus diagonalium definiri possint. — Est e- 
nim in normali quadrato ABCJ)^ ex translatione lateris 
BC^ in diagonalem suam AC; punctum intersectionis du- 
pli, pro radio AK^ in / designatum, — Hinc , quandoqui- 
dem inter quadrata intersectionis classium se mutuo con* 
tingentium, eadem continua dupli ratio praeato sit; quae 
ipter radium sşu dîmidiam diagonalem et latus; item latus 
atque diagonalem integram quadrati cuiusque exatat : dia- 
gonalis quadrati indicis AI^ ia latus AB translata, in pun*< 
cto h; item diagonalis quadrati intersectionis minoris Bk^ 
in diametrum BD translata, in /; puncta intersactioiiis 
dupli, pro classîbus contînuis ascendenter designabunt: 
quod quidem assumtae diagonales, relicto stătu exsectio- 
nis formative , seu erga eolumnarum assumtionem f^ci- 
unt. Unde etiam descripţie circulorum concernentium, 3^U 
ad legem intersectionis compositdrum ezire deb^bit; ai- 
quidem- circuli, cum quadratis seriei, eidem legi subaint 
Erit ergo circulus cum diagonali Al ut radio deaeriptus 
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Yt\ itiik cum diagoilali Bh ut radio deferi ptas, % circuli 
norniâlis. •*- 

Atque iam ut rationes eontinuae âfipliinterseâtionis* 
ită lipsa quoque instituţie dupli, ex hao duplici funcţiona 
dia^onalinmi s€iu potius ex perpetuo commerisio inters^c-^ 
tioois oum entsectioDb, vitam atque integram valetudinem 
aedipiunt. -^ Debet eiiim interaectio , ad defectum dupH 
8e tripli tegendum, opera quadratoriim tam seriei , quam 
exse^tionis aequaliter uti, siquidem priora potestatem re- 
gendi penes se habeant ; posteriora autem, ut ex sincera 
bisseotiode quadratorum nata, ad seriem qtradratorum re* 
vertantur; quod duplici diagonalium functiohe effîcitur. 

Dum boc pacte aequalitas inter quadrata seriei, at- 
qne exsectionîl, pro basi operationis assumitur ; eritetihm 
ratio dupli inter quadrata intersectionis extra dubium col-' 
loeata. (pag. 75). ~ Si enim diagonalis quadrati indiciâ 
AI^ lateri qu^rati centri IM; item latus quadrati indicis 
PIj dimidiae diagonali quadrati centri IK aequalis fuerit : 
tttDC erit qaadratum centri IMLN^ exacle duplum qua- 
drati indicis AOIP. Unde reliqua sponte fluunt. Est au- 
tem hic statu's , officio quadratorum intersectîonis 5 et 7 
eolumnas tenentium introductus, atqne in omnes divisio* 
num lUBUs transderivatus. Ergo 5: 7estinareis 
quadratorum ratio normalis dupli (pag. 99); 
quae areae quadrati cuiusque imposita, trisectionem ab* 
solvet, Itaque dperatio intersectionis, ex ordine coUoca- 
ia; contractius sequentibus reddi poterit. 

Quandoquidem quadratum familiae cuiusque, sit qua* 
dratum primum atque incipiens seriei Buae, ergo columna 
prima (pag^ 104. 109.); quod in.hoc stătu 2, 8, aut 6 vi-* 
cibus acceptum, — ut iiempe familia iiterit, — ad com- 
mnnem stationem familiae suae deducetur (pag. 115.): 
quadratum quodque, in sua. statione communi 2-a, rati- 
nem 5 : 7 ex intersectione dupli induet, et quadratum 12 
eolamnarum evadat (pag. 117). Ergo quadrata inter sec- 
ti^ufi dupli, in area quadrati euinsque, semper in ratioue 
5: 7 erunt excisa; quae in suiş areis, eadeni intersecţia^ 
nis funatione, f ationem dupli mediate, secandum rationes 
2: ^, item d : 4 iprtf m exci^ient : quo^ faoto, erit ratio 
n^raalis 5 : 7 , in siia mambra reaoluta, ex quibus coa^ 
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luit (pag. 121). — Sed rationes 2 : 3, item 3:4; con- 
ditionem seriei 2-ae sequuntnr, quae ita comparata est: 
ut superfluum , quod impoaitae rationi dupli ojb^istit, de 
area quadrati abundantis^ per nudam assumtionem, quasi 
oempe inter quadrata intersectionis , dupli ratio revera 
praesto easet, elimiuetur (pag. 97). — Itaque cum super- 
fluum, terminus utrique quadrato communis , seu ratio- 
num medius teneat : erit emunctio, in area quadrati in- 
tersectionis utriusque eadem. — Fuerit autem superfluum 
ut transcribendum , in area quadrati utriusque suppres- 
sum , vel ad quietem relegatum : erit in bis quadratis, 
rationi propriae 2: 3 item 3:4, boc ipso ratio. 5: 7 sub- 
stituta (pag. 99), et area factoribus 2 et 3, aequaliter 
pervia ; ergo seriei intersectionis pag. 107 deductae ac- 
commodata, quae superfluorum emungendorum niodum 
atque rationem designat. — Hinc cum quadrata intersec- 
tionis , per emunctionem superflui , ipsi qua.drato nor- 
mali intersecto aequiparata sint; ipsa autem ratio funda- 
mentalis dupli 5:7, ex rationibus 2:3, item 3 : 4 , ut 
partibus constitutivis emergens,officia quadratorum utri- 
usque seriei ita reciproca reddat : ut . superflua quadra- 
torum intersectionis emuncta, recte defectus parallelo- 
grammorum intersectionis principalis tegant; etiam in 
comparationibus partium eidem legi subesse , et se mu- 
tuo sustentare debebunt. 

Itaque etiam in quadratis rationes 2:3, item 3 : 4 
tenentibus , eruut quadrata intersectionis, in ratione du- 
pli ad invicem; — porro l*ectangula elevationis singula, 
triangulis obliquae sectipniş singulis aequalia; ut sunt 
in quadrato inscripto nornuali (pag. 86). —Quae dum 
virtute rationis 6: 7 suscipiuntur ; etiam superflua, erunt 
ofScio eiusdem rationis in comparationibus ita collocata 
translata. atque dissimulata; ut ratio dupli quadratis in- 
tersectionis imposita , se per omnes dîvisionum lusus su- 
stentet, et ad comtnunes .atationes deducat; in quibus 
ntraqu0 . series , netnpe valoris .atque intersectionis inter 
86 eongruunt. 

Singula ergo quadrata , in quibus iptersectiq dupli, 
non ex communi st^tione! 2-a familiae suaefuit suscepta; 
seu fuerint quadrata mediatae intersectionis, in area alte- 
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rius qaadrati fangentla ; seu per translationem de claşsi 
anteriori desueta (pag. 26) : ut iusto auctiora, iipppisitam 
dapli rationem, duntaxat sab conditione dissimulationis 
atque transcriptionis superfluorum austinebunt; quorum 
et locus et inensura, in singulis intersectionum casibus 
definiri poterit ; siqdidem columDis quadratorum intersec- 
tipţiis notis, reliquae divisiones, per classes se mutuo con- 
tingentes, tam ascendenter quam descendenter în columnis 
sisti) atqne valores partiam constitativaruin, ut sunt rhom- 
bi, rectangula eleva^tionis etc. in elementis fungentibus 
deduci possint« Hinc 

Quandoquidem ea, quae series naturalis quadratorum 
non Conţine t, ut sunt 2-plum, 3-plum, 5-plum etc. in 
quaclratis veris, absque superfluo , vel abundantia aliqua 
reddi nequeant ; atque consummata dupli ratio, exclusive 
ad communes stationes spectet : neque in serie dupli qua- 
dratorum 3-ia occurrens duplum, aut reliqua suae fami- 
liae quadrata, possunt trisectionem ar6ae suae, absque 
dissimulatione superflui suscipete; nisi clementa sua, cum 
elementis dupli commutaverint , quod emunctioni super- 
flui aequale est ; aut de statione sua communi 2-a d6- 
scendenter, inter sectîonem susceperint (pag. 317). Si 
eoim D 17 columnarum, ad stationem suam communem' 
2*am ascendenter / nempe cum • fungentibus elementis 
normalibus se transtulerit , ratio dupji equidem consum- 
mata erit, sed area ex incorporationibuş superfluorum, 
12 quadratis amplior evadet; siquidem superfluum quad- 
rati încipîentis unius clemenţi, in columna 12-a, in 144 
dementa excrescat. 

Assumto namque nune dicto quâdrato 17 columna- 
rum , quod in serie 3-a, ut duplum quadrati normalis lo- 
cam suum occupat; quandoquidem in quâdrato normali, 
rectangulum S^MD, sit }i quadrati quadruplî ; erit illud Ji 
quadrati dupli. — Habet autem CI vel DM^ 8?4 hypothe- 
nusaş quadratulorum; ergo diagonalis quadrati dupli erit 
17 hypothenus'arum , quibus totidem columnae laţeris 
respondebunt ,. et aream cum 289 quadratuli's definient. 
— Est autem in hoc quâdrato , quadratum intersectionis 
minus (pag. 9*7) 7 columnanim, ciim uno superfluo; 
item quadratum intersectionis maius 10 columnarum, 
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ciim 4 superfluis. Ergo quadratum hBei^ erit quadratum 
cântri ; unde triangulum ADe-, tot dimidiQm li^mbi ma** 
ximi , — et triangulum S'hD ■, triangnlum obliqnae * sec-^ 
tionis untim. — Hinc cum diagosalîs quadrati oentri he^ 
Iiabeat 7 hypothenusas ; habebit area rhombi maxiooi, 
17X7=119; atque ^ ejusdem, nempe triangulum hDM, 
29?i quadratula normalia. — Porro cum S'D habeat 17 ; 
atque Ah 6 columnas: habebit triangulum SfhD^ 42^4 
quadratula. Unde rectangulum S'MDj ut )! quadrati 17 
columnarum , habebit 29?4-+-42?4=72)î quadratula. Sed 
rectangulum S'MD = rectangulo BADj quod exacte 78 
quadratula possidet. Ergo ex hac comparatione , aingu* 
lus quadrans quadrati 17 columnarum, }{ unius quadra-* 
tuli dissimulabit ; quod pro area integra faciet unum 
quadratulum. — Aut : Ah = hM, seu utrumque 5 colum'' 
narum ; item DM = DA , seu utrumque 1 2 columnaruib. 
Ergo area rhombi maximi est, 24X5=±:120 quadratulis. 
Aut: habet rectangulum S'Ah 12?4 quadratula, siqiudeiD 
quadratum index areae habeat 25 quadratula; unde ţri*- 
angulum ADA erit , 42^4-^—12^4=30 quadratulis, Sed Ah 
=hM] ergo etiam triangulum hDM erit 30 quadratulo- 
rum ; quod si f uerit , superfluum rectanguli S^Ah trans-^ 
scriptum erit. — Itaque cum quadrata intersectioniâ , ra- 
tîonem fundamentalem , in consortio 4 bissectionis rhom* 
borum , ad quadrantes areae intersectae spectantium si^ 
stant (pag. 74) ; qui rhombi , ut parallelogrammis quâd-^ 
rantîum substituţi (pag. 78) , singuli 5X7=35 quadra- 
tula tenent ; valorem iustuni 36 quadratulorum , quem 
duplî ratio exigit, ex transcriptione superfluorum, quad- 
rati întersectionis maioris obtinebunt ; superfluum autem 
quadrati întersectionis mînoris emunctum erit. — 

Triplum de assumto quadrato quoque , in quadratd 
iusto reddi, nuUa sub conditione^ poterît. Aut enim quad- 
ratum incipiens assumtae seriei, aut triplum incipienţii, 
debebit esse quadratum mutuatum atque su;^erfluens { si-* 
quîdem series quadratorum naturaUs, nec duplum n66 
'triplum possîdeat, (pag. 68, 92). lUud ergo de quadrato 
incipiente areae , aut illius . quadruplo , nempe de quad- 
ra:to Întersectionis maîore , iuxta leges- intersectiâbis der 
duci debebit. — Quamvis enim quadrans quadrati in ra- 
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tîofie dapli seeti, sit cDnstanter triplum inoipientis , sen 
tertittiD -4iar6iie qaadratnm (pag. 103) ; «x illo tamen nee 
nODtitti, nee 36-^iim incipientis, seu triplum areae de^ 
duei^'pcrterit: i^uideiii series quadratica, ex quadrato 
S^dedneicta; qdadrata in ordine 12-uin, 27-um; 48-um, 
75*uio eţe. sistat. Ex adverse, columnae iucipientis , ter 
somtae nouiplum ; îtem columnae nonipli bis sumtae, SG^- 
plum ineipientis reddant; quod est triplum quadrati in- 
ttrsecti. — Hine cum io quadrato inscripto normali ^fiCD, 
babeat quadratum incipiens areae AOIP 3?4 eolumnas; 
3?^X3ittlO)4 columnae, quadratum nonum. atque lOîl«X 
2»!21 colum^fiiae , quadratum 36-um dabunt ; quod est 
triplum quadrati inscripti (pag. 118). — Unde perinde 
iua fuerit , triplum quadrati inscripti, de quadrato intâr* 
seotionis maiore , ex 7 X 3 ut noniplum ; aut de quadrato 
incipiente, cum praeteritione nonipli, ex 3?^X6 ut 36- 
fkm deduxisse. — Itaque in singulo intersectionis dupli 
casa; quadratum intersectionis maius, in quadrato suo 
intersecto ; item quadratum intersectionis minus, in quad-» 
rato bissectionis , dimidium quadrati intersecti referente ; 
tripktdl areae suae , in columnis designatum possidet ~ 
Hinc in quadrato 1 7 edlumnarum , quod intersectionem 
dirpli, cum quadratis 7+10 eolumnas tenentibus susd- 
pit*; quadratum 10 columnarum , in quadrato interseâto 
17 columuarum; item quadratum 7 columnarum, in 
quadrato bissectionis 12 columnarum; sua tripla obti- 
nebunt. — 

Eadem iam lege triplum pro quadratis , ad obsequia 
intersectionis translatis, deduci debebit. — Est nempe 
in quadrato 1 columnarum , quod intersectionem dupli 
cum quidratis 4+6 eolumnas tenentibus suscipit, quad- 
ratum index S columnarum; ergo quadratum nonum, 
vel noniplum ineipientis, erit 3X3î*«=9 columnarum, cunji 
vaiere 6 quadratoram normalium; siquidem incipiena 
areae, ut duplum quadrati 2 columnarum, % quadrati 
li^rmalis habeat. Unde triplum quadrati 10 columnarum, 
habebit 9x2^<»l8 eolumnas, cum valore 24 quadrato-^ 
rum. «^ Sed quadratum 18 columnarum, habet exacte 
27 qoadrata normalia< Illud ergo in boc casu, ut triplum 
C[nadraiti 10 columnariun , 3 quadrata normalia , seu 36 
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quadratnla dissimulanda tenebit ; ut fit in quadrato sta- 
tionis communis li^he^ seu quadrati 72 columnaram: in 
quo quadrata interseetionis dupli, 30+42 columnas te- 
nentia, mediatam intersectionem in suiş areîs., eum-quad- 
ratis 12+18, item 18+24 columnas tenentibus susci- 
piunt ; et in parallelogramma , singulatim 36 quadratula 
transcribunt. 

Si series qnadratorum, rationem dupll ad invicem 
habentium , remotina collocatae accipiantur ; in bis va- 
loros quadratorum interseetionis , ex valore quadrati in- 
tersecti, secundum seriem interseetionis (pag. 107) ten- 
te 9 deduci debebunt. Cum enim baec via aesţimationis, 
ad communes statioties deducat : erunt etiam functiones 
partium, ad leges fundamentales rationis dupli revo- 
catae. 

Est nempe series quarta quadratorum, rationem 
dupli continuam ad invicem teneptium, de serie 3-a 
depromta sequens : - 

Spectant quadrata ' 
12+17 column. ad aream D-ti 29 col. cum 84:lDtIis 
17+24 _ _ _ _ 41 — — 1^6al - 
24+84 _ _ _ _ 58 — — 3^îi64 - 
34+48 _ _ _ _ 83 _ _ 6,724 - 
48+68 — — — — 116 — —13,466 - 

Si de hac serie , quadrata 29 et 41 columnarum ac- 
cipiantur; suntilla, iuxta seriem quoque interseetionis, 
in. rationş dupli arearum ad invicem : sîquidem prius 70, 
atque posterius l40 quadrata habeat. Ergo baec quad- 
rata, etiam quadrata interseetionis dupli arearum sua- 
rum , inter se mutuo definient — Cum enim in quadrato 
41 columnarum, habeat quadratum index, 4i-T29^=l'^ 
columnas ; habebit quadratum interseetionis maius 24, 
atque minus 17 columnas. Cum porro quadratum inter- 
seetionis minus + quadrato indice, siut quadrata , inter- 
seetionis dupli sequentis classis descendenter ; habebit 
quadratum 29 columnarum, quadrata intersecti<)nis suae, 
cum columnis 17+12 excisa: quae quadrata mediatam 
intersectionem, iuxta seriem tertiam (pag. 97). exdpi- 
ent. — Sunt auţcim quadrata interseetionis dupli simul 
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suinte, pardllelogrammis areae simul sumtis aequalia (pft|^. 
45, 75.) Aut Fbo'mbus bisscietionis quadrantis cuiueque, 
est rectongulia dupli intercîpientibus simul sumtis iaequa*- 
lis. (pitg- 73.) Itaque cum quadrantes quadratorum inter* 
seetionis, quae rhombutn bissectionis, ut rectangula ratio- 
nem dupli ad iovicism faabenţia intercipiunt, in quadrato 
29 columnarum, 36+72 V4=108>i ; item in quadrato 41 
columnârum, 72>4 +144='2t6}^ quadratula teneant: 
per id, quod assumţae part^s bissectionis, per intersectio*- 
nem pro aequalibus accipiantur; in rhombos bissectionis 
102 et 204 quadratula tenentes , 3 et 6 quadratula, facto 
transcripta erunt, Unde quadrata intersectionis, ad valo* 
rem 115i +23îi =36 ; item 23^5 +46îi =70 quadratorum 
devalvata erunt, et superfluum formativum unius quadra- 
tuli, utrobique dissimulatum. 

In serie quinta: 

inter D-ta 29+41= 70 columnarum. 

41+58= 99 — 
58+82=140, — eadem dupK 
ratio ubîque vîget ; atque valor quadratorum intersectio- 
nis, ita ut in serie quarta factum est, deduci poterit. Quae 
quidem in quadrato- 70 columnarum, 25+49=74; item 
in quadrato 99 columnarum, 49+100=149 quadratula 
transcribent- 

In bis serîebus, utraque species superfluorum occur- 
rit; superflua tamen transcribenda, non ex serie; verum 
ex devalvatione quadratorum intersectionis innotescunt : 
ipsa autem transcriptio, semper in ratione dupli suscipî- 
tur ; ut sunt areae quadratorum transcribentium ad in- 
vicem. . 

Argunientum ergo institutioniş dupli, in suiş opera- 
tîonibus ibi positum est : quod partes in ratione 5:7 sec- 
tae, inter se veram dupli rationemhabere assumantiir ; at- 
que inter sectio, in singulis functionum suarum momentis, 
congruentiam valoris cum extensione praesto esse adsî- 
mulet — Ideo enim duplex series, nempe valoris atque 
exseotionis (pag.> 9j6.) introduota est ; ut series valoris, 
sibi oonston's et erroria vaciia , fraudes excisionis , pro 
caţibus inţermediis tegat : siquideim excisioneş in ţatione 
(: 7 si^aoeptae, eiusdem radoma offîcio, ad communes sta- 
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tioaes, seu congruentiam valoris cum extensione defenai^ 
tur. -«^ Quoties ergo partes interseetioiiis inter se edmpft^ 
ratae fuerint, seposito vaiere, quem eolUcta quadratulo*^ 
rum aggregatio suppeditat , valores impositi iftterse^tio* 
uk iuxta seriem (pag. 107.) substitui debebunt: qui dis- 
simulationum atque transcriptionum interventu, diverşi* 
iates excisionum toUunt. 

Itaque in area quoque quadrati itiscriptî nortnatis 
ĂBCD^ res îta accîpi debebit; quasi-transcriptiohes su- 
perfluorum , in partes defraudatas revera praestitae es- 
sent. Hinc si quadratum incipiens areae AOIP^ cum 8 oc* 
tavis fuerit computatum ; habebit area integra, 1 2 X 8=96 ; 
item quadrata intersectionis sîinul sumta,2 X 8h-4 X 8=«48; 
porro rbombiis bissectionis quadrantis cuiusque, l2 octa* 
vas. Cum enim in rectangulo quadrantis BKA, rectangu- 
lum MKIy ut >i quadrati intersectionis mînorîs, sit ,4 octa- 
varum, seu dimidii quadrati ; atqtie rectangulum BMh ut 
duplum eiusdem, sit 8 pctavarumseu unius quadrati: iam 
rhombus interceptus AhMI^ non secus 12 octavas habere 
debebit, ut habent rectangula intercipientia simul sumta ; 
siquidem ex transcriptione V* quadratuli, dimidium areae, 
seu 18 quadratula teneat. (pag. 74). Habebunt tandertl 
rectangula elevationis singula 14, rhombus maximus IBLÎi 
40, atque rhombus superne excisus AEIHy ex lege dupli 
20 octavas etc Ergo trîbus areae quadratulis, duae octa- 
vae unius quadrati respondebunt : cumve hoc pacte a vâ- 
lore absolute, ad caţculum cum quadratis 12 clementa te- 
nentibus transitum sit, qued rationi fundamentali 6 : t 
conforme est ; comparationes quoque iuxta legem dilpli, 
in ratione 5 : 7 expressam suscipi debebunt. Quibus prae- 
missis, iam videndum erit: quomodo intersecţie dupli 
functiones suas in area circuli exerceat, et qualibus in spe- 
cie adminiculis utatur; ut singulis divisionum casibus 
sufficiat ? 



RectăTigulum elevătietiid, qued in quadraiie^ (ItMli^» 
b6t, triangul6 obliquae seoti6nis a^quârle, rationis fonda^ 
meiitalis membţum măSii» tenet (pug. 78.) ^ «et lA aMi M^ 
t6gom sui, itit^i* rbombos tiatiocieak dupli a4 invioeiu ba^ 
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bentes coUocatum: siquidem rhombus raaximus 
item rhombus superior AEIH^ de hypotheuusi» i^tqu^ c»^ 
thetis rectangulorum elevatiouis BEI et /£U), latera sua 
aocipiant. Sed rhombus maximus, membrum minus ratîo- 
nis fundamentalis refert (pag. 78.); cumve iu quadrante 
BKA^ A BKI^ ut V4 r hombi maximi , sit aequale dimi-» 
dio rhombi superioris AEIH^ seu triaugulo AEI: paţet 
intersectionem in area octogoni, per substitutionem rec^ 
tttQgolorum elevationist in locum triangulorum obli* 
quae sectionis id agere ; ut membra rationis fundamen* 
talis aeparatim excisa praesto sint Seu enim triangulo 
AEt^ seu alteri BKIy fuerit rectangulum elevationis BEI 
in quadrante adjeetum ; area utrobique aequalis 24 oe<- 
t^varum seu 3 quadratorum » ex membris rationem 5 : 7 
mter se tenentibus composita prodibiU — Adsunt ergo 
ia quadrante octogoni, duo trapezia aequalia, nempe 
AEŞI et lEBK; aut BEAM et MEAK; quae in rectan^ 
galo elevationis se mutuo contegunt. 

Siquidem haec divîsio, quae trapezia octogoni pro- 
ducit, sit in area octogoni, normalis (pag. 81) ; trapezia 
octogoni, quorum interventu lusus transmutationis ita 
promovetur ; ut valores divisionum postulatis semper ad- 
mensî, et inter se conspirantes prodeant, in specie debe- 
bunt investigări. — Cum tamen haec trapezia, in area 
rhombi maximi, officio' atque occursu rhomboriim, îuxta 
puncta intersectionis dupli in transversum descrîpto- 
rum exscindantur ; prius rhomfoorum natura erit cognos- 
cenda. 

Rhonibi maximi IBLD et MANC, in area quadrati 
inscripti, duplicem divisionem subeunt; nempe altei'am 
bissectîonis verae, quae ex lissectione laterum proflcisci- 
tur ; atque alteram intersectionis, quae ex ispa diagonali, 
iuxta puncta intersectionis dupli suscipitur. 

In casu primo, nempe bissectîonis verae; areainrhom- 
bos aequales quatuor se resolvit: ut dimidium rhombi maxi* 
mi MAN^ SLUt BW demonstrat. Est enim vhomhxi^ AW KIP ^ 
de radSo ARut diagonali excisus =» triangulis MR*K et* 
KU^N simul sumtis, ut latera aequalia, et bases triangu-^ 
lorum parallelae intra parallelas, R'M et U'Kj item KK et 
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IJ^N eidncimt. Non secus rhombus Iq^KK^y est == 
lis Bq^H+KK^D simul sumtis. 

Si tamen areae rfaomborum assnmtorum, iaxta puncta 
intersectionis per O centri IMLN designata,' ex diagonali- 
bus 8uis fuerint divisae ; in medio areae, pro utroque rhom* 
bo, Q nune dictam centri exsurget ; alae autem singulae, 
in rhombos alterius familiae se ita resolvent, ut. rhombi 
per longum seciti, in lateribus rhombi maximi, diagonales 
suas obtineant; qui sunt rhombi bissectionis ad quadran- 
tem spectantes (pag. 73.) Hinc hexagonum AkMLNky quod 
ex quadrato centri, etexrhombis bissectionis quadrantium 
AhMI-^AINK compositum est; erit = rhombo maximo 
MANC. Ut etiam reliqui rhombi bissectionis MeCL-i^NmCL, 
cum rectangulis hBe'^kDmy ut dipiidiis quadrali intersecr 
tionis maioris ; triangulis oblique sectionis simul sumtis 
aequales eriint. — Ergo in area rbombi inaximi cuiusque, 
rhomborum ad diversas familias spectantium concnrsus 
praesto est; quorum alter ex bissectione vera quadrisecti- 
onem areae importante ; alter autem ex intersectione, in 
sensu rationis fundamentalis proprîae suscepta proficisci- 
tur : ex quo concursu f râpezia octogoni prodeunt. Sunt 
enim super diagohalem AM^ ut basim excisa trapezia ae- 
qualia R^MKI et R'API^ trapezia octogoni, de quadrato 28 
octavarum AEMF (pag. 83.); in quo rhombum maximum, 
rhombus bissectionis AhMI, atque rectangula elevationis, 
rectangula API ct MKI exhibent. — Sed haec rectangula 
elevationis, super diagonalem AM^ per radios AK et MP, 
ut lineas intersectionis exscînduntur, quae ut diagonales 
rhomborum, ex quadrisfeqtione rhombi maximi MCNA ob- 
tentorum, în concursu cum rhombo alterius familiae ^Aif/, 
trapezia octogoni definîunt» — Sunt porro super diago- 
nalem S'B exciâa trapezia aequalia EBMh et ES^Ahy tra- 
pezia octogoni, ad aream quadrati de quadrato AEMF 
dupli, seu 56 octavarUm spectantia;' cuius dimidium, in 
recţangulo S*IB descriptum apparet, cum rectangulis ele- 
vationis BMh+^Ah. —-Ergo assumta trapezia octogoni, 
yationem dupli ad in vicem tenentia , interiectione rhombi 
dimidii AhM^ ad quadratum minus spectantis sepiarantur: 
dum trapezia octogoni obliquae sectionis, de eadem basi 
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excisaet eiusdem valoris, ut sunt tnpezie^hBMtetlMKP^y 
continuo uexu se excipiunt. 

Est autem etiam triangulum S^DByin cuiusarea hi»ec 
fitint , dimidium rhdmbi maximi, ad aream quadrati 4 1 
quadratorum spectantis ; in quo dimidium quadrati cen- 
tri, rectangulum S'IB] akm autem triangula jB/D/ et 
S'ID desighant. — Unde iam apertum est^ in rhombis in- 
terseetionum singulis, dum quadratum centri exseinditur, 
rhombo maximo quadrati excisi, ut est S*hB , initium fa- 
ciente; rhombos ratione dupli descendenter, serie continua 
exscindi. Est enim rhombus AhMIy dimidium rhombi in- 
cipientis , cuius medietas in triangulo S^hB- descripta est. 
Non secus rhombus PIKP^ , est dimidium rhombi praece- 
dentis AhMI; qui rhombi ab invicem , ex utraque parte, 
interpositione rectangulorum , eandem dupli rationem 
inter se descendenter sequentium segregantur. — Sunt 
enim rectangula BMh et SAh ^ duplum rectangulorum 
sequentium ii^X/et API; haec vicissim sunt duplum sequen« 
tium Kt^P- et PPP ; cum hjpotheniisa rectanguli cuius- 
qae, evadat cathetus rectanguli sequentis ascendenter. 

Hiuc si dimidium rhombi maximi • * ad aream quad- 
rati dupii spectantis hDe accipiatur, qui pro quadrato 
centri, quadratum intersectionis maius hBei tenet ; rhom- 
bo maximo huius quadrati hYel initium faciente, rhombi 
in ratione continua duipli descendenter excisi, llLi^ P^icN 
etc. sequentur , qui ab invicem , rectangulorum eandem 
dupli rationem inter se descendenter tenentium interpo- 
sitione segregantur; ut sunt rectangula hll et eLl ; item 
/P'i et Lei. — Unde trapezia octogoni Mkll et MeLl; 
item KlPi et KLci\ erunt pariter in ratione dupli ad ip- 
ticem , quibus dimidius rhombus IIL interpositus est. 

Itaque cum trapezia Octogoni, rhomborum utrius- 
que divisionis concursu ita exsciâdantur ; ut diagonales 
fhomborum ex puncto communi exeuntium, atque po- 
sterius iuxta punctum intersectionis dupli ab invicem di- 
scedentium , latera trapezii designeht ; ex quibus altera 
diagonalis, cum parte sua ex bissectione vera obtenta, 
altera autem cum parte minori ex intersectione dupli de- 
ducta, in excidione fungitur : ex tali concursu, via quo- 
^ue et ratio innotescere debebit, quam intersecţie in va- 
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Ipribus educendis, partiiim diversae familiae, sitos et 
speciei sequitur ; si^uidem rhombi ad miitaam eontectio* 
nem dispositi , pro areis quadratorum suornm , recte in 
hoe stătu , oonsentientes valores depoaeant. 

Accepto namque trapezio R^UKIj ad quadratum AE 
MP^. spectante ; sunt latera huius, :de diagoualibus rfaom'^ 
borum ARfKV' et AhMl depromta. Est autem ABfKU, 
rjicmibus maximus quadrati .4 FiTf^, seu }^ de quadrato 
normali. Est porro AhMI^ rhombus bissectionis ejusdem 
quadrati , in rectangulo BKA repraesentati ; qui dom în 
A superne punctum commune ppssident/ab infra in 
puncto intersectionis dupli în J^^partis minoris JfiTinter-^ 
positione segregantur. Est denique latus trapezii Kl pars 
minor diagonalis AK^ per intersectionem designata; vicis** 
sim latus alterum MtV^ dimidium diagonalis AM:^ per biâ- 
sectionem excisum. 

Spectata iam area huius trapezii , illa ex concursă 
triangulorum MWI et KIW cum contectipne in dimidio 
rhombo A^WI nata, se in partes 4 resolvit; nempe is 
rbombum dimidium inferiorem A^MK^ qui assumta trian- 
gula ab invicem separat; porro in rhombum dimidium 
contectionis superiorem AWl\ et in triangula lateris 
MA^R^ et KA'L — Est autem triangulum MA^Bf = tri- 
' angulo AOR^y cum aint ex area rhombi bissectionis AhMI 
per centrum excisa, et ex vertice opposita triangula* Sed 
triangulum AOR\ est in rectangulo 7 octavarum ER'A^ 
triangulum obliquae sectionis ; cumve rectangulum EVffA 
sit >'4 quadrati ^iStfF^, cuiusrhomb. maximus ^Aif/ 12 oct. 
habet ; habebit A EOAj ut dimidium rhombi maximi, ad 
quadratum 14 octavarum spectantis, pro se 3 octaYas. 
Unde triangulum obliquae sectionis AOR\ et huic aequale 
triangulum MA*R*^ erunt singula 2 octavarum. Fuerit au- 
tem triangulum MA^R^ 2 octavarum, quandoquîdem tri- 
angula R^Ml et R*Ah, şint singula H rhombi bissectionis 
AhMiy duodecim octavas. possidentis : erunt rhombi diini- 
diati^ex vertice oppositi ^'/i'/ et OWh ; singuli unius oo- 
t9(vae. ~ Porro cum ?* rhombus MR'K, oit dimidium tri- 
anguli MAK, habeat 5 octavas ; triangub MA^R^ duas oc- 
tavas tenente; habebit dimidius rhombus ad basimexcisus 
A'MKj tres octavas. — Non secus, cum dimidius rhombus 



145 

AR^Kj ut altera trianguli MAK medietas, habeat pro 
se 5 octavas ; triangulo R^Al tres octavas , et adiacente 
dimidio rhombo contectionis A^R^Iy iinam octavam te- 
nente: habebit trlangulum KA^I^ unam/ octavam. — Est 
ergo triangulum MA^W , duplum trianguli KA'l ; atqae 
si dimidins rhombus contectioois , ad triangulum KA^I 
pertÎBueiit ; erunt triaugula MAW et KIR^ inter se ae* 
qaalia , — ut etiam laterum comparatio -docet. Est enim 
ktas MR'^ aequale lateri KR^\ cum sint latera rhombi 
dimidii MR'K. Est* porro MA\ aequale MK\ cum sint 
latera rhombi dimidii interpositi^'JHA^: atque MK^ = 
£7; cum sint catheti aequales rectanguli MKL Est de- 
nique A'R' =» A^/; cum sint latera eiusdem rhon^bi di- 
midii. — Imo sunt etiam anguli M et K aequales , ut an- 
gulus communis in A demonstrat ; et angulus in R^ bi- 
fariam divisus , — ut rectangulum ER*A indicat. 

Itaque trapezia R^MKI et q^IKMj quae se etiam in 
rectangulum 4 octavarum HKI + triangulo 3 octavarum 
MWI vel Iq^Mri aut m rhombum dimidium 5 octavarum 
UBfKYel Iq^Ky + triangulo 2 octavarum /J'/iT vel q'MK\ 
aut in rhombos dimidios aequales 3 octavarum, MKQ^ 
et Q*KI + rectangulo unius octavae Q^R^I vel Q'q'M\ aut 
in rhombum dimidium 2 octavarum , MQU + Vi, rhombi 
sui dupli 2 octavarum , IIK + rectangulo interposito 2 
octavarum IQ'l + rectangulo unius octavae Q'R'I etc. re- 
solvunt : sunt singula 7 octavarum, seu rectangulo ER'A 
aut ER^M aequalia. 

Hinc trapezia octogoni normalis KBEIy et KAEM^ 
quae ex rectangulo elevationis 14 octavarum, ut sunt 
BEIet AEM ; item ex trapezio 7 octavarum, ut sunt q'IKM 
et R*MKI\ atque ex triangulo 3 octavailim, ut sunt q^BM 
et RAJ^ areas suas educunt : habebunt singula 24 octa- 
vas, seu 3 quadrata, et easdem recte divivisiones tene- 
bunt, quae in trapezio R^MKI remonstratae sunt. — Sunt 
mm in assumtis trapeziis , triangula de rhombis utrius- 
que divisionis depromta KBI et KEI] item KAM et KEM] 
quae se in rhombo dimidio 3 octavarum Q^KI et MKQ* 
contegunt, et punctum commune in D ac C habent; 
oumve triangula iCB/etJI!f-4/r, singula sint 10 octavarum, 

Qnadr. Circ. 10 
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erunt triangula BKQ^ et KEI'^ item AKQ' et KEM, singu- 
la 7 octavarum. Hinc dimidius rhombus interpositus EAQ^ 
erît 1 octavarum ; siquidem area huius , ex rectangulo 
7 octavarum EWA + triangulo 3 octavarum R^EQ^ corn- 
posita sit, quod trian^lo R*Al aequale est. Unde iam 
reliquae etiam divîsiones areae, omnes praesto erunt. Âd 
sunt nempe rhombi dimidiati 10 octavarum AEl et lEM^ 
cum rectangulo 4 octavarum MKl] porro dimidius rhom- 
bus 6 octavarum AIX*^ -h Jl rhombi sui dupli X^ME pa- 
riter 6 octavas tenente^ + rectangulo intercepto 8 octa- 
varum X^IM^ + rectangulo 4 octavarum MKI etc. 

In trapezio EBMh, quod est duplum trapezii R^MKIj 
eadem recte membra divisionis in valore dupli excisa 
occurrunt. Triangula namque de diversis rhombis ex 
puncto communi S' exeuntibus desumta EBh et ESÎh, in 
dimidio rhombo 2 octavarum oEh se contegunt , et ab 
invicem, iliombi dimidii oBM interpositione separantur etc. 
Si rhombus dimidius MR^K accipiatur ; habet in hac 
area rectangulam ad basim MD^K duas octavas; porro 
cum triangulum R'MA^ aut R^KQ^ sit = 2 octavis ; erunt 
triangula Q^KA^ aut Q'MD\ singula unius octavae. — In 
dimidio rhombo dupli seu 10 octavarum MEIj eadem di* 
visio conspicitur. — Est enim rectangulum ad basim i£97, 
4 octavarum; trisţUgulum JE^A, 4 octavarum; unde tri- 
angulum hh* 2 octavarum. 

Ex his comparationibus , dum partes diversae exci- 
sionis, ad valores intersectioni convenienter reddendos 
compelluntur : , plura iam innotescunt , quae ordine per- 
censenda sunt. 

1-um est: quod area rhombi bissectionis AhMl tri- 
secta sit. — Cum enim in trapezio 7 octavarum R^MKI 
rectangulum Q'R^l pro una octava, et de hypothenusa 
eiusdem excisum rectangulum 7^7, pro duabus octavis 
accipiatur, quod rectangulo hQ^l aequale est; patet aream 
rhombi dimidii hMI pro se 6 octavas tenentis , etiam in 
triangulis apicis sui hQ^M et IQ'M singulis, 2 octavas ha- 
bere ; seu aream trisectam esse. Ergo quadratum centri 
t'hQ'I^ est in area rhombi bissectionis AhMIy 4 octava- 
rum; quae divisio ut iacet, rhombo quoque dimidio 10 
octavarum MEI se commtmicat ; cuius vertex alia vice in 
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rhombum 4 octavarum EoQ^h se transmutat, qui cum 
rectangulis laterum hQ'I + oQ'Mj in simul 4 octavas te- 
nentibus , + dimidio rhombo ad basim MQ^I , pariter 2 
octavas habente ; aream 10 octavarum si^tet. 

2-um est: quod idem rhombus bissectionis AhMl^ 
etiam pro areis quadratorum intersectionis 6 et 7 co- 
lumjias tenentibus, valores partium definiat ; siquidem in 
rhombo v^ÂJIf/, triangulum apicisvi/V, ut«dimidium rhombi 
maximi, ad aream quadrati .40/P spectantis innotescat. — 
Cum enim diagonales rhomborum aequalium S^X^IA et 
AhMI^ ad aream rectanguli S^PM spectantium, sint in 
rectangulo AOI^ bissecantes angulorum ad basim posi- 
torum ; evadunt illae pro ar ea eiusdem rectanguli AOI^ 
lineae intersectionis ; quae et dimidium rhombi maximi 
At^I, et rectangula elevationis Au*V et t'R'I^ eadem 
funcţione exscindunt (pag. 82). Itaque cum valor trian- 
guli At^I, ex trisectione rhombi bissectionis AhMI, pro- 
xime ut 2 octavarum innotuerit ; etiam triangula obliquae 
sectionis rectanguli AOI simul sumta, eundem valorem 
referre, seu 2 octavas habere debebunt ; si quidem area 
integra huius rectanguli, 4 octavas teneat. — Sunt autem 
triangula obliquae sectionis simul sumta, in quadrato ad 
legem dupli secto, membrum maius rationis fundamen- 
talis ; et jrhombus maximus areae, membrum minus (psfg. 
73). Sunt porro rectangula elevationis simul sumta , tri- 
augulis obliquae sectionis simul sumtis aequalia (pag. 78, 
81); atque hacvice, rectangulum elevationis /'/l'/, est 
de quadrato centri, ad aream rhombi AhMI spectante 
desumtum ; quod ex trisectione, unam tertiam areae seu 
4 octavas habet. Ergo in quadrato indice AOIP^ partes 
areae in ratione dupli exsectae, nempe rhombus maximus 
ex una ; atque triangula obliquae sectionis, aut his sub- 
stituta rectangula elevationis simul sumta , parte ex al- 
tera ; inter se ex intersectione eundem valorem tenent, et 
pro aequalibus habendae sunt. (pag. 77). Hinc trapezia 
octogoni ZAuH^ aut ZIRH\ ad quadratum AOlP spectan- 
tia, singula 2 octavas tenent, et trapezii octogoni norma- 
Hs KAEMj }i2 partem referunt. 

Quandoquidem triangulum y4/'/, in quadrato -4 O/P, 
dimidium rhombi maximi; in rhombo autem trisecto 
AhlUty triangulum apicis unum, seu V^ areae sistat : erunt 

10* 
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qnatuor triangula rlipnibi bissectionis AhMI simui sumta, 
qaae in alis suiş, praeter quadratum centri possidet; 
dimidio rhombi maximi quadrati intersectionis maioris 
Ue exacte aequalia ; ut etiam triangolum hQ'M demon- 
straty quod est K triangnli hle^ atque in area rhombi 
AhMIj triangnlum apicis unum. — Itaqae cum rbpmbns 
maximiis quadrati hBei^ babeat 21 qiiadratula (pag. 85); 
erit rbombus maximus quadrati indicis AOIP^ 6>4; atque 
4 triangula rhombi bissectionis AhMf simul sumta , IOV4 
quadratulorum. Hinc cum valor absolutus rhombi AhUIy 
sit 1 7?4 quadratulorum, (p^?* '^^) * ^^^ quadratum centri, 
17?i — l0?4 = 7 quadratulorum y ut pag. 84 innotuît. 

Porro cum rhombus Beml^ tamquam rhombus bis- 
sectionis recţanguli BCDj in aream quadrati intersectionis 
minoris oBpl^ se ita recte illocet; ut rhombus quadrantis 
AhMIj in aream quadrati indicis AOIP se intulit: erit 
triangulum By'l^ dimidium rhombi maximi, ad aream 
quadrati oBpl spectantis, et quadratum ly'eL^ quadratum 
centri. Hinc , siquidem area rhombi Betnl^ seu valor ab- 
solutus, seu intersectionis acceptus fuerit, — sit duplum 
rhombi AhMI; in area huius quoque quadrati, partes in 
ratione dupli exsectae, eundem valorem inter se habe- 
bunt. Ergo ex praegressa trisectione rhombi bissectionis 
AhMI, partes in utroque quadrato intersectionis ita defi- 
nitae sunt; ut membra ad legem rationis fundamentalis 
exsecta, inter se pro aequalibus haberi debeant (pag. 77). 

Si enim quadratum intersectionis maius hBei acci- 
pîatur, in quo dimidium rhombi maximi A/e, assumtis 
rectangulis elevâtionîş hll et ILe, in duo trapezia octogoDi 
sui se transmutat; quandoquidem rectangulum Ai/, sit 
aequale quadrato centri rhombi bissectionis AhMI; atque 
dimidius rhombus A/e, sit = 4 triangulis eiusdem rhombi 
bissectionis, ultra quadratum centri possessis : erit trian- 
gulum Ae/, îpsi rhombo bissectionis trisecto^AJf/ aequale, 
cuius area revera ex dimidîis eiusdem rhombi in latum et 
longum sectis hMI et IMe composita est. Ergo' in quadra- 
tis intersectionis 5 et 7 columnarum, sunt rectangula 
elevationis quatuor simul sumta; rhombo maximo ad 
aream suam spectanti aequalia. Quae hoc pacto fata 
quoque trisectionis communicata habent. Est enim 
^um A//, una tşrtia trianguli hei; quod est Yi 
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rbombi bissectionis quadrupli, seu triangulo BiL^ aut DIL 
aequale. 

Atque iam huîus trisectionis munere, evadunt partes 
bissectionis, per intersectionem susceptae, inter se aequa- . 
Ies; seu rhombus bissectionis integer , seu rhombi dupli 
dimidium, pro altera bissectionis parte accipiatur. As- 
sumto enim rectangulo unius quartae £jK!<1 24octavarum: 
habet in hac area , rectangulum BMh , ut *4 quadrati in- 
tersectionis maioris 8 octavas; cui si triangu]um Mhl 
adjectum fuerit, quod ex praegressa trisectione 4 octavas 
habet; evadet dimidius rhombus bissectionis dupli hBl^ 
12 dctavarum. Ergo trapezium hlKAy ut altera pars bis- 
sectionis : non secus 1 2 octavas habebit. Sunt enim rect- 
angula AOI et hll, singula 4 octavarum; ergo simul 
sumta, rectangulo BMh aequalia. Est porro triangulum 
Olh, quod rectangulum AOI, in dimidium rhombum bis- 
sectionis transformat ; dimidium trianguli Mhl. Non secus 
alterum quoque triangulum IIK^ est dimidium eiusdem 
trianguli Mhl; ut interiacens rectangulum hll demonstrat. 
Itaque sunthaec quoque triangula simul sumta, 4 octa- 
varum ; et spatia , per bissecantem hi ab invicem segre- 
gata, ab utrinque aequalis valoris. — 

Aut sţ triangulum MÂK fuerit acceptum, quod ut V^ 
rhombi maximi 1 octavas tenet; quandoquidem dimidius 
rhombus MQ'l^ sit dimidium trianguli Mhl; habebit iile 
pro se, 2 octavas. Ergo triangulum MAK — triangulo MQ^l^ 
erit 8 octavarum ; — porro rectangulum hR'Qj unius octa- 
vae; et triangulum hAW^ ut h rhombi AhMI 3 octavarum ; 
quae simul sumta dant 12 octavas. Hinc pro rectangulis 
BKA et BKC, sunt lineae hi et le ; atque pro area rectan- 
guli BCD Unea /iV' aut i Wy lineae bissecantes ex inter- 
sectione ; ut pag. 7 6 deductum est. 

Itaque rhombi dimidiati bissectionis, de quadratis 
intersectionis, in figuram rectanguli dimidiatis, serie con- 
tinua ita exsecantur ; ut areae rectanguli, iuxta rationem 
faudamentalem dupli sectae , membrum minus adhuc una 
vice adiiciatur,' ut est octogoni conditio (pa^. 89). Unde 
rhombus dimidius bissectionis, tres quartas quadrati sui 
tenet Est enim in rectangulo BKAy ihombus dimidius 
bissectionis hAI^ de dimidio quadrati indicis AOIP^ cuius 
rectangulum AOI^ per Uneam intersectionis /»', in rationţ 
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dupli sectum est. Ergo ex adiectione trîangulî A/O, mem- 
brum areae minus adhuc una vice obtinebit ; seu m dimi- 
dio rhombo hh^, rhombum maximum quadrati indicis 
possidebit, et valorem Ji quadrati AOtP înduet. 

Eadem est ratio alterius dimidii hMI; cuius arca se 
in rectangulum hA^M, et triarigulum A^hl resolvit. Itaque 
in medio positi rhombi dimidiati hh* et Ihv' sitnul sumti: 
sunt aequales 4 triangulis eiusdem rhombi bissectionis 
simul supatis, a quadrato centri 4 octavarum residuis ; 
quae 10^4 quadratula tenent (pag. 148). Ergo quadratum 
centri , hac vice se in apices transtulit , et per triangula 
obliquae sectionis Az'I + Mv*h redditur ; quae simul 
sumta, 7 quadratula numerant. 

Si in centro rhombi bissectionis AhMI, de rhombis 
dimidiis unius octavae , ut sunt triangula hWO et A'R^I; 
item Oiî'/' et Q^R^A\ octogonum regulare formetur: 
illud rhombis dimidiis, hlzf+ Ihe^ simul sumtis, aequale 
erit; ut parallelogrammum hA'lO demonstrat, quod est 
dimidium rhomboidis hn'h^ et 4 triangula octogoni pos- 
sidet. Ergo triangula, per octogonum in apicibus rescissa, 
erunt triangulis obliquae sectionis Azfl + ifc'A simul 
sumtis, hac quoque vice aequalia; octogonum autem 
centri, rhombo maximo quadrati AOIP bis accepto ae- 
quale erit ; ut ratio similium triangulorum* At^I et OB'/, 
de hypothenusa et catheto rectanguU AOI excisorum 
postulat. — Est autem in dimidio rhombo AhM^ per 
octogonum centri rescissum triangulum apîcis unuiii OAtf^ 
in area rectajUguli AOI^ triangulum obliquae sectionis; 
ergo quadratum centri, in rhombo bissectionis AhMI; est 
= triangulis obliquae sectionis 4 simul sumtis, ad aream 
quadrati indicis AOIP spectantibus. 

Jam dimidius rhombus bissectionis dupli, de qua- 
drato intersectionis minori oBpl^ sub eadem conditione 
exscinditur ; ut triangula aequalia hBl et IBe , demon- 
strant, quae simul sumta rhombo dupli Beml aequalia 
sunt. Hinc si pro quadrato oBpl^ "dimidium quadrati in- 
tersectionis maioris hBe accipiatur; in dimidio rhombi 
maximi eiusdem quadrati A/e, rationis fundamentalis 
membrum minus altera vice accedet, et valorem rectan- 
guli 2 quadratorum hBe^ ad valorem 3 quadratoruin 
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3-um est: quod cum rhombi bissectionis per classes 
singulas, de partibus quadratorum intersectionis, in ra- 
ţiona 5 : 7 seotîs compositi sint : singula iam rectangula, 
ex bissectione diagonalium in area quadrati inscripti 
saccessive ob tenta, de punctis inter sectionis dupli suae 
classis, in partea similes 5 + 7 = 12, areas suas resol- 
vânt ; quae partes^ — ut ex intersectione inter se aequa- 
Ies , — valores classi cuique debitos , eadem fide ubique 
referent, 

Accepto namque rectangulo maximo BAD^ cuius 
area per AD, iuxta puncta intersectionis dupli h et /, in 
triangula BhD et hAD divisa est (pag. 71) : area huius 
^ectanguli, in rectangulis Bhi et hAk , dimidia quadrato- 
rum intersectionis excisa possidet ; quae rhombum hlDk^ 
ut alteram bissectionis partem intercîpiunt. — Est autem 
rectangulum Bhij iuxta puncta dupli in diagonali sua Bi 
designata, in 4 partes eundem valorem tenentes sectum : 
nempe in 2 triangula olţliquae sectionis, ut sunt Bh Y et 
ihl; item in 2 triangula rbombi sui maximi, ut sunt YhM 
et IhM. — Est porro triangulum hiD = triangulo hBl; 
cum sint rhomborum aequalium hiDk et khBlj in longum 
et latum secta dimidia. — Sed triangulum hBl, habet de 
4 partibus rectangulî Bhi pro se 3 parţes. — Ergo trian- 
gulum BhD est 7 partium, eundem valorem tenentium. 
Hinc cum triangulum hAD sit = triangulo hMD ; habebit 
illud pro se 6 partes^ Itaque rectangulum maximum 
BAD est 12 partium in ratione 5 : 7 excisarum. — Habet 
autem una pars huius divisionis 4 octavas , siquidem in 
quadratis intersectionis 5 et 7 columnarum, triangula 
obliquae sectionis simul sumta, rbombo maximo areae sint 
aequalia (pag. 148). Ergo area rectanguli BAD, habet 
4 X 12 = 48 octavas. — Si in locum trianguli obliquae 
sectionis ihl^ rectangulum elevationis A//, ut aequale fiie- 
rit substitutum; triangulum //D, rhombum bissectionis 
quadrantis, ex dimidiis in latum et longum sectis com- 
positum referet; ut triangula INI.et IND, in IN latus 
commune tenentia demonstrant. 

Eadem est ratio rectanguli quadrantis BKA , cuius 
area per lineas intersectionis Bf vel AM, in triangula BAI 
+ BIK, aut ABM +.AMK dividitur. Habet enim in 
triangulo ABM, rectangulum BMh quatuor partes duarum 
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octavarum, ut in rectangulp hQMf simili sectione edncta 
triangula QMo + oMh demonstrant. Est porro triangolom 
AhM ^^ triangulo hAI, cum. sint ambo eiusdem' rhombi 
bissectionis AhMI^ în longum et latum secta dimidia. Sed 
triangulum hAI est 3 partium , singulatim 2 octavas te- 
nentium. Ergo triangulum ABM erit 7 , atque triangu- 
lum AMKj 5 partium; quae simul sumta, 24 octavas 
faciunt. 

Dum hoc pacte, partes in quadratis intersectionis 
per sectionem dupli obtentae, et in rhombos bissectionum 
translatae, aream quadrati inscripti integram, in terminos 
quasi homogeneos transmutant; atque rhombus bîssectio* 
nis , inter rectangula dupli collocatus , ut 6 partium , bis- 
sectionem inter sectionis confirmat (pag. 75): in rectan- 
gulis unius quadrati , divisio intersectionis , cum numero 
quadratulorum coincidet ; siquidem intersectio quadratum 
incipiens areae suae, cum 12 quadratulis computet (pag. 
101). Haec tamen quadratula , hac vice non absolutum, 
verum iâipositum intersectionis valorem referent. 

Si enim rectangulum MKL accipiatur, quod ut K 
quadrati 5 columnarum IMLNy 6K quadratula tenet ; ha- 
bet în area huius rectanguli, rectangulum intersectionis 
minus IKG', ut îi quadrati CUG'f (pag. 72) unum quadra- 
tulum ; habet porro rhombus bissectionis lxLG\ pro se 
exacte 3 quadratula, siquidem quadratum 5 columnarum, 
ut de serie 2-a (pag. 94), în parallelogrammis suiş simul 
sumtis,*25 — 13=12 quadratula possideat; unde pro )4 
obveniunt, 3 quadratula. Ergo rectangulum maius inter- 
sectionis Mlxj habebit 2}i quadratula. Sed rectangulum 
maius, est duplum rectanguli sui minoris. Ergo ut 2 
quadratulorum fungitur- 

Itaque instrumenta proxima intersectionis, quorum 
officio functiones suas exercet , partes in ratione dupli 
sectae manebunt; de quibus figurae, in usus divisionum 
tam ascendenter, quam descendenter, sponte emergunt; 
diversitas autem excisionum, sub specie similium sectio- 
num cel*tae legi subiecta cessat, et ad communes exaequa- 
tionum stationes deducitur. 

Hinc si trapezia octogoni cuiusque accipiantur; 
patescet illa quoque esse revera quadrata unius quar-: 
tae quadrati sui, quae de membis areae in ratione duph 
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seetis , atque aliter dispositis , in figuram trapezii de* 
pravata sunt. 

Aflsumto pamque trapezio tVMKI, quod est trape*- 
ziam octogoni ad aream quadrati ĂEMP^ spectaniis ; siqui* 
dem trîangula R'MA et R'KIj sint inter se aequalia (pag. 
145.); habet trapezium in bis triangulis, duo obliquae 
sectionis triangula^ ad aream rectanguli JTÂ^P spectantia : 
ut bissecans R'K demonstrat. — Sunt porro triangula 
A'MK et MA*P*y rhombi P^A^MK^ in latum et longum secii 
dimidia, qui ad aream rectanguliirft^/^,ut maximus spectat. 
— Ergo trapezium B/MKI =■* rectangnlo MR*P'^ quod est 
Yi quadrati 28 octavarum AEMP'. 

Si trapezium Mhll accipiatur, quod est trapezium 
octogoni, ad aream quadrati intersectionis maioris hBei 
spectantis ; sunt triangula aequalia Mhe^ eţ MIl^ triangula 
obliquae sectionis, de rectangulis aequalibus hA'M et 
MKI; dimidius autem rhombus Ihe\ est de rectangulo 
hMi desumtus, quod est 3^4 quadrati hBei. — Aut ; cum 
latus quadrati indici's O/, sit ^ dimidiae diagonali qua- 
drati centri IK; item in rectangulo hll^ cathetus hi «s 
cathâto //: erit dimidius rbombus hh^ aut /Ar' »& rhombo 
dimidio //î. — Ergo trapezium Mhll =» rectangulo hMi 
vel MINy seu uni quartae quadrati intersectionis maioris, 
8 octavas tenentis. — Sed trapezium MeLl ^ trapezio 
Mhn (pag. 143) ; ergo unius quadrati normalis. 

Itaque in trapeziis octogoni cuiusque, sunt triangula 
illa aequalia, quae interpositione rhombi dimidii ad basim, 
ab invicem separantur ; aut conversa ?4 rhombi figura, 
in aream alterius trapezii iunguntur ; triangula obliquae 
sectionis, rectanguli unius quartae quadrati sui: ergo 
simul sumta, aequalia uni rectangulo elevationis, ad idem 
quadratum spectantis. — Est enim in trapezio Mhll^ tri* 
angulum hMl^ ut Vi, rhombi h Fel^^rhombo dimidio Iht^* ; 
siqoidem rhombi dimidiati Filet/Ar^, bissecantes perpen- 
diculares arearum suarum, de hypothenusa et catheto 
rectanguli hA'M\ atque latera de hypothenusa et catheto 
rectanguli hll depromant. — Unde rectangulum eleva- 
tionis hllf = triangulis JKftr^ + MU simul sumtis. 

Porro cum area octogoni cuiusque, ex membria i^a- 
tionis fundamentalis ; nempe quadratoassumto+membro 
eiusdem minori composita sit (pag. 88) ; quae in rhombo 
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maximo areae^ + rectangulis elevationis, + rhombii^ di- 
midii valoris , de cathetîs rectangulorum elevationis de- 
ductis, superne et ab infra excisa sunt (pag. 81) : erit pro 
quadrato incipiente AOIP dimidium octogoni sui, in di- 
midio rhombo maximo At'I^ + rectangulis elevationis 
AuU^ et IR't^ + rhombo de cathetis rectangulorum ele- 
vationis descripto u'OR^V excisum. — Sunt autem rhom- 
bi dimidii, super lateribus quadrati indicis AOIP descripti, 
AufO et OR*ly ut inter se, ita ş^lteri tertio, in latnm secto 
hR^O aequales. — Ergo rhombus bissectionis quadrantis 
AhMt, est aequalis octogono quadrati indicis AOIP. 

. Eadem lege, est rhombus bissectionis dupli Beml^ = 
octogono quadrati intersectionis minoris ; ut rectangulum 
BMe^ rectangulo Bpl aequale; item rhombi dimidiati 
aequaleSy in longum et latum secti, Mse et Msl demon- 
strant. Unde etiam rhombus dimidius BDS\ erit dimidio 
octogoni circuli normalîs aequalis ; siquidem latus suum, 
de diagonali quadrati inscripti accipiat: ut rhombi bis- 
sectionis latera sua, de diagonalibus quadratorum suorum 
depromunt. In cuius area, rationis fundamentalis mem- 
brum maius, rectangula elevationis JÎJE/-|-S'JS/; atque 
membî'um minus bis acceptum , rhombus maximuâ ever- 
sus EID+SfID sistit. 

Regrediendo ad reptangulum MKL^ quod est >i qua- 
drati intersectionis minoris ; huius quoque area descen- 
denter, in partes 12 se ita recte resolvet; ut in area 
rectanguli BAD aut BKA factum est. — Habet nempe 
rhombus bissectionis IxLG* pro se 6 partes ; porro rectan- 
gulum intersectionis minus IKG^ duas, — atque rectangu- 
lum intersectionis maius Ma:, quatuor partes ; quae in poste- 
riori rectangulo, iuxta puncta dupli,. revera excisae sunt. 

Est autem in area rectanguli aequalium. cathetorum, 
diagonalis rhombi bissectionis cuiusque ; ipsa linea interse- 
ctionis, quae menabra 5 et 7 partium, ab invicem segregat. 
Itaque cum in quadratis intersectionis , membra ^n partes 
5 et 7 segregata, ex praegressa trisectione sint inter se 
aequalia (pag. 147, 148); rhombus autem bissectionis 
aream suam inter haec membra aequaliter dividat : intro- 
ducta inter membra 5 et 7 partium aequalitas illuc redit ; 
ut ex assumtione intersectionis, rectangulum intersectio- 
nis minus IKG' rectangulo intersectionis Juaiori Mte, seu 
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duplo sui aequale evadat. Quod quidem intersectio dupli 
ad mentem eorum suscipît, quae in hanc rem pagina 77 
et 78 deducta sunt. 

Cum enlum casus divisionis non prius, quam in qua- 
drato 16 elementorum locum habeat; atque quaestio et 
bissectionis et dupli, ad columnas posteriores 5 et 7 ele- 
menta tenentes restricta sit, — clementa autem de suiş 
locis dimoveri nequeant : intersectio in suiş divisionibus, 
per trariscriptionem sibi ' subvenire debebit; în qua re, 
partium in ratione dupli sectarum officio ita adjuvatur ; 
ut in omnes casus armata prodeat. 

Bum namque intersectio rectangulum minus IKG\ 
rectangulo maiori M£r aequale esse adseverat ; de 4 par- 
tibus rectanguli maioris , unam partem in rectangulum 
minus transcribit ; — quod ex hac transcriptione iam cu- 
mulaţi valoris et 3 partium, dimidio rhombi bissectionis 
aequale evadet. — Ex adverso rectangulum maius, spa- 
tium pro area aua quiescens, uniuspartispossidebit; cuius 
valor in rectangulo minori fungitur. Unde rectangulum 
quoque maius, ut 3 fungentium partium ; rhombo dimidio 
bissectionis aequale futurum est. — • Hinc in area rectan- 
guli MKLj rectangulum maius et minus, item dimidia 
rhombi bissectionis ; singulatim eundem valorem, seu ^4 
areae referent. 

Atque iam intersectio, hac bissectione, antecedenti- 
bus bissectionibus superinducta, — circa excisiones, ut 
instrumento ad omnem usum valido et sufficienti utitur; 
in qua nempe altera pars bissectionis, ut est rhombus in- 
terceptus IxLG' et valori et-extensioni debitaş congruit ; — 
altera autem ex membris rationem dupli ad invicem ha- 
bentibus cOmposita, et cumulaţi valoris, et quiescentis 
spatii exempla tenet. — Iţaque si fervente lusu, subita di- 
visionum adstrictum atque coUectum valorem; aut iusam 
et proiectiorem speciem desîderaverint, — adhibita mânu 
temperare spatiis, aut laxare habenas poterit. 

Si rectangulum MKL^ aream suam in quadrantem 
octogoni quadrati sui transformare voluerit ; rationis fun- 
damentalis membrum minus, seu 6 partes debebit areae 
adiîcere : ut habet alterum areae membrum, nempe trian- 
gulum ILK (pag. 89). — Itaque cum triangulum HK, sit 
^t rhombi maximi IlLi ; dimidium rhombi sequentis classis 
descendenter, nenipe rhombi Q'Msl^ debebit in rem suam 
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adhibere ; qaod quidem dupliciter fieri potent. — Aut 
emm dimidium dieti rhombi în longum sectî, nempe tri- 
angulum Q'Ms accipiet , , et îllud sub specie trianguli 
aequalis M$L^ hypothenusae suae imponet ; — aut dimi- 
dium eiusdem rhombi in latum secti, nempe triangulum 
Mâl sumet: in quo casu, triangulum obliquae sectionis 
HBLf in rectangulum elevationis UL transfonnabitur. — 
Sed rectangulum elevationis est "» triangulo obliquae 
sectionis (pag.. 79) : ergo in utroque casu, membra ratio- 
nis 5-h7-f&, ab invicem segregata erunt (pag. 141), et 
membrum maius inter membra minora collocatum. -- 
Unde seu triangulum obliquae sectionis MIL, atque rectan- 
gulum elevationis hL^ ut spatia aequalia;, seu dimidia 
assumti rhombi in longum et latum secti , MsL et Msl 
fuerint inter se comparata : erit triangulum sLa = rhombo 
dimidio sML — Ast educto octogoni quadrante MsLK^ 
etiam trapesia octogoni in lucem prodiverunt ; nempe 
trapezium rectum de dimidia diagonali £24 excisum KLsl; 
atque alterum obliquae sectionis MsLlj de diagonali rhom- 
bi bissectionis IL eductum; — quae ex iisdem partibus 
composita, ut inter se, ita etiam rectangulo MKL sunt 
aequalia (pag. 1 42). — Est enim rhombus dimidius Mslj 
uni quartâe rhombi sui dupli, nempe triangulo ILK aequa- 
lis ş et rectangulum elevationis interpositum IsL^ utrique 
commune. — Sunt porr.o triangula Msl et MsL^ ut dimi- 
dia rholnbi eiusdem in latum atque longum secti, inter se 
pariter aequalia. — Ergo trapezium M9LI ^= rectangulo 
MKL ; dum trapezium alterum KLsly aream suam, in tri- 
angulis aequalibus W/f+-£c"jff; aut alK+s&K; item di- 
midio rhombo 9L&* aut L9G* ; in partes rectanguli y^KL 
resplvit (pag. 153). — Sunt autem in trapezio obliquae 
sectionis^ diagonales transversae ML et h^ occursu mutuo 
in ratione dupli sectae (pag, 83). Itaque L^i est duplum 
de zM ; item h duplum de 2^ ; ut etiam IL duplum de 
Ms. — Unde triangulum quoque it«, erit duplum tri- 
anguli zMs. — Ergo in area trapezii MsLl^ per diago- 
nales transversas, eadem recţe divisio producta est; 
qu&e in rectangulo MKL educta, necessitatem transcrip- 
tionis unius partis, in rectangulum minus induxit. — Ad- 
sunt nempe in trianguli^ aequalibus sLz et zMl^ partes di- 
vîsionis aequale^ ; quae simul sumtae rhombo bissectionis 
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IxLG* aequale9 sunt. Adstmt porro in triangolis (LsH* 
iMsy partes ratlonem dupli ad invicem tenentes; unde 
triangulum <if#, tectangulo minori intersectionis IKG^] 
atque alteram IL9, rectangulo intersectionis maiori Mlx 
aequale erit, et partes divisionis singolae, % onias qoa^ 
drati referent. 

Eadem est ratio reliquorom rectangulomm^ de qua- 
dratis intersectionis deductorum. — Erit nempe in rect- 
angulo unius quadrati eMi, ut V^ quadrati intersectionis 
maioris; rhombus bissectionis Iqeg, aut /(fee, dimidium 
areae ; — porro rectangolmn gli^ ut illud per gl resectum 
est, duplum rectanguli qMl: — cumve in hac area, par- 
tes ex sectione dupli proficiscentes, cum 12 quadratulis, 
uni quadrato competentibus coincidant ; habebit rhombus 
bissectionis 6, — atque rectangula rhombum intercipi^- 
tia 2+4 quadratula. — Hinc si rectangulum eilLi, in 
ţuadrantem octogoni quadrati sui abire velit; quando- 
quidem triangulum Mely seu membţum minus 5 partium, 
sit ]i rhombi h Yel ; rhombi sequentis classis descendenter 
IlLi dimidium, nempe triangulum eXi, aut ILi debebit 
areae suae adiicere : quo facto trapezia octogoni utrius- 
que ordinis, nempe rectum MeLlj et obliquum leLi^ ciun 
8uis divisionibus praesto erunt ; atque triangulum obli- 
quae sectionis e/î, aut aequale rectangulum elevationis 
ILbj ut membrum maius, inter membra minora coUoca- 
tum* — Itaque in trapezio obliquo /eXî, fangentibus dia- 
gonalibus trans versis ei et IL; erit dimidius rhombus 
/tV as triangulo e^^eLy seu uni quartae rhombi sequentis 
classis ascendenter ; atque triangulum /ee", duplum tri- 
anguli e"fl. — Ergo dum in trapezio octogoni obliquae 
sectionis, diagonalis quaeque, aream in membra 5 et 7 
partium secat, et alterius divisionem excipit; evadunt 
ex intersectione , partes iuxta aut decussatim âcceptae 
inter se aequales ; siquidem de 4 partibus trianguli dupli, 
wa pars in triangulo socio duarum partium fungatur ; 
trapezium autem obliquum, ut praecipuum intersectionis 
instrumentum notescit; quod in rectangulo susceptam^ 
et transcriptioni unius partis alligatam bissectionem, in 
reliqua spatia transfert. 

Atque iam per functiones intersectionis dupli, ries in 
ilUua locum dedacta est, in quo curvae ac reclao mixtim, 
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eadem offîcia divisionalium exercent. — Est enim Unea 
Ig arcuş circuli octopli, qui in rectaugulo MKL^ rhombi 
tbissectionis IxLG'j pariter in rectangulo unius quadrati 
eMiy rhombi bissectionis Iqeg latus unum^ ita exscindit: 
ut hi rhombi bissectionis, in rhomboides mixtas abeant, 
quae amplius nec ex rectis desumta, nec aequalia latera 
possident ; ut in rectangulo IsL^ perpendicularis ex ver- 
tice ad basim demissa ab^' ; item in rectangulo /Le, similis 
perpendicularis Ls demonstrat. — Nihilominus, quando- 
quidem intersecţie baec dimidia, cum inaequalibus et 
curvis lateribus excisa, cum dimidiis regulariter excisis, 
ut sunt triangula IG'L et Iqe^ in suiş lusibus ut aequalia 
accipiat^ et usu promiscue divisionum postulatis sine 
fraude satisfaciat; illa inter se quoque pro aequalibus 
habenda sunt 

Si rectangulum 6 .quadratorum BCDj secundum 
bissecantem intersectionis IN' accipiatur : habebunt mem- 
bra bissectionis revera 37 et 35 quadratula (pag. 73, 76), 
quae in partibus, secundum puncta dupli sectis accepta, 
6=6; inter se aequalitatem obtinebunt (pag. 149). — 
Itaque cum alterum bissectionis membrum, nempe tra- 
pezium BCN'l 3 quadrata, ex dimidiis quadratorum inter- 
sectionis congesta, in rectangulo BMe^ item trapeziis 
octogoni aequalibus, MeLl et CeLN excisa possideat 
(pag. 1 53) : etiam rhombus dimidius quadrupli IDN ut 
alterum bissectionis membrum ; tria quadrata, in area sus 
remonstrare debebit. — Adest rempe rectangulum «TA 
ut dimidium quadrati intersectionis minoris ffiPO; — 
porro trapezium FNLf^ quod trapezio CeLN^ aequale 
est : ut rectangula CLt et ULX demonstrant ; qliorum 
catheti fhnctione bissecantis assumta, partes divisioniâ; 
in area utriusque aequaliter exsecant. — Ergo tertiiim 
quadratUm , rhombi dimidiati aequales , ILi -f- iLf si- 
stent. — Hinc cum intersecţie, unum quadratum cum 12 
quadratulis computet, atque superflua, per assumtam 
aequalitatem partium in ratione 6 : 7 sectarum, in partes 
defraudatas transcribat (pag. 1 55) : etiam tertium areae 
quadratum, valorem 12 quadratulorum , sine defectu 
obtinebit ; quod revera, nil ultra 10 quadratula tenet. — 
t Habet eniqi rectangulum iPD^ ut dintiidium quadrati 5 
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coluninarum BiVD, 1 2^4 ; porro de rectangulo •/' JV' de- 
sumtum trapezîum Vîi*Lf^\ non secus 12?* quadratula;— 
ut in trapezio unius quadrati iLN^f'^, triasgula aequalia 
LN'o'^ et o"i/" demonstrant ; — tandem dimidius rhom- 
bus /Li, et alter aequalis i L/*', sînguli 6 qaadratula. ~ 
Pariter in altero bissectionis membro ; habet rectan^lum 
BMe^ ut K quadrati inter sectionis maior is hBei^ 12}^; 
porro trapezium MeLl , ut ex quadrato MnLK transfor- 
matum, 12?i ; atque trapezium CeLN\ ut ex quadrato in- 
dice LUCX transformatum, l2)i quadratula. — Sed rhom- 
bus IlLi et h Yel, sunt rhombi maximi, in areis qiaadra- 
torum 5 et 7 columnas tenentium; qui triangulis suiş 
obliquae sectionis simul sum tis aequales sunt (pag. 147). — 
Ergo rhombi dimidiati ILi -f- ti/" ; superflua quadrato- 
nim abundantium, in area rectanguli BCD^ in ratam 
partem transcripta habent. 

Singula iam rectangula aequalium cathetorum , ex 
simili bîssectione intersectionis ; praemissatn divisionis 
speciem induent. — Si namque rectangula unius quartae 
BKC et BKA accipiantur , quae singula 3 quadrata nor- 
malia tenent , et bissecantibus el ac hi utuntur : ad sunt 
in rectangulo BKCj trapezia dimidii quadrati KLsl et 
VLse ; quae cum rectangulo eiusdem valoris CUL , unam 
bissectionis partem exhibent. Item in altera bissectionis 
parte , seu dimidio rhombo IBe y praesto est trapezium 
dimidii quadrati Sesy^y atque quartum mancum ex dimi- 
diis rhombis y'sM+Msl composîtum ; qui cum rectangulo 
BSMy alteram bissectionis partem referunt. — Pariter in. 
rectangulo BKA , ad sunt trapezia dimidii quadrati par- 
tis unius KlQ'l+OIQ^hy cum rectangulo AOI\ item par- 
tis alterius, trapezium dimidii quadrati QhQ*g^'y atque 
mancum de dimidiis rhombis g^^Q^M+MQ^l^ cum rectan- 
gulo BQM. 

Si bissecantis /iV' indoles atque relatio , ad reliquas 
areae partes fuerit investigata ; illa in quadrato inscripto, 
ex triangulo obliquae sectionis BhD (pag. 75) procedit, 
quod diameţro BD imminet , et angulum verticis A, per 
Hneas Af, AÎV', he et M"', in 5 aequales partes i^ectttm 
habet. 

Ex his divisiofium lineis 1-a atque 2-a, nempe fcf 
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et hPP , diagonalem BD , ia punctis dupU / et i (pag. ^7) 
persecant ; una tamen ex sua qaoqae parte , inter se in- 
verse, eandem dupli sectionem excipiunt — Ut enim 
dimidia quadratorum intersectionis Bhi et iPO : ita etiam 
dimidia bissectionis rhomborum hBl et IDN'^ sunt in ra- 
tione dupli arearumad invicem. — Estporro 3- a divisio- 
nis linea Ae, diagonalis quadrati intersectionis maioris 
AJSet , quae in puncto diametri Af , bifariam dividitur. — 
Tandem 4-a divisionis linea hA^^\ est linea intersectio- 
nis dupli, quae aream reţtanguli hBe in ratione 5: 7 
secat ; ipsa autem in puncto diametri F, in ratione 1 : 6 
secatur ; siquidem in quadrato indice QBSMj rhombi di- 
midiati g^*MY tt YBA^'\ eandem dupli rationem ad invi- 
cem teneant , quam babent hBl et IDN' ; et & F sit =s A/. 

Si 1 -a atque d-a divisionis linea , nemp^ hV et he 
accipiantur ; hae de area rectanguli BCD^^ singulae unam 
sextam , seu rectangulum unius quadrati rescindont ; ut 
sunt rectangula il^D et BMe. — Si 2-a divisionis linea 
hN* accipiatur, quae intersectioni bissecantem submini- 
strat ; ilîa cum latere maiori tţianguli obliquae sectionis 
hDj rhombum dimidium JV'AI> , alteri hDe aequalem pro- 
ducit, qui rbombo maximo IBLD aequalis est (pag. 135). 

Jam si rectangulum dimidii quadrati MnL accipia- 
tur ; huius quoque area similes lineas divisionales, ex an- 
gulo obtuso trianguli MIL procedentes possidet , quod est 
in area quadrati MnLK^ triangulum obliquae sectionis 
diagonali ML incumbens. — Est enim ssd*' in rectangulo 
MnL , de 2-a divisionis linea Id^'y quae cum latere maiori 
trianguli obliquae sectionis IL , rhombum dimidium d'HL^ 
alteri dimidio qLl^ aut maximo areae MsL&^ aequalem 
educit. — Unde rhombi per diagonalem ML^ et 2-am di- 
visionis lineam idf*^ in oppositione verticali dimidiati, d!*li 
et iMl\ sunt in ratione dupli ad invicem. — Est porro 3-a 
divisionis linea Jq^ diagonalis quadrati intersectionis ma- 
iorţs , ad aream quadrati MnLK spectantis ; ut O unius 
quadrati A^M^*i indicat, in quo quadratâ intersectionis 
&lG^î+b^Mc'l excisa (pag; 72), et intersectio dupli con- 
summata est. — Itaque rectangula hBe et IMq^ per 3-am 
divisionis lineam ut diagonalem minorem , utrobique de 
duobus triangulis obliquae sectionis, super hypothenu- 
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sam assumti rectanguli , in utramque partem exsurgen- 
tibus simul sumtis excisa sunt ; ut sunt în quadrato in- 
scripto triangula BhD+BeD\ îtem in quadrato MnLK^ 
triangula MlL+MqL. — Hinc in rectangulo assumto MnL^ 
est rectangulum îfc'gf, simîle rectangulo BMe. Ut ergo 
BMe^ est Y^ rectanguli BCD , seu unius quadrati : ita Mc^q^ 
erit in rectangulo MnL , unius quadratuli» — Sunt tan- 
dem triangula aequalia c^z8+c^a^^8y triangulis obliquae 
sectionis aequalibus MlL+MqL similia ; item % rhombus 
a"*g , similis ?i rhombo qLe. Sed triangula MlL+MqL, 
cum triângulo qLe in unam aream iuncta ; dant trapezi- 
um unius quadrati MeLl, quod rectangulo BMe aequale 
est. Ergo trapiezium sîmile c'gfw,== rectangulo Mc^q^ seu 
uni quadtatulo. — Sequitur trapezium nqad**^ quod pa- 
riter ex ?4 rhombo qsf^ atque 3 aequalibus obl. sectionis 
triangulis sfn+8dl*n compositum est; ut habet antece- 
dens trapezium dqsz^ aut in rectangulo BCD, trapezium 
CeLN^. Sicut ergo in rectangulo BCD, trapezium BCN% 
ut pars bissectionis una, 3 quadrata tenet : ita in rectan- 
gulo MnL, trapezium simile Mndf*z, 3 quadratula numerat. 

Atque iam in altera quoqiie bissectionis parte, nem- 
pe?4 rhombo 55Ld",eadem dîvisio occurret ; quam % rhom^ 
bus quadrupli IDN' continet. Est enim in rectangulo MnL, 
\ rhombus zsx ; similis îi rhombo ILi. — Apicem tamen 
dextrum huius figurae , arcuş octupli Ig, qui hypothenu- 
sae ML prius occurrit , quam recta ex / ad W ducenda 
occurreret; triângulo parvulo per se resecto fraudat. 
Unde sequentia quoque membra, curvae fungentis vim 
sentient, et augustiora evadent. — Nihilominus, quando- 
ţuidem arcuş octupli Ig, in area segmentî dupli BLD, ut 
arcuş quudrupli fungatur (pag 31); cuius officium ad g^ 
ut punctum intersectionis dupli pertinet ; figurae quoque 
in uşus suos, ut vice rectae fungentis transformatae, eun- 
dem valorem referent ; quem iuxta excisionem rectae ha- 
berent^ — Atque in hanc rem, officia rectarum atque 
curvaifum eadein vice fungentium , quarum nempe veBti- 
gia, hoc loco simul adumbrata suntţ disiunctive accipî, 
et ex suiş semper punctis aestimari debebunt : siquidem 
functio unius, functionem alterius toUat. 

Si enim in area rectanguli BCD, arcuş dupli BLD, 

Qmtâr. Circ. 1 1 
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ut bissecans fungatur : quandoquîdem \ segmentum dupU 
LDK^ habeat !?«; item pars eiusdeni segment! per arcum 
Ig resecta maior , 2 quadrata *, — ţriangulo HKy ^ unius 
quadrati referente , ''— erit A mixtum IgL altera quarta 
(pag. 42). In hoc ergo casu, functio arcuş octupli, qui vi- 
cem rectae tenet, in puncto g desinet, et A xgL^ cuius ca- 
thetos arcuş octupli xg^ atque dupli gL formant, ţrian- 
gulo IKG'j seu uni quadratulo aequale erit. — Vicissim 
si munus bissecantis , arcuş quadriipli egD exerceat ; ar- 
cuş sedecupli gN^^ pariter in g desinens, vicem rectae te- 
nebit : eritque A mixtum egt^ cuius cathetos arcuş qua- 
drupli egj atque sedecupli gt formant ; dupium trianguli 
mixti xgLj=^ rectangulo ee' W^ seu 2 quadraf ulis. Ut etiam 
^4 rhomboides etN'^ erit dupium Y^ rhoînboidis IxL ; quae 
singulae unum latus a curvis^ rectarum vicariis» et in 
ratione dupli sectis accipiunt. 

Si tamen curvis fungentibus, rectae fuerint substi- 
tutae, quae ut tangentes,'ad punctum bissectionis seg- 
mentorum fungentium spectantes y curvis sectîonem du- 
pli conficientibus, et rectarum vicariis perpendiculariter 
occurrunt ; ut sunt hac vice rectae pV et ei y de quibus 
quadrata rationem dupli ad invicem habentia MnLK et 
&eCmy latera sua depromunt: in hoc ţasu curvae recta- 
rum vicariae, officio arcuş sedecupli descendenter, us- 
que ad rectam fungentem se elongabunt, et figuram cum 
valoribus prius habitis, ad rectam fungentem proferent. 

Subveniente nempe arcu segmenti KgCy cuius intui- 
tu arcuş octupli Igy pro puncto dupli g, tangentem imita- 
tur ; idem Ig, ad rectam nL perveniet. Cumve arcu octu- 
pli Ig, usque ad rectam nL prolato , functio arcuş dupli 
ut bissecantis cesset : ţriangulo quoque supra basi eL per 
ciirvas excîso egLj alterum eiusdem valoris per rectas 
excisum, nempe A ek^'L succedere debebit. — Non secus 
arcuş sedecupli gN'y officio arcuş segmenti flfC, ad (Juad- 
rantem circuli normalis pertinentis y cuius nempe intuitu 
arcuş gN\ pro puncto dupli g tangentem imitatur , usque 
ad occursum rectae eG* se elongabit : eritque A egt , us- 
que rectam eO^ prolatum, dupium trianguli xgLy usque 
rectam nL prolati , seu 2 quadratulorum ; item A egly su- 
pra basi ely per curvas eg+gl excisum, = ţriangulo evly 
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supra eadem basi per rectas eiLciso , si nempe ex / ad r 
recta duceretur. 

Hinc si ^^ rhombus bissectionis eML accipiatur, cuiua 
area Yi unius quadrati habet (pag. 149) ; fungente recta 
hL vel edf] duas quartas unius quadrati, rectangulum 
MnL vel Md'e ; tertiam autem Aliie vel vel edfL referet, 
quae posteriora in rectangulis enk" vel hf*dfL^ singulum 
qaadratulum tenent. Ex adverso ai arcuş quadrupli et 
octapli eg+gl fungţintur : quandoquidem trapezium Megx^ 
secundum intersectiouem ait aequale rectaugulo MnL^ ter- 
tiam quartam A mixtum xgL + ?« rhomboide egL sistet 
(pag. 51); in quo casu vertex rectanguU Mdfe^ per arcum 
octupli Ig resectus , spatium quiescens futurum est. -r- 
Pariter in ?« rbombo dupli /me, fungentibus rectis eQ^ vel 
W : duas tertias areae, rectangulum eQ*m vel le'm ; ter- 
tiam autem A eGH vel te'e referet. Ex adverso si arcuş 
octupli et sedecupli /flr + jiV' fungantur : tertrana partem 
\ rhomboides Ige + A*lo mixto egt sistet ; siquidem tra- 
pezium InUg^ sit duplum trapezii Megx. In quo casu ver- 
tex rectanguli le'm^ per arcum sedecupli resectus, spa- 
tium quiescens futurum est: qu^e spatia quiescentia, se 
ipsa satis cxplicant ; siquidem Q G'eCm unum integram, 
atque Q MnLK \ quadratulum superflue teneat. 

Itaque lusus intersectionis in his locis , ad modulum 
dupli (pag. 60) se reducit, quem pro segmento qu. circuli 
dupli BLD^ arcuş gL ; item pro segmento qu. circuli qua- 
drupli, arcuş eg praestat. Ratio auteln operationis inde 
derivanda; quod intersectio quadrata sua, rationem5:7 
ad invicem te nentia, oBţl -{- kltaD simul sumta, recte ita 
pro dimidio quadrati intersecti habeat ; ut sunt quadrata 
aequalia VBY^K + KPM'D simul sumta, de eadem diago- 
nali bissecta educta (pag. 131). Hinc quandoquidem in- 
tersectio cum partibus inaequalibus operetur, quae cum 
p^rtibus bissectionis verae, în certis tantum locis con- 
gruent; non de aequalibus partium singularum exten- 
sionibus, sed potius de eo quaeritur : an fungentes rectae 
ac curvae, valores rationi fundamentali conformes eli- 
ciant, et ad communes stationes deducant? Sed functio 
curvarum, in quadratis intersectionis, atque figuris ex- 
Unc desumtis, ut sunt trapezia octogoni (pag. 152), item 

11* 
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rhombi bîssectionis (pag. 149); cum rectis fungentibus, 
eosdem valores producit. Ergo utrumque ad stationes 
communes deducet. 

liaque regrediendo ad rectangulum if ni ; erit etiam 
^4 rhombus ustfj simîlîs y* rhombo i L/"; potro A sgy^ simile 
triangulo obl. sectîonis i/"/' ; item A sk'^g^ simile alteri obl. 
sectionis triangulo Li»/'; siquidemhorumtrîangulorum ad 
veram sîmilitudinem efficta facies, per rectas pL et Wv 
adumbrata sit, quam mox curvae fungentes in rem suam]de- 
torquent. Succedit ?i rhombus âf^sW^j \ rhombo mLN sine 
exceptione sîmilis, — atque ultimum locum tenet A xLg^ us- 
que ad rectam nL prolatum, quod est simile rectangulo f7'D. 
Hinc quemadmodum in rectangulo BCD^ ?i rhombi ILi + 
îLf** simul sumti unum, atque trapezium f^LNT alterum 
quadratum referunt : ita in rectangulo MnL^ per arcum 
octupli /gr, ut curvam fungentem excisi \ rhombi &8X + 
usy simul sumti unum, atque trap6zium ysd'*g, alterum 
quadratulum referent. Unde pentagonum irregulare 
&qngXf in area rectanguli MnL^ per rectam Iq et arcum 
octupli Ig exsectum, 4 quadratula numerabit; ut in area 
rectanguli BCD^ simile peutagonum MeC/'f pro se 4 qua- 
drata possidet, — Caeterum fundamienta connubii recta- 
rum atque curvarum fungentium, suo loco amplius se 
aperient. 

Si in quadrato inscripto, triangula obl. ''sectionis 
BhD+BeD simul sumta accipiantur ; quandoquidem BD 
diagonalis maior 12, atque he diagonalis minor 7 hypo- 
thenusas teneat; habebit area trapezii BeDh, 12X7=84 
quadratula normaUa, ut pag. 71 deduetum fuit. Est autem 
in triangulo superiori BhD^ valor absolutus ?♦ jhombi 
dupli Afi/=17?i quadratuEs. Ergo AhlD habebit 42— 
I7^==24?i quadratul?,, et diihidio quadrati intersectionis 
maioris IkD aequale erit. Est porro A KID , ut )i rhombi 
maximi 15, item* AlIK u )i rhombi IlLi 2?i quadratulo- 
rum. Hinc, cum A IID aut ILD sit 17?i, erit rectangulum 
hLDi 24+17?i=42 quadratulortim, et lihea Ai, pro areis 
triangulorum BhD + BeD simul sumtorum, linea bisse- 
cans. 

1^ enim altera pars accipîatur; habet reclangulam 
hBe ut dimidium quadrati hBei^ 24?4 ; habent porro trian- 
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gala hML et eML simul sumta, ut rhombi bissectionis 
MeCL în longum et latum secta dimîdia, 17?^ quadratula. 
Unde trapezium hBeL^ nou secus 42 quadratula tenebitl 
Sed in quadrato hBeiy habet rhombus maximus hYel. 21 
quadratula (pag. 85); cuius dimidi^um, nempe Ahley 10?i 
quadratula numerat. Ergo rectangulum ILe erit, 17?i — 
10?i=7 quadratulorum (pag. 148). Itaque singulae par- 
tea bissectionis^ exacte 3^4 quadrata tenent, ut habet qua- 
dratum AEMP^] quae in membris aequalibus, 24?i-4-l7?i 
expressae -sunt. 

Si in trapezio unius quadrati MeLl^ triangula obl. 
sectionis MlL+MqL simul sumta accipiantur; siquidem 
rectangulum ILe^ proxime secundum valores absolutos ut 
7 quadratulorum innotuerit: erit rectangulum IsL ut di- 
laidium , 3^ quadratulorum. Sed pro trapezio MqLl^ est 
b, ut 2-da linea divisionis, bissecans areae : ergo etiam 
trapezium M(l8l^ habebit Z\ quadratula, et triangula obl. 
sectionis MIL + MqL simul sumta, rectangulo ILe aequa- 
lia (pag. 156). Aut : habet rectangulum IMq^ duo quadra- 
tula; sunt porro ?i rhombi qlA et /Li, inter se aequales, 
atque rhombus IlLi^ 1 quadratulorum ; ergo \ rhombus 
gZi, habet 5 quadratula. — Aut : quandoquidem in tra- 
pezio obl. sectionis MsLlj ex diagonalibus transversis 
UL et Is , sit A zMs .= uni quadratulo (pag. 157) ; atque 
\ rhombus Msl = triangulo ILK^ ut rectangulum inter- 
positum IsL innuit: erit ?« rhombus zMl= 1^ quadratulo. 
Sed A qMs = triangulo zMs ; ergo area trapezii Mqsl ^^ 
3^4 quadratulis. — Itaque cum triangula obl. seqtionis 
UIL + MqL simul sumta 7; atque triangula similia 
BhD + BeD simul sumta, 84 quadratula teneant : erunt 
in hi^ trianguliş, aut trapeziis octogoni, ad quorum areas 
spectant, singula divisionis membra, in ratione 1 : 12 ad 
iuvicem. Est ergo A MIL^ Jia trianguli similis BhD ; ut est 
rectangulum Mc'q^ ^2 rectanguli BMe. — Non secus in 
trapezio unius Qti MeLl^ in cuius rectangulo MnL^ similes 
excisiones occurrunt ; erit A obl. sectionis &Z8 aut c'fl''^^ îla 
trianguli similis MqL^ aut MIL; item V4 rhombus J5«a; aut 
^"«9, K2 rhombi dimidii ILq aut qLe etc. Quae ratio se, 
etiain de diagonalibus assumtarum iigurarum transversis, 
secundum seriem intersectionis habitis legitimabit. Si 
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enîm triangula MIL + MqL dimul sumta accipianţur,quae 
ad areain trapezii unius quadrati MeLty aut quadrati 
MnLK spectant; habet diagpnalis maior ML 5, atque 
diagonalis minor 9/ 3 columnas, qn|ie dant 26 et 9 qna- ! 
dratula, cum singulis superfluîs ; quibus dissimulatis : re- ^ 
sîdua 24 et 8 quadratula , rationem tripli reddent. — 2 
Item, si in trapezio octogoni 3 quadratorum KBEI^ trian- \ 
gula similia KME et KIE accipîantur; quae ex angnlo i 
obtuso I, in partes aequales 6 secto, easdem divisionis \ 
lineas tenent : habet diagonalis maior /f £, ut radius, 6 ! 
hypothenusas , quae dant 36 quadratula dupli; atque i 
diagonalis minor IM 5 columnas, quae dant 25 quadra- i 
tuia normalia. Hinc, si superfluum quadrati 5 columna- 'x 
rum, dissimulatum fuerit ; ratio tripli, inter has quoqne 
dîagonales praesto erit. Itaque cum latus 5 columnarum, 
sit bac vice diagonalis minor ; quod in trapezio MqLl^ ut 
maior fungitur : babebunt assumtae figurae rationem tripli 
ad învicem. — Est autem trapezium de trîangulis BhD 4- 
BeD eductum, qiladruplum trapezii KMEI; quod pro diago- 
nali maiori, diametrum ^D; et pro minori, diagonalem 
quadrati intersectionis maioris he possidet. Ergo trapezium 
MqLl^ est M2 trapezii BhDe; atque >s trapezii KMEI. 

Quibus praemissis , ad functiones curvarum in spe- 
cie cognoscendas iam veniendum est ; quae duntaxat per 
comparationes sedulo institutas innotescere possunt: si- 
quidem rectae adversus curvas, mensurae offîcia exer- 
cere nequeant 

In rectangalo BCDj sunt trapezia octogoni MeLl et 
plLcj inter se aequalia ; siquidem A Mei sit = triangulo 
ple. et rectangulum elevationis ILe^ utrique commune. 
Unde etiam trapezia truncata Megl et plge^ erunt inter se 
aequalia. 

Si trapezium truncatum simile ULge accipiatur, quod 
de area trapezii sui ?i Q tenentis ULse^ ita recte de- 
sumtum est ; ut trapezium plge, de trapezio unius qua- 
drati plLe desumtum fuit: erunt haec trapezia, in ratione 
dupli arearum ad invicem. Est autem de apice trapezii 
plge resectum rectangulum l&x = rectangulo xgL ; siqui- 
dem Ig in ratione dupli secta, priori in Ix hypothenusam. 
atque posteriori in xg cathetum praebeat: ut in quadrato 
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MnLKj latus in ratîone dupli sectum ML innuit (pag. 34). 
Sed rectaBgulum xgL, seu cum curva flingente in g de- 
8inat, seu usque rectam, puneţi bissectionis tangentem 
nL productum fuerit ; est aequale uni quadratulo. Ergo 
trapezia truncatâ plge + ULge simul sumta , sunt qua- 
drato &pULy sen uni quadrato aequalia. Hinc cum inter- 
sectio unum quadratum cum 12 quadratulis computet; 
habebit trapezium plge 8, atque trapezium ULge 4 qua- 
dratala (pag. 48). Cumve in rectangulo qpe duo, atque 
in rectangulo eUe\ unum quadratulum excisa sint; ha* 
bebit rhomboides Iqeg sex, atque rhomboides Lgee^ tria 
quadratula. Sed A iRe exacte 3, item A Le^e exacte 1 7^ 
quadratnla tenent (pag. 1 52). Ergo etiam alae, per arcuş 
circuli octupU ac quadrupli excisae, nempe triangula Ige 
et Lgey eosdem valores habebunt. 

Si trapezia Megl + KLxl fuerint accepta ; erunt illa 
simul sumta, ex iîsdem fundamentis, quadrato MnLK 
aequalia. Ergo trapezium Megl ^=^8; item trapezium 
KLxl == 4 quadratulis. 

Si de area trapezii truncati Megl^ rectanţulum IMq 
resectum fuerit, rhomboides Iqeg; ex ad verso si recfan- 
gulum Mlx fuerit resectum, trapezium Megx remanebit. 
Sed rectangulum IMq ^=^ Mlx: ergo trapezium Megx 
aequale rhomboidî Iqeg^ seu rectangulo MnL. — Pariter 
si de area alterius trapezii aequalis plge, rectangulum 
<lpe fuerit rescissum, rhomboides Iqeg; ex adverso si 
rectangulum pek^' fuerit resectum, rectangulum larva- 
tum pgl remanebit. Ergo rectangulum larvatum pgl=^ 
rbomboidi Iqeg^ aut rectangulo pc'L. — Itaque rectangula 
itfjiZr, pc^L et Md'e; porro rectang. larvatum pglj item 
trapezium Megx; — sunt rhomboidî octupli Iqeg, singula 
aequalia: atque rectangula 6^ quae pentagono ir regulari 
singulis communi c^qngxy ut apîces resecti imminent, sin- 
gula unius quadratuli. — Sunt autem hae figurae aequa- 
lium valorum, de rhombis bissectionum sibi mutuo occuN 
rentibus, per contectionem eductae , atque una curvariim 
fungentium postulatia ăccommodatae. Cum enim rectan- 
gula BKC et BUN^ sint inter se aequalia, et rhombus 
bissectionis, in rectangulo aequalium cathetorum quovis, 
bis describi possit; rhombi BpLM et MeCL, ad aream 
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rşctanguli BKC ; item rhombî BpLM et NlpLy ad aream 
rectanguli jBlWpertinebuntrquae mutuo occursu, aeqiia- 
lia ?4 quadrati rectangula exscindunt; de quibus arcuş 
rectaruiu vice fungentes, figuras angustîores trăpezii 
Megx et rectanguli Iar vati pgl , in usus curvarum ita de- 
ducunt ; ut functiones divisîonum re ipsa dîversae, sine 
fraude valoris conficiantur. — Si namque trapezium 
BCXM accipîatur, quod rectangulo BKC aequale 3 quad- 
rata habet ; şrit recta edf bissecans areae , siquidem rec- 
tangulum BMe unum, âtque rectangulum Md!e dimi- 
dium quadratutn teneat. Sed iuxta curvas fungentes, 
etiam trapezium Megx= rectangulo MnL; erunt ergo ar- 
cuş eg+gxj non secus bissecantes areae , et spatium qui- 
escen8,'per arcum Ig et rectam ei exsectum, ad alteram 
bissectionis partem pertinebit. — Idem exitus , si rectan- 
gulum unius quadrati Bpl+ rectangulo larvato pgl^ fue- 
rit pro dimidio rectanguli BKC acceptum. 

Quandoquidem in trapezio MsLl^ triangula zMs et xLs^ 
sint de apicibus \ rhombî MsL^ aequali operatione resec- 
ta, ut diagonales transversae parallelogrammî IpeG de- 
monstrant; erunt illa inter se quoque aequalia. Sed A 
zM8= uni quadratulo. Hînc cum trapezium KLsl sex, at- 
que trapezium truncatum KLxl quatuor quadratula te- 
neat ; erunt etiam triangula zlx+zsx simul sumta, unius 
quadratuli. Ergo ?! rhomboîdes tei, per Uneam «6", quae 
est bissecans perpendicularis rectanguli IsLj bifariam di- 
viditur. — Unde etiam dimidiae rhomboides sequentium 
classiUm ascendenter Ige et IgNi^ per bissecantes perpen- 
diculares rectangulorum suorum ILe el /eiV' ; non secus 
in partes aequalium valorum secabuîutur (pag. 52). 

Trapezium f iV'e/, est duplum trăpezii MeLl ; ut rec- 
tangulum leN\ inter triangula şimilia, rationem dupli 
ad invicem habentia Mei et INU coUocatum demonstrat. 
Ergo etiam trapezia truncala Megl et «A^'^Z, erunt in ra- 
tione dupli ad invicem. Est autem trapezium Megl^ octo 
quadratulorum : ergo trapezium fiV'gf/, erit 16 quadratu- 
lorum. — Aut : est rhomboides lgN^o^\ duplum rhomboî- 
dis Iqeg] ergo 12 quadratulorum. Est porro rectangulum 
fco", duplum rectanguli /Jfg ; ergo 4 quadratulorţim. -^ 
Itaque trapezşiă truncata ife^Z+tiV'^/ simuj sumta j sunt 
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2 quadratîs, seu quadrato MewU^ aut trapezio. iNel aequa- 
lia. — Hinc, rectangulum to'iV, de apice trapeziî maio- 
ris resectum ; erit ae^uale rectangulo egtj usque rectam 
ei prolongato. Atque iam hoc sensu , îpsa quoque trape- 
zia truncata in unam aream iuucta, 2 quadrata referent ; 
siquîdem rectangulum i ife, sit unius quadratî , — et ar- 
cuş sedecupli gN^ usque rectae ei occursum elongatus, in 
rectangulo iglS\ pariter unum quadratum exscindat 

Si pro trapezio iN'gl , alterum aequale mlgN^ ; item 
pro trapezio Megl^ pariter alterum aequale plge, aut Cetîi' 
accipi^tur: haec quoque sîmul sumta, 24 qu9.dratula re- 
ferent, Ergo trapezia mlgN^+CetN^ simul sumta; erunt 
quadrato G'eCm aequalia. 

Apertum îam est/, lineas quae assumta trapezia ex- 
scindunt , praeter latus maximum atque minimum , esse 
omnes curvas , et arcuş circulorum remotiorum, qui inter 
se, ut reliqua trapeziorum latera, non secus rationem du- 
pli servant, et rectaruni vicem ita sustînent ; ut etiam in- 
tersectionem dupli , more rectarum recipiant. — Ut enim 
latus mlj est duplum lateris pi; ita arcui octuplî Ig^ in tra- 
pezio maiori , arcuş sedecupli gN' ; item arcui quadrupli 
egf, arcuş octupli tg respondet. Est porro arcuş octupli 
/jf, in puncto x; item arcuş sedecupli in puncto /, in ratio- 
oe dupli sectus. Unde hac etiam via, clâsses in utramque 
partem , raţia continua dupli coniungit. 

Si in rectangulo JffCD, parallelogrammum eCNg 
omissum fuerit , reliqua spatia ad ductum arcuş octupli 
IŞi erunt in ratione dupli iarearum ad in vicem. — Habet 
enim rectangulum BMe^ ut >* quadrati hBei 1 2}i ; item 
rectangulum qMl^ ut quadrato b'McH aequale (pag, 1 60), 
2y4 quadratula. -r— Aut : habet rectangulum Bpl^ ut dimi- 
dium quadrati oBpl 12^ quiadratula; item rectangulum 
îpc, 2 quadratula ; siquidem pe=lG^ habeat 2 cplumnas. 
— Habet porro rhombus^ dimidius ige, 3 quadratula; 
quae simul sumta, in utroque casu dant 17?4 quadratula; 
ut est valor absolutus rhombi dimidii IBe (pag. 73) : qui- 
bus si dimidia rhomboides octupli Ige^d quadratula adie- 
cerit ; habebit area trapezii IBeg, 20^4 quadratula. — Non 
secus ex parte alia , habet rectangulum DiN^^ 25 quadra- 
tula; siquidem $D habeat 5 hypothenusas : item rectan- 
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gnlam tio'', 4 quadratala ; siquidem li habeat 2 hypothe- 
nusas. — Aut: habet rectangulum ImD, ut ^ quadrati 
kimDf 24^4 quadratula; item rectangulum o''mN\ 4\ 
quadratula; siquidem N'm habeat 3 columnas. — Ha- 
bet porro rhombus dimidius lo^'N', 6 quadratula; quae 
simul sumta, in utroque casu dant 35 quadratula, ut 
valor absolutus rbombi dimidii IDN' exigit (pag. 76): 
quibâs si dimidia rhomboides sedecupli lgN\ 6 quadra- 
tula .adiecerlt; habebit area trapezii IDN'g^ 41 quadra- 
tula : quod est duplum de 20?^ quadratulis trapezii IBeg. 
— Itaque omissum parallelogrammum eCN'g, habebit 
72 — 6iy4=10?i quadratula. — Institutionis namque du- 
pli iudoles deposcit^ ut >6 areae , de rhombis quadrato- 
rum intersectiouis llLi et hYel exscindatur (pag. 159); 
quae ratibnem dupli inter se, cum 10: 21 quadratulis 
referunt (pag. 84). 

Siquidem in bis rectangulis aequalium cathetorum, 
se mutuo contingentibus , similis ubique areae divisio 
praesto sit ; erunt etiam partes divisionum singulae , in 
continua dupli ratione ad invicem. — Hinc quemadmo- 
dum parallelogramma interseetionis sTeg^lgLE^et eCN'g; 
quae ad rectangula KY'C^ BKC et BCD spectatat: ita 
rhomboides quoque, in assumtis rectangulis functione 

simîli eductae, nempe«iieti'^,ejIe'aut/a?ZrG',/?^fl^j^t IgN'o"; 
erunt in ratione dupli continua ad invicem. — Sed hae 
rhomboides, diagonales suas, per classes continuaş, de 
rectangulo leN' ita depromunt ; ut per curvas, seu arcuş 
circulorum concernentium excisa altera pars (pag. 1 58), 
semper ad aream huius rectanguli recidat. Ergo natura 
et functiones rectanguli leN' debebunt investigări , quod 
dum rhombis bissectionuni, per classes singulas diagonalem 
minorem; atque ipsi intersectioni, bissecantem submini- 
strat (pag. 76): una in rectangulis, de quadratis intersee- 
tionis desumtis, sectionem dupli 5: 7, serie continua con- 
fîcit ; ut in rectangulis MKL et Mei videre est , quae li- 
neas interseetionis IL et le, de rectangulo ILe accipiunt. 

In area rhombi bissectionis trisecta , et ad quadran- 
tem spectante AhMI] est quadratum centri t'hQ'Iy una 
tertia areae cum 7 quadratulis (pag. 146); atque aequa- 
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ILe: cum sint ambo rectangula elevatîonis, ad aream 
quadratî hBei spectantîa (pag. 84,165). — Ergo quadra- 
tum Itf^eLj est 14 quadratulorum ; et in area rhombi bîs- 
sectionis dapli Betid, quadratnin centri, seu una tertîa 
areae. --- Hinc quadratum lef^'f^^ aut iqWm^^rit 28 quad- 
ratulorUm; et în rhombo bîssectionis quadruplî, cuîus 
dîmidîaln partem trîangulum IDfsf aut ifiU^sistit, quad- 
ratum fcentri. — Itaque sîcut quadratum t^hQ'Ij cum 7 
quadratulis 4 octavas : ita quadratum ly^eL , aut rectan- 
gulum /eA', cum 14 quâdratulis 8 octavas, seu unum 
quadratum referent. — Ergo quadrata centri, în rhom- 
bis bîssectionum excisa ; sunt quadrata de maiori parte 
ratîonis fundamentalis desumta , seu ex partibus 7 com- 
posita. Unde in quadratis intersectionis, partium 5 et 7 
aequalitfts , item transcrîptionum necessitas profluit ; at- 
que parte ex altera, valor pârallelogrammorum supra 
moduluni dupli excîsorum, ut sunt ^Teg^ IgLK et eCN^g; 
item quadratî larvati ex bis composîti , ut est Igbi se le- 
gitimat: siquidem hae fîgurae, sint de altero minori 
membro rationis fundamentalis desumtae, seu 5 partium 
(pag. 150). 

Si ex hac segregatione eductae figurae, nempe paralle- 
logrammitm IgLK^ et rectangulum ILe accipiantur ; quae 
singula duas quartas unius quadratî habent : quăndoqui- 
dem trîangulum IgLy utrique commune, unam quartam 
unius quadratî referat ; erunt residua abutrînque spatia 
inter se aequalia. — Ergo ?4 rhomboides octupli Ige + J^ 
rhomboide quadruplî egL aut IxL = triangulo ILK] seu 
uni quartae unius quadratî. Quae divisio, in areîs figu- 
rarum similiuni ; tam ascendenter, quam descendenter se 
propagat. — Habent nempe in rectangulo leN\ \ rhom- 
boides octupli lge+ \ rhomboide sedecupli IgN^^ non se- 
cus dimidium areae, seu duas quartas unius quadratî; 
quae etiam cum triangulo ife/, aut /Ii, sistunt unum 
quadratum. — Pariter in rectangulo unius quartae e^L, 
babebit ?i rhomlioides quadrupli egL+ \ rhomboide du 
pli %gLy unam octavam unius quadratî; seu dimidium 
areae (pag. 39). — Item în rectangulo unius octavae 
i^"», habebunt dîmidîae rhomboides irjL-H^S'^sV dimidium 
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unius octavae; quae quidem rhomboides sîngulae in 9, 
ut foco transmutatîonum, punctam commune possident. 

Itaque latera rhomboidum harum, sunt arcuş circu- 
lorum, qui in segmentis quadrantium, ad duas conti- 
nuas classes spectantium, sectionem dupli perficiunt ; et 
^ pro segmento quadrantis cuiusque, de arcu circuli sui 
quadrupli deptomuntur (pag. 31). — Sed dimidia rhom- 
boides quadrupli egL^ quae hypothenusam rectanguli 
esLj aut cathetum rectanguli ILe pro basi tenet, — spec- 
tat ad convexum octantis circuli quadrupli eD] — in quo 
dum convexa octantium, serie continua describuntur 
(pag. 30) ; rhomboides quoque classium singularum, per 
arcuş circulorum ad duas continuas classes spectantiuip, 
eadem dupli serie exscinduntur : siquidem dimidia rhom- 
boides dupli sgL^ sit aequalis ?« rhomboidi Lbc aut Lac ; 
item ?i rhomboiies sgz=^ %, rhomboidi cd^i', etc. — Ergo 
rhomboides intersectionis , tam quadratis intersectionis, 
quam conve:!i;is octantium conmiunes sunt; siquidem in 
rectangulis, ad quadrata intersectionis spectantibus ; cum 
dim,idio rhombi bissectionis normaliter exciso, easdem 
functiones mixtim exerceant (pag. 158). 

Si tamen divisio, in area rectanguli ILe proxime de- 
ducta fuerit investigata; quae unam quartam unius quad- 
rati, in dimidiîs rhomboidibus duarum classium desig- 
nat: patebit in hac divisione, partibus singulis noVos, 
et a priorîbus recedentes valores impositos esse. 

Dum enim dimidia rhomboides octupli Ige^ in rec- 
tangulo unius quadrati eMi, aut trapezio aequali MeLl] 
ut dimidium rhombi bissectionis Iqeg^ unam quartam 
areae, seu Jia unius quadrati refert(pag. 157) : hac vîce in 
ar ea rectanguli ILe^ eundem valorem, duntaxat in consortio 
dimidiae rhomboidis sequentis classis descendenter, nem- 
pe catheti propriae sustinet ; ergo ad valorem Jia deval- 
vata est. — Itaque si dimidiae rhomboides quadrupli, 
egL+lxL simul sumtae, non secus cum J^ fuerint accep- 
tae; ut aequalitas fi^urarum et eadem cathetorum in 
utramque partem functio desiderat : interceptum quoque 
triangulum verticis xgL^ pariter ?i2 habere, et ?i rhombo- 
.idi hypothenusae Ige aequale esse debebit (pag. 61)r — 
Cunlve figurae regulariter excisae, biaseCantibus veris se 



173 

exacte conforment: functio bissecantia Ls^ quae conti- 
nuata aream rectanguli MnL in ratione 5 : 7 secat ; tam 
dimidiam rhomboidem hypothenusae Ige^ quam triangu- 
lum verticis xgL bifariam dividere debebit. -^ Hînc si 
dimidiae rhomboides Ige + egL^ cum rectangulo eiusdem 
valoris esL fuerint comparatae: erit A «/y = trîangulo 
mixto gLy. Vicissim si dimidae rhomboides Ige 4- teL, 
cum rectangulo hL fuerint comparatae : erit trapezium 
mixtuni «eflfy = triangulo xLy. — 

Itaque cum hac lege, triangulum verticis xgL^ per 
bissecantem Ls^ in partes aequalium valorum dividatur ; 
quae singulae, dimidiae rhomboidi catheti , seu Ma unius 
quadrati aequales sunt: erit area rectanguli /Le, in 
utramque partem trisecta/ — Si enim dimidia rhomboides 
hypothenusae Ige^ ut H areae accipiatur ; reliqua spatia, 
per bissecantem Ls ab invicem segregata, nempe A lyl^ 
ab una, — atque ?i rhomboides egL + triangulo gLy ab 
altera parte ; singulatim V^ areae referent. — Ex adverso 
si A verticis xjgL fuerit îi ; erunt dimidiae rhomboides ca- 
thetorum singulae, cum adiacente parte dimidiae rhom- 
boidis hypothenusae, iuxta excisionem bissecantis Lb^ 
non secus V^^ — Res namque illuc redit ; quasi area rect- 
anguli ILe^ 6 dimidias rhomboides quadrupli exsectas 
possideret. 

Hinc si dimidiae rhomboides Ige + egL ^ uţ Jia unius 
quadrati, cum rectangulo feZ, pariter fia tenente fuerint 
comparatae; contectione trianguli sly omissa: erit A 
lyL = trapezio mixto segy + dimidia rhomboîde catheti 
cji. — Habet enito in triangulo lyLy de triangulo ver- 
ticis adcisa pars , nempe A xyL , aequalem cum ?i 
rhomboide catheti IxL valorem. — Vicissim in altero 
compârationis membro, est trapezium mixtum segy^ alte- 
ra pars /4 rhomboidis hypothenusae Ige^ per Ls bissectae ; 
illud ergo cum dimidia rhomboide catheti egL^ duabus 
dimidiis catheti rhomboidibus non seciis aequale ^rit. — 
Inverse idem resultatum prodibit, si dimidia rhomboides 
hypothenusae Ige + \ rhomboide alterius catheti IxL^ pro 
^12 accepta, cum rectangulo esL fuerit comparata ; cum 
bac via, membra trisectionis in utramque partem sus- 
ceptae, per comparationes ad aequalitatem congre- 
diantur. — 
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Quae divisio, ut proxime circunuscripta fuit ; omni- 
bus îam anterioribus fungentis intersectionis divisionibus 
se conformabît. 

Sj enim de dimidio rhombo bissectionîs eJfldesuin- 
tum trapezium Megx accipiatur; — cuius nempe area, 
per arcuş cîrculorum 4-li ac 8-li eg +gx^ in tertiam 
partem secta est (pag. 168) : quandoquidem in hoc tra- 
pezio, AMse unam tertiam rhombi dimidii eJlfZi, seu ^12 
unius quadrati possideat, ut habet ?1 rhombus aequalis 
Msl (pag. 1 54) ; residua assumti trapezii spatia , nempe 
?i rhomboides Ige — triangulo zlx , -4- triangulo zMs, non 
secus ^12 unius quadrati tenebunt; ut habent dimidiae 
rhomboides leg + IxL simul sumtae« — Est enim in tra- 
pezio dimidii quadrati MsU, AssMs^=sAsIA (pag. 156): 
ergo residua trapezii Megx spatia, sunt dimidiis rhomboi- 
dibus duarum classîum, leg + lxL simul sumtis aequa- 
lia. — Si ^^ rhomboides Ige + egL , fiierint cum iisdem 
residuis spatiis comparatae ; erit A ^^« = V4 rhomboidi 
egL + triangulo «te* 

Si A MsLj ut triangulo Mse aequale accipiatur : quan- 
doquidem A xyL sit = trapezio mixto segy ; et A« ^' == 
A ^Ll i cuiuscunque catheti V^ rhomboides fungatar cum a 
rhomboide h jpothenusae Ige ; idem resultatum prodibit. 

Si cum triangulo obliquae sectionis MIL^ fuerit ten- 
tata comparatio , quod pariter V12 unius quadrati habet ; 
siquidem in hoc casu , A ^Ll sit commune spatium : erit 
A iMl = \ rhomboidi Ige^ — triangulo «te. — Est enim 
A aif/ =s A «X«. — Sed in area trianguli *i», ^st AkXijL = 
trapezio mixto segy etc. 

Ex hac facie divisionis, quam area rectanguli /Xe, 
in \ rhomboidibus hypothenusae et cathetorum obtinuit; 
trisectio areae in rectangulis , de quadratis intersectionis 
desumtis; ut etiam trapeziis octogoni sui, per classes 
singulas derivări debebît. Cuius rei prima lineamenta, 
pag. 49, ex comparatione convexi BL^ cum parallelo- 
grammo intersectionis IgLK^ deducta sunt. 

Si enim rectangula ILe et MKL. fuerint inter se com- 
parata, quae singula dimidium unius quadrati referunt: 
habet commune spatium trianguli zLl^ ex divisione in 
trapezio eiusdem valoris MsLl suscepta, V^ unius quadrati 
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(pag. 166); — habet porro A »^, ^uod ?i rhomboidi IxL 
aequale est , nou secuş unam octavam ; — sed A ^-^^ = 
JtftLz: ergo ex hac comparatîone , area rectanguli ILe 
quadrisectionem excipît ; in qua ^Ie^Lbra in medio posita, 
nempe triangula sLz et sLd^\ singula 1^, atque exteriora, 
ut sunt triangula ssIA et d'^Le^ singula 2 quadratula te- 
nent. — Dum tamen rectangulum ILe^ cum parallelo- 
grammo supra modulum dupli e:^ciso IgLK congreditur, 
qaod pariter ?^ quadratum tenet ; triangulo communi IgL 
demto : erunt ?i rhomboi^es Ige + egL simul sumtăe, tri- 
angulo /X/faequales (pag. 171)« — HinCi 

Quemadmodum rectangulum ILe in area propria, 
valores ^midiarum rhomboidum /^e + ^^X^intriangqlum 
IgL, c^omparative ita transfert; ut dimidia rhomboides 
eatheti alterius IxLj intacta maneat : ita in triangulo ILK^ 
dimidia rhomboides IG'L salva mânere, et valor % rhom- 
boidis Ige^ in rectangulum IKG' derivări debebit ; quod 
est unius quadratuli, ut habet triangulum ,xgL. — Sed 
rectangulum Mlx, est ex transcriptipne unius partîs, =?= 
rectangulo IKG^ (pag- 154) ; ergo illud quoque valorem 
dimidiae rhomboidis Ige induere, seu Yi^ unius quadrati 
habere debebit, ut habet rhomboides l^LG^. — Quod si 
fuerit, area rectanguli ^£Z,quaeprius erga transcriptio- 
nem unius partis, in rectangulum intersectioiiis minus 
(pag. 155), quadrisectionem subiverat; hac vice earun- 
dem partîum officio trisecta erit : siquidem iuxta compa- 
ratîones proxime institutas, rectangula intersectionis Mtx 
et IKG\ singula ^s ; item rhomboides quoque bissectionis 
telC, % areae referre debeant. — Unde iam patet, quod 
intersectio pro trisectione susoipienda, novam et a priori 
diversam transcriptionem, in rem suam adhibeat. — Dum 
enimin priori casu rhombus bissectionis lxLG\ ut valori 
et extensioni conformis, pro sistendo vero area dinţidlo, 
in suo stătu relinquitur, atque transcriptio ad rectangula 
dupli restringitur ; hac vice provinciam figurae, quae et 
valori et extensioni conformb sit, rectangulum interse- 
ctionis maius Mlx in se recipit ; quod cum suiş 2 quadra.- 
tulis, unam tertiain areae , sine fraude refert. — Ergo 
transcriptionis officiam , in rhombum bissectionis detru- 
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ditur, qui hac lege, in rectangulum intersectîoniâ minus 
IKG\ de STiis 6 partîbus (pag. 1 54), duas partes transcri- 
bit. Proinde quadrisectio et trisectio intersectionis ab invi- 
cem, sola diversitate transcriptionis segregantur (pag. 78). 

Si trapzium octogoni ^Z^/f accipiatur, quod rectan- 
gulo MKL aequale est ; quandoquidem iuxta praemissas 
comparationes, rhomboides IxLG' unam tertiam , atquae 
etiam rectangulum IKG^ % areae referant : erunt reliqua 
spatia, nempe triangula sLsi -4- «te, aut $lg + xLy simul 
Bumta , non secus una tertia (pag. 1 67). — Hinc cum 
A sLss sit = A iMly quod est aequale \ rhomboidî IxL ; — 
item A«/y, sit dimidium ^i rhomboidis octupli Ige (pag. 
172) : erunt triangula zlx et xLy inter se aequalia. — 
Sed'A^jtyV ^st ex trisectione rectanguli /ic =^ ?i rhom- 
bfoidi IxL: ergo etiam Azlx, eundem valorem induere de- 
bebit. — Itaque si in rectangulo ILe^ triangula în medio 
coUocata sLss + «Ld", singulatim % rhomboidem quadrupli 
retulerint, ut 3 quadratula areae, per haec triangula insimul 
tentae deposcunt : triangulum verticis xgLj per triangula 
alariim simul sumla, nempe slx + d"6&" repraesentabitur. 
Sunt autem trapezia ssyx et d^^sygsmgvlsi unîus quadratuli 
(pag. 161) ; ergo triangula ztx et d"eA" singula dimidium 
quadratulum referunt^ Unde lusus intersectionis in reli- 
quîs figuris deduci poterît; quae areas suas, comparative 
non secus in dimidias rhomboides quadrupli resolvunt.— 

Şi enim ^MIK accipiatur ; triangulo a/a?, ?i rhomboi- 
dem quadrupli referente ; habebit area, 3 dimidias rhom- 
boides quadrupli: siquidem A«^ sit aequale trişngulo 
IxL. — Si triangula aequalia Msl aut MsL accipiantur; 
quandoquidem A ^Mb sit aequale rectangulo IK& (pag* 
157), quod comparative duas dimidias rhomboides qua- 
drupli refert ; reliqua spatia, ut sunt triangula aequalia 
s%z et aM, tertiam dimidiam rhomboidem, in extensione 
vera sistent. Idem exitus, si in trianguo Msl^ rectangulum 
unius quadratuli M&l^ duas ?i rhomboides quadrupli re- 
tulerit. 

Si rhombus dimidius bissectionis , ad rectangulum 
BCD pertînentîs eml accipiatur ; cuiiis basim, rectangu- 
lum /Zrc tenet: est in hac area, A-laleris //>», dimidio 
rhombo /£$; — item alterum eim, non secus dimidio 
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rhombo eLWj aut niLiV' aequale; ut trapezia octogoni 
aequalla, /Im et mLeiV demonstrant. -^ Sed dimidius 
rhombus lld, ut parallelogrammo intersectionis IgLK 
aequale; aream^8uam^ in 6 dimidias rhomboides qua- 
drupU resolvit : ergo triangula latc^ris llm et eLm^ quae 
in apicibus suiş, %. rhomboidem quadrupli, ut rant IG'L et 
n»''Z, — item ee^L et mw'L^ iam excisam tenent ; interpo- 
posita rectangula G^nf'L et ^•wt^L^ item efnfL et ic^ii^Ir, ut 
rectangulo uniua quadretuli IKQ* aequalia; singula in 
duas dimidias rhomboides quadrupli resolvent. -^ Itaque 
area rhombi dimidii emi, faabebit 18 dimidias rhomboides 
quadrupli ; ut trisectio areae eocposrît. Cum enim rectau"» 
gulum ILe^ 6 dimidias rhomboides quaârupli teneat (pag. 
I7d); etiam triangula lateris singula, tolâdem rhomboi- 
des dimidias teoere et remonstrare debebunt ; siquidem 
rectangulum Iht , sit una tertia areae (pag 170). 

Ex dictis patety quod tam rhombus bissectionis, 
quam rectangula de quadratis intersectionis desiunta, 
areas suas comparative in tot dimidias rhomboides qua-* 
drupU rasol vânt; quot quadratula normalia post tran** 
scriptionem posaîdent. ~ Itaque cum dimidiae rhomboiides 
quadrupli, in quadrato inscripto, naturamielemeDtoQrum fun^r 
gentium induant, et numerum quadratulorm arcM imiten- 
tur : evadunt illae, inter figuras diverşi status, ut sunt qua^ 
drata atque eirouli, instrumenta mediationis, quae assumto 
duplici valore, oonditiones mutui c<Mnmercii ponunt at^ 
que definiunt ; siquidem latera harum rfaomboidum, quae 
rectarum functiones in se transdQrivant, sint areus cireu* 
lorum , sectionem dupli serie continua perficientium (pag. 
172). -^ Hinc eum diversitas tranacriptionis, ex funetione 
rhomboidum quadrupli derivata, de partibus in ratione 
5 : 7 sectis eo&dem iralores educat ; quos intersectio, of&<^ 
cio rectarum prius eduxerat , — atque îpsa etiam sectio 
in ratione 6:7 erecta, in ar^* reotanguli ouiusque, per 
areum circuli sui dupii .^mscifMinfcur : tam quadrata, q^am 
circuli , eidem legi subesse ; et functicaes rectarum atqtite 
curvarum designatansun, ad eaadem qommunes statioaes 
deducere vdebebuBt -*- 

Nihilominus indoles diversa, quae cirouium a qva«* 
drato in parpetumm segregat mansura est, et in singuUs 

<inidr. Ciie. 12 



178 

se exeret; siqoidem ex diversitate transcriptionU, ele- 
mentorum verorum alter lusus, et ex hoc Insa, nova 
relatio. partium ad invicem prodeat. — Hlnc quoties 
curvae functiones tenuerint; aut in comparationem) 
figurae per arcuş circulorum excisae > deductae fa- 
erint : ratio computandi se sponte ita convertet , ut in 
vicem bissectionis ac quadrisectionis, şubinde trisectio se 
illocet, et arearum aestimatioues iuxta valores, per cle- 
menta posteriora designatos accipi praecipiat Unde figu- 
rae quoque excisae, areas suas continuo in talia membra 
resolvunt; quae per intersectionem , ex transcriptiotie de 
rhombo bissectionis desumta, inter se pro aequalibus ha- 
bentur (pag. 46, 49). 

Cum tamen in rectangulo /Xe, aut aliis figuris, ele* 
mentum in ?« rhomboide quadrupli designatum , sub vera 
specie seu valore competente , duntaxat ex parte praeato 
sit, et defectus reliquorum, per impositos valores tega- 
tur (page l75); qui defectus^ ut temperamentum lusus^ 
adversus ^4 rhomboides in effigie, aut in aequali exten- 
sione excisas; pro varietate figurarum, iam raţionam 
aequalitatis, iam dupli directe vel inverse, in rhombo 
autem bissectionis, rationem 4:5 tenet : natura rei eidr 
gere videtur^ adesse debere et semper adhuc restare aii-* 
quam figuram; quae clementa in dimidiis rhomboidibus 
quadrupli designata, sine defectu excisa possidet,et unum 
quadratum, cum 18 quadratulis normalibus computat: 
siquidem elementum assumtum, 1^ quadratulum teneat 
Sed convexum octantis circuli dupli BL^ aream suam, 
iuxta comparationes intersecţionis, in 6 dimidias rhom- 
boides quadrupli resolvit (pag. 39): ergo convexum 
octantis quadrupli eD, habebit 18 quadratula normalia, 
cuius ar ea unum quadratum refert (pag. 44). 

Ut in area rectanguli j&£^C^ concursus rhomborum 
bissectionis, ad quadrantem spectantium, BpLM et NlpI^^ 
item MeCL et IMeG^; reetan^j^a 6 quadratulorum MnU 
pCfL pgl et Md^e{p^g. 1 67) eitscindit ; ita in area rectan- 
guli ^CD, rhombi bissectionis dupli, Beml etDiemy item 
aequalium rhomborum dimidia eiN' et ml W^ occursu mu- 
tuo, rectangula 12 quadratulorum ita- exsoindenit ; ut pei* 
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rhomboidem sedecapli IgN^o^^ designatum , et singalîs 
commune pentagonum irregalare G'o^'w'tg^ pro se 8 qua- 
h dratola; resecta autem de apicibus Brectangala, nempe 
Dptî iG*o-'^o^'u>'m^ N^wH^ tge et IQ'g; — singula 2 quadratula 
\t teneant. Cum enim latera rhomboidis sedecupli duo, 
en- nempe Ig et gN' sint curvae rectarum vicariae ; quarum 
\u functione, in locum trianguli er/, per rhombos ad con- 
es, i tectioneia mutuam concurrentes designaţi, ?« rhomboides 
[;:: octapli egl substituta est : figurae quoque, ex hac parte 
iîH se curyis, et puilcto dupli curvarum communi in g y ac- 
lip commodare debebunt ; ut in rectangulo BKC factum est 
it (pag. 162). Ergo etiam eij ut tangens puneţi bissectionis 
in e y ita debebit accipi ; quasi ex puncto g procederet : 
uni siqoidem arcuş eg; sit pro segmento quadr. circuli qua- 
drupli, modulus dupli. 

Itaque cum rectangulo MnL^ in rectangulo dupli 
^i BCD^ rectangulum eG'm^ situ quoque simile sit, — et an- 
ui gulo M^ angulus m respondeat; erit rectangulum re- 
lei: sectum apicis mtrV, simile rectangulo Mc'q; porro 
^ ^i rhombus o"i/', similis %. rho'mbo qsa'*; item tri- 
j-jj: angula obl. sectionis aequalia w'VL+w'y^^L^ similia trian- 
[.gi; gulis aequalib'us .cV*-4-c'a«; tandem /« rhombus y'^Lt^ 
,rj; similis ?! rhombo »«a?; — quem in apice sinistro, arcuş 
ji; sedecupli , viam rectae per lineas em et L \f designatam 
jf deserens, duplo trianguli ad x resecti (pag. 161) fraudat. 
Sequitur ?i rhombus, usque occursum rectae eL^ iuxta 
curvam gN' excisus et iusto angustior, similis ^i rhombo 
usy. ; exhinc pariter iuxta eandem curvam usque g prola- 
tam triangulum mixtum, simile triangulo syg; non secus 
triangulum yLg^ iuîcta rectam ei, aut curvam Ig acceptum, 
sîinile ^-lo Ă"fy, iuxta rectam* pir aut curvam eg accepto; 
tandem ^4 rhombus <?Ze", similis J/i rhombo &"»rf"; item 
triangula obl. sectionis aequalia G'e^*L + &a'L^ similia 
triangulis aequalibus nd*-8 + nfs; denique ?i rhombus 
fl'io''^ similis Ji rhombo qsa". — Quae cum in ilectangu- 
lo BCD^ de lineis dupli mensuram referentibus composita 
sint; membra, excisionis. singula, plen ani dupli rationem 
arearum, ad invicem habebunt. — Itaque sicut in rectan- 
gulo BKC, resecta apicum rectangula < Mc'q et l&x, sin- 
gula unum quadratulum tenent, et per J!* rhombum JlfW 
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in ratione 5 : 7 secta ^ in partes aequalium valorum divi- 
duntur: ita in rectangulo BCD, similia apicam rectan- 
gula mu>'o*' et N'wU, per rhombum uiiiV', in ratione 5 : 7 
secta; singula 2 quadratula, secundum lineam ipterse^ 
ctionis accipienda tenebunt. 

Sed in rectangulo BCD, pentagonum irregulare 
MeCI% — ad cuius similitudinem • pentagona irregularia 
rhomboidum assumtamm Iqeg et IgN'o" composita sunt 
(pag. 164) y — triangula obl. sectionis iaxta posita, nt 
sunt MqLlj CWLN^^ et Pf^^Lm ; tribus vicîbus habet : ergo 
pentagona quoque l*homboidum asBumtarum, sectionem 
per ?4 rhombum quintupli, in ratione 5 : 7 susceptam ; 
tribus vicibus habebunt. — Est enim in %. rhombo ILi^ 
eadem sectio ; quae in ?«. rhombo mL]S^ remonstrata fuit : 
cui in rhomboide octupli , similis ?4 rhombus pse, cum ea- 
dem sectione respondet. — Est tandem in ^ rhombo 
eLW, per rectas ex puncto e^^ eadem sectio adumbrata; 
quam tamen arcuş sedecupli gN* ^ spatio quiescente in 
area rectanguli ge't hnc translate (pag. 163), in rem suam 
decurtat ; cui ?i rhombus e'«Zf, cum simili rectarum adum- 
bratione,et spatio quiescente haiusclassis respondet. Hinc, 

Quemadmodum in rectangulo MnLj triangula obli- 
quae sectionis c^zs+c^af's simul sumta, dimidium quad- 
ratulum referunt (pag. 165): ita in vertioe rectanguli 
eG'm, triangula similia G'a^L et G'e'^L simul sumta, unum 
quadratulum tenebunt; quae cum adiacente dimidio 
rhombo a-Lo'^ aut e"£i?, in trapezium duorum quadratu- 
lorum G'o^^Le'* aut G'^ia' se transformabunt (pag. 161); 
siquidem \ rhombi abutrinque positi , singulatim unum 
quadratulum teneant. Hinc , ut in trapezio dimidii quad-- 
rati MsLl^ triangulum fsM$j est aequale uni quadratulo 
(pag, 157): ita in trapezio simili unius quadrati ILmi^ 
erit triangulum a*lL ; aut in trapezio aequali iLel^ trian- 
gulum e"iX; duorum quadratulorum. ■^— Atque iam ut 
in % rhombo Mal^ quiQque partes singulatim ^ quadra- 
tiiilo aequiparatae : ita in V^ rhombo dupli ILi^ et reliquis 
aequalibus ?4 rhombis, de pentagono irregulari trian^ 
gula obl. sectionis tenentibus; quinque partes singula- 
tim uni quadratulo aequiparatae praesto sunt. — Cum 
tamea rectangula per pentagonum areae rescissa, singu- 
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la 3 quadratula teneaot; triangulo G'ia' qnadrataluni 
unum tenente, erit in rectangulo iG^o'% triAngaliim m*io*\ 
non secus aniaa quadr atoli; qnod cum subiecte ?i rhom- 
bo afLo'\ ad valorem 2 quadratalorum elevabitor, et 
triangulo aUL aequale erit; ut disciplina trapesiorum 
octogoni (pag. 145) exigit; — siquidem trapesia IL^^i 
et JS'Lo'^m , sint trapezia octogoni , ad aream quadrati 
/eA Y" spectantia , quae singola 7 quadratula numerant, 
et in rectangulis lio'^ ac K^ma^'j singulatim 4 quadratula 
tenentibus, rectangula elevadonis nonnaliter excisa po8« 
sident. — Caeterum valores proxime designaţi, etiam ex 
trapeziis aequalibus unius quadrati N^Lim et ILmi deduci 
paterunt. — Itaque si f^ rhombus a!ho>\ triangulo a^lL 
adiectus fuerit; habebit triangulum Lto^', tria quadra«* 
tuia. Cnmve triangulum î<^Lo*\ sit = triangulo Lto", 
cuius area recte easdem divisiones tenet: erit ?^ rhombus 
y*fi' sex quadratulorum , item A tXA' quinque quadra* 
taloruni. — Atque hac lege in area trianguli 10 quadra* 
tolorum IN^i (pag. 168), aut alterius aequalis iV'lni, va*- 
lores per intersectionem impositi, pro singulîs divisio^ 
num partibus definiţi sunt. — In reliquo perinde fuerit, 
in triangulis lo''N% iLK\ atque ILm, dimidias rhomboides 
quadrupli in apicibus excisaa, ut sunt /6'L, iCr'Ii, N'w^L 
etc, cum 1?4 quadratulis assumsisse, et in hac parte ab 
excisionibus pentagoni recessisse : iidem semper valores 
prodibunt. 

• In dimidiis bissectionum rhombis iem et foe, sunt 
triangula lateris ihe et ILm^ inter se aequalia, et singula 
5 ({uadratulorum ; siquidem \ rhombo ILi, quinque quad- 
ratula numeranti, sint aequitlia; ut trapezia Urmî et t£a/ 
demonstrant (pag. 1 57). — Ast in triangulo iXe, îi rhom^- 
boides quadrupli egL habet lifi quadratula (pag. 152, 
164 — 167): ergo reliquum areae^ nempe triangulum yiX, 
habebit %\ quadratula. — Fungentibu^i namque curvis tg^ ' 
/gf, et gfi* ; recta quoque eî, in modulum dupli translata, 
usque occursum arcuş octupli Ig câssfure, et in suiş funce 
tioDÎbus , ad punctum dupli curvarum in g exigi debebît 
— Idem fit inverse cum altero aequali triangulo llm ; si- 
quidem recta im, alteri es, ut situ ita functione aequalis 
sit , et in 6 item punctum dupli curvarum, quod ^n g re- 
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monâtratum est. Itaque hac vice inverse, figarae usque 
rectam fungentem se ita elongabunt ; ut prius ad curvas 
fungentes se reduxerunt. — Sed in assumtis triangulis, 
tria quadratula in fîguris aequalibus, utpote in trianj^- 
lis onius quadratuli G'iV et G'fe" ; item in trapeziis duo- 
mm qna^atulorum G^o'^Le^* et O'eLa^ excisa sunt. — 
Itaque id, quod arcuş circuli dupli BLD^ triangulis sin- 
gulatim 3 quadratula tenentibus adscindit ; habebit utro- 
bique f^ quadratulum. — Sunt autem lineae , quibus di- 
midium istud quadratulum adscinditur , diagonales con- 
vexorum octantis circuli dupli BL et DL; , ergo arcuş 
convexorum horum, in utramque partem idem officium 
praestare, atque^ diagonali propriae ?4 quadratulum adii- 
cere debebunt. — Itaque in triangulo /Lm, erit arcuş cir- 
culi dupli La; item in triangulo iLe^ arcuş eiusdem cir- 
culi Lu; bissecans areae: qui cum tangente, seu recta 
ex puncto N^ aut M ad verticem L ducta , idem munus 
bissectionis exercebunt — Unde' in triangulo quoque 
iLN\ ut assumtis aequali, arcuş Lby bissectipnem areae 
absolvet. — Cum enim A a'io", ut obliqua sectio rectan- 
guli i&o'\ unum quadratulum teneat, cui Ya rhombus 
ufLo^* alterum adiungit; quândoquidem cum hac adiec- 
tione , ad diagonalem convexi LD ventum sit : erit id, 
quod arcuş circuli dupli Lb adjicit, aequale ?4 quadratula 
Quândoquidem rhomboides sedecupli lgN'o'% partes 
duodecim, singulatim uni quadratulo aequiparatas , in 
partibus in ratione 5: 7 sectis designatas habeat; ex 
quibus arcuş circuli dupli BLD^ in triangulo glL 2^4, item 
in triangulo Lli^^ aut trapezio Llo"x^ 3?i quadratula rese- 
cat: erit arcuş circuli dupli J?ZrD, pro area rhomboidis 
lgNo*\ linea bissecans (pag, 43). — Cum enim rhomboi- 
des assumta, divisionalibus Im et t iVV simul aut singula- 
. tim fungentibus, se aequaliter conformare debeat ; ut tra- 
pezîa aequalia iN'gl et mlgN cum suîs divisibnibus, pag. 
181 proxime adtactis demonstrant: utriusque excisio, 
in sensu rationis 6 : 7, eundem valorem referet. — Sed 
rectangula lG*g et iG'o'' sunt inter se aequalia: ergo eti- 
am triangulum gib^ habebit 6 quadratula. — Itaque cum 
triangulum gN% ut altera medietas rhomboidis /jfiV-o", 
non :seeus 6 quadratula possideat: arcuş circuli dupH 
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BLDj etîam reciangalum imias qtiadrati igy bifariam 
dividet — Porro qnandoqmdem rectangalum mm^o^^ sit 
aeqaale rectangalo JV'«/l(pag. 179):erit trapexiam tnm* 
catcun M/jff , aeqnale rectangulo igN'j aut rhomboidi fyiV'o''. 
Cumve in area huins trapezii, triangulnm per arcnm cir- 
caii dupli resectam gU^j 6 qnadratula teneat; bissectio 
per arcnm circuli dupli BLD suscepta , ad hanc quoqae 
aream pertînebit.' — Est antem rectangulum ig^^ quod 
cathetum gN* de arcu circuli sedecupli desumtam habet ; 
simile rectangnlo pgl^ quod in sequenti dasse descenden- 
ter, cathetum Ig^ de arcu circuli octupli depromit (pag. 
167); Ergo in area rectangnli BCDj rectangulum larva*- 
tam. — Est porro trapezium mlgt^ simile trax>ezio Megx ; 
quod cum rectangulo Mdfe comparatum, pro area rectan- 
gali BKC^ quiescehs spatium in lucem provehit (pag. 
163). — Ergo arcuş circuli dupli, seu segmentum quad* 
rantis super hypothenusam ut basim suam descriptunu 
in area rectangnli sui, tam rhombum vel rhomboidem 
super bissecantem intersectionis, ut diagonalem maiorem 
descriptam; quam rectangulum larvatum suae classis, 
et huic aequale trapezium , bifariam dividit. — Hinc in 
rectangnlo BKC, arcuş circuli normalis BsC^ rhomboidem 
octupli Iqeg^ item rectangulum larvatum huius classis pgl^ 
atque trapezium aequaîe Megx, non secus bifariam divi- 
det. — Cumve lînea te, etiam pro area rectangnli^ BUN^ 
sit bissecans interisectionis ; assumtae figurae, per arcum 
circuli normalis, nempe segmenti quadrantis super hypo- 
thenusam BN describendi, eandem areae bissectionem, 
ex parte opposita excipient — Parîter în rectangulo se* 
quentis classis descendenter KTC; arcuş circuli de nor- 
mali dimidii KgCy rhomboidem quadmpli «^ZeV ^^^^ ^^* 
tangulum larvatum huius classis tgt , atque trapezium 
aequale ULgu^' bifariam secabit. tinde in rectangulo BMCj 
trianguliun mixtum m'ge, per arcum circuli. normalis m'g 
convexe excisum 3 ; atque in rectangtilo KYCy triangu- 
lam simile a^gL, per arcum circuli de normali dimidii 
excisum, 1?4 quadratulum numerabit : siquidem in rectan- 
gulo BCDy triangulum simile gib aut gli^, per arcum cir- 
culi diipli gb excisum , 6 quadratula teneat. 

Si rectangulum unias quadrati eG^m accipiatur : si^ 



»UJBtfi.»&. â ţtthdrs^iJ;» muzksr&ic: t^fcyfsTiÎT per arcHB cir* 
t:uil cu^ fT j^w^eiA psn îiJi^rkjir. ^-}-S=S ţvadntiila 
JLrgv p«Kr atrtiuaA c«^^ jA rcBeccii* versex fC't** crU 4 

rusa ett. 

Kx iitii« quMe circa lii^s^ icicrnemcoâs ad praesois 
kfr^cn'Uomut, ^atU iziclareMii ; vîriflicni rertarajB âmgeD- 
^ tlum, io recUujgulo eli^tis emnsqoe, a^po- ex pândo 
UttentcWjiUM dapli aestimari debere ; qpod in hinupftnte 
v^ra ut radio, per areum circali sui daj^ designatmaf 
evddit ex interMCtioce centram reetangulL — In fcoe 
enim puneto, diviM>riâ mnnere Aingenles re^ae,se matuo 
kiter^eeant, et sab angalis aeqoalibns, 16 radios aaictnnt ; 
qui $itw$ atqoe intersectionis diTersitate, modam traoâ- 
ieriptiormni^ et ralores parti coiqne debîtos definiunt 

Si enim reetangulom BCD accipîatnr, in ^«o bisie- 
can* iiTC ut raduu, per areum circuli dupli BLD^ in ra- 
tione dupli teetuâ e»t (pag* 36) : sunt lineae aeqnentes 
/A^ ettfV^ binaecautef interMCtioni^^ ex centro rectangali 
L^ in diXM aequalea partea diviaae (pag. 76); qiuie u 
rbombum quadrupll ^ in utramque partem exacindunt ; ut 
VAtio quadratorum iuteraectionis , ad parallekg|Taniiii» 
areae deziderat (pag. 168). — Sunt forro ifX et AU, nou 
secua biaaecantea interaectionia^ ex punato du]^ deriva- 
tae (pag« 131); quaa radio KC aequalea, eatidem cum 
radio aectioneni , aed inverse obtineut ^ Sacoedunt li^ 
ncAf intersectionales Bm et De; quae aream m ratiooe 
5:7 divîdunt (pag. 71), et ex centro I, sectionem. 1 : ^ 
pro 80 excipiunt. — Eat tandem ^/^ diagonalis quadrati 
interseotionia maioria C'pCI'j quae ex centro in aequales, 
partea aecta; aream rectanguli BCD^ in rattone dupU 

dividit. 

Ex aingulia iam interseotionis dupli punetis, ţ&f 
quadratum centri IMLN designatis (pag. 26), simil^a radii 
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16y pi» srâi rectengnlonHi «ic»nnn BAD^ ABC et ABC 
emitiBiitiir; q«âc difiaio pn* duea singnlM* in «tramqvt 
partem se proţ^mi. Est mim in reetoagnlo ţnadnoitis 
BKC, poDctam «^ m Ksseente Tera KV nft ndîo, p«r 
arcmn circuli sui ds|rii desigDatuin, centram reetangnli; 
ex qao pariter ÎS ndiL snb anţniis aefoafibns se ti9hn<^ 
dunt. — Itaqne pro Teliqius aeţoalibos rectangnlia^ AKBy 
ASD et BKC; iitan eentram, in punctb Q^j P* nt e erît 
designatom. Ast haec panda in figuram quadrati Q^9^ 
oonioncta, pro area qnaibrati inscripti EPGHy sistont 
quAdratnm centrL Ergo in qnadratis inscriptU ABCB rt 
EfGH, qoadrata centri, puncta dnpli seqnen^ classis 
de8cendenier% reciproce inter se designant. — lam pro 
claase Mqnente ascendenter : eninft pnneta dupli, per ar- 
cum circoli de normali qnadropli, in e aut k designata ; 
ex qoibns nt eentris, pariter 16 radii prodibant. — -^ 
Sed etiam ex centre qnadrati inscripti , 16 radii sub an* 
gulig aequalibns ernisai praesto sunt ; qui singulas areae 
octavaa in ratione 5 : 7, sen in triangula 7?^ -h lO'Â ^na- 
dratola tenentia secant: dum radii ex puncto interseetio- 
nis dupli emissi , reetangulis sms , praeter bissectionem 
bterseetionis, et rationem 5 : 7, illum quoqne statum au- 
perinducunt ; quem quadrata intersectionis simul aumta, 
adversns reliqua spatia exprimunt* 

Siquidem tam ex centre, quam ex punctis dupli sin* 
gulid,. 16 radii, sub angulis aequatibus exeant; ex tali 
radiorum concui^u, area quadrati inscripti pro claase 
qoaque^ părtibua in ratione 6 : 7 secţia ita instemitur : ut 
in areis reetangulorum singulorum, similes figurae pro« 
deant. — In qua re etiam arcuş quadrupli, rectarum vi- 
ee fungenteS) per elasses singulas, sociam operam prae* 
staat 

Si enim in reeUnguIo BKC, quadratum unius qua* 
drati MnLK accipiatur, euius area per descriptionem 
rhombi sui maximi JhLc^\ aut ?« rhombi qLl^ vd trian^ 
gulorum Msl + lLKj in ratione 5:7 secta est (pag. 166^ 
1 60) : iUa etiam ex arcu cirduli octupli tg^ eandem sectio- 
nem obtinebii ; siquidem triangula IgL et ILKj sint inter 
86 aequalia. ^ Itaque in rectangulo BCD^ quadratum 2 
ţuadratorujn G'^Cm^ ,ex arou circuli sedeiiupli gN'^ nou 
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secus in ratione 5 : 7 sectum erit — Est autem qtuidra^ 
turn insoriptum ABCD^ dodecuplum quadrati iriiZK^(pag. 
165); în cuius area, sectionem în ratione 5 :7^ Unea hV, 
aut kp suscîpît (pag. 70). — Ergo triangulnm hDAy sî- 
mile trîangulo ILK; porro % rhombus BLh , similis V4 
rhombo Msl; atque rectangiilum hLD^ siinile rectangulo 
IsL: quăe in quadrato G^eCm^ în triangulis CeN' + 
N'Lm^ et rectangulb eLN' expressa sunt. — . Hinc, sicut 
in quadrato MnLKj tapezia aequiîa IsLK aut MsLl^ dimi- 
dium areae referunt : ita în quadrato înscrîpto, trapezia 
aequlia hLDA aut BLDh, /dîmidîum areae sistent ; sîqiii- 
dem hypothenusa rectanguli hLD^ habeat 13 columnas 
(pag. 80). — Ut ergo în quadrato JfnLJiT, spfttia illa, quae 
demtis parallelogrammo IgLK et rectangulo IJfy super- 
sunt ; ad aream rhomboidis octupli Iqeg pertinent : ita în 
quadrato G^eCm^ ea quae demtis parallelogrammo eCN'g 
et rectangulo N*mo^' remanent ; ad aream rhomboidis se«- 
deeupli IgN'o^' spectabunt. — Itaque etiam in quadrato 
inscrîpto, spatîa post ademtionem parallelogrammi hFDA 
et rectanguli hBe residua; ad aream rhomboidis 8 X 12» 
96-tupli pertînebunt; în quo pentagonum irregulare 
MeCn) ex centro L, sub angulis aequalîbus^ în partes 
aequalium valorum 16 resolvitun — Unde patet, quod 
pro eductione valoris desîderati perinde fuerit ; an hr ut 
linea recta fungatur ; aut în locum illius, arcuş cîrculi 
de normali 96-tupli substitiiatur ? cuius usus ad illum 
casum pertiriebit ; si în area quadrati 144 quadratorum, 
quadratum inscrîptum ABCD^ locum ^quadrati MnLK te- 
nuerit, seu in area assumta, quadrati intersectionis miiio^ 
ris dimidium retulerît etc. — Ut enim in quadrato MnLKy 
trapezia Iqng aut Mxgn ^ sîngula 5 quadratula tenent 
(pag. 167): ita în quadrato înscripto ABCD^ trapezia si- 
milia heCF aut BiFCj singulatim 5 quadrata numerant, 
seu rationis fundamentalîs membrum minus referunt; si- 
quidem parallelogrammum intersectionis ieCr tria, et 
rectangulum Bei duo quadrata habeat. 

Sîquidem rhomboides intersectionis, ut trisectîonis 
instrumenta, inter figuras diverşi status, per classes sîn- 
gulas 5 munus mediationis . exerceant (pag. 1 77) : situs 
quoque harum figurarum , et <50ndîtiones arearum tales 
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esse debebunt ; ut muneri delato, in utramqne partem sa* 
tisfacere valeant. — Crdus rei fundamenta paucis attîn- 
genda sunt. 

Si rectangulum BCD accipiatur; — in bac area 
bissecantes diverşi status, nenip^ lireas circnli dupl BLD^ 
atque radius KC^ inter se duntaxat in puncto L conve- 
niunt ; quod est pro arcu BLD^ punctum bissectionis ; — 
et pî-o radio KC^ punctum intersectîonis dupli : — in quo 
reliqui etiam arcuş eiusdem circuli , quorum descriptio 
supra cathetos BC et DC, ex tangentibus tentata est, 
punctum commune possidebunt. — Itâque in rectangulo 
classis sequentis descendenter BKC^ arcuş circuli nor- 
malis, super hypotbenusa atque catbetis pari ratione de- 
scripti ; in centro 9, cum radio bîssecante KY^^ non secos 
punctum commune babebunt: quale pro classe sequenti 
ascendenter, in radio BG^ per arcum circuli quadrupli, 
in 6 designatum erit. 

Dum tamen arcuş quadrantium circuli dupli, bac 
lege pro rectangulis suiş , in radio bissecante punctum 
dupli designant, et pro se veram bissectionem excipiunt : 
punctum dupli inter se et pro se, per segmenta quadran- 
tium suorum , ad duas iuxta se positas classes spectan- 
tium, serie continua ita defigunt ; ut arcuş segmentorum 
singulorum, in g aut 6, punctum dupli designatum pos- 
sideant (pag. 31). — Hinc cum instrumentum mediatio-. 
nis, utriusque loci designaţi aequalem usum capere de- 
beat, — atque punctum dupli, pro fungentibus cîrculo- 
rum arcubus , in rectangulo classis cuiusque, semper in 
g aut h designatum sit: rhomboides intersectionis , pro 
assumto munere mediationis, in rectangulis- singulis, qua- 
dratum centri , de rhombo bissectionis classis sequentis 
ascendenter deligent; siquidem bissecans intersectionis, 
in rectangulo classis cuitisque , cum diagonali quadrati 
huius , sit una eademque linea (pag. 170), — et de bis 
diagonalibus , quadratum centri; cum rhombîs bissectio- 
nis, in utramque partem describatur. 

Itaque in rectangulo quadrantis' BKC^ quadratum 
YeL in banc rem deserviet, quod in rhombo dupli Beml^ 
est quadratum centri. — Oumve diagonalis huius qua- 
drsfti /e, sit una bissecans intersectionis; in rectangulo 
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Ijf^e ut altera parte quadrati centri, punctum q sumetur ; 
quod in radio y^s^ per arcum circuli sui dupli ex L, aut 
per rectas pi et Jlfe, angulos ad basim bişsecautes desig- 
»atum est. — Ex adverso, in altera quadrati medietâte, 
Betnpe rectangalo ILe ; munus mediationis , oniissis rec- 
tis , curvarum iam ofîicia exiget, — Sed in angulis rec- 
tanguli ILe ad basim positis, ex punctis bissectionid, ar* 
cua circuli quadrupli egy et octupli Ig egrediuntur ; qui 
occursu mutuo, punctum dupli inter se in g defigunt. •- 
Ergo pro area rectanguli /Ze, erit punctum dupli, per 
eurvas in g defixum, et in loQum rectarum aequalium, ar- 
cuş circulorum ad duas continuas classes spectantium 
substituţi ; qui ut iam rectarum vicarii, ex recta sub an- 
gulo 45^ occurrente, intersectîonem quoque dupli re- 
cipiunt (pag. 162): quae tamen ab illa rectarum, loco di* 
versa erit. Unde in boc rectangulo, etiam radius bisse- 
cans Lsy a puncto intersectionis, natura sua remotus esse 
debebit (pag. 168. 173). — Atque boc pacto aequali po- 
teştate et exitu fungentium rectarum atque curvarum 
conditiones, ut fundamenta initi connubii, ad sua puncta 
reductae sunt ; quae quidem in suiş officiis, per transcrip- 
tiones utriusque ordinis sustentatae , eosdem semper va- 
lores de areis rectangulorum suorum deducent (pag. 
176) ; quoties tamen aestimationes, ex puncto dupli per 
durvas sibi occurrentes designate procedunt , elementum 
in ?4 rbomboide quadrupli designatum fungetur, cuius 
postttlatis singula se accommodabunt (pag. 177). 

. In rectangulo sequentis el&ssis ascendenter BCD, 
quadratum centri leN^f'j de rhombo bişsectionis quadru* 
pU desumtum; eadem servitia praestabit. — Erit nempe 
in rectangulo If^^N , punctum dupli , per arcum circuli 
3ui dupli ex e, aut per reptas Im et iV't, angulos ad basim 
foisaecantes, in o^' designatum; dum in rectangulo leii\ 
rectarum bisseeantium vices , arcuş circuli octupli Ig^ et 
«adeeupli N*g sastinebunt : qui occursu mutuo , punctum 
dupli, pro area rectanguli, hac quoque viee in g defigunt. 
Si ad classes aequentea, descendenter fuerit transi- 
tum.'in rectiudgulo unius oetavae KVC^ quadratum sefl 
aecipietur; — quod in rhombo bişsectionis MeCl, est 
quadratum centri. Eritque in rectangulo altero buiu3 
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qnadrsti esLj punctam dapli, per arcnm ţaadrupli e^^^ 
atque dnpli Lg^ in puncto g design4tttm ; seu in loeam 
Yi rhombi reetilinei efr^% per cnrvas excisa \ rhomboi* 
des egL substituia. — Tandem si rectanguhim KTC bis-» 
sectum fuerit; pro rectangulo >ic*ae, quadratum centri 
de rhombo bissectionis KsUL accipietur. — Jam enim 
ia qoadrato Vn^L, rectangulum n^L^ ut altera medie* 
tas ; punctam intersectionis dupli, per arcum circuli du-» 
pli Lgj atque normalis tg^ in pimcto g defixum habet. -^ 
Saccedit pro classe sequenti, seu 3^a quadrati inscripti ; 
\ rhomboides tgz^^ per arcum circuli normalis t^r, item 
circuli de normali dimidii f^g excisa , — atque punctum 
dupli , pro hac quoque area, erit in g designatum etc. 

Caeterum rhomboides intersectionis, pro munere 
mediationis explendo , ex loco quem occupant, yim ma-^ 
xîmam consequuntur ; siquidem cum rectangulo, ad cuius 
aream spectant ; in puncto intersectionis dupli, centrum 
commune possideant. Hinc si rhomboides sedecupli fyiVV 
accipiatur ; area eiusdem per singulas diyisioDalea^ rec*-» 
tanguli BCD^ quâe ex centro L in radios 1 6 abeunt (pag. 
184), bifariam divisa erit; quibus arcuş quoque quadran** 
tium circuli dupli, super hypothenusa et cathetis descrip** 
torum ^ ut bissecantes se adjungent : quorum ofiicia, ex 
suiş punctis dupli, in g et b designatis aestimanda , ad<* 
functiones curvarum spectabunt. — Est porro area, tam 
per diagonales transversas ; quam etiam per radios KC 
et MX quadrisecta. — Qaamvis enim species rhomboidis 
xgx'Lj attrita et depravata appareat; cum tamen illa, 
in area rectanguli leJN^y functione curvarum illarnm ex* 
cisa sit, quae puncto dupli pro se in g defixo, officia rec-^ 
tarum in se transderivarunt ; iam area quoque valorem 
illum referre debebit, qu^u rhombus alterius alae G*Lw^o'\ 
per rectas in area rectanguli If^N' fungentes, ex puncto 
dupli o'' excisus tenet; siquidem curvae quoque fungen- 
tes, licet diversis elementis allîgatae, valores divisiona- 
libus intersectionis admensos, et ad communes stationes 
deducentes reddant. — In quam rem curvae ex ipsa în- 
stitutione dupli, spatiis quiescentibus abundanter circum- 
ftisae sunt ; siquidem quadratum, de maiori parte ratioms 
fiiudamentaJis formatum, in quo curvae fungentes pedem 
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figunt, valorem unias.quadrati normalis, cum .14 qnadratu- 
lis accipiat (pag. 171) ; convexa autem octantiiim, quae pla- 
cita curvarum, in omnes areae partes transportant, idem 
quadratum cum 18 quadratulis computent (pag. 178). 

Si trapezia unius quadrati leLi et imLl accîpianţur, 
quae in utramque partem aequaliter descripta snnt; 
quandoquidem in his trapeziis, anguli e et m per diago- 
nales suas maiores ei et ml , bifariam dividantur : erant 
rhombi wL et lLmq'\ inter ae aequales, et singuli 10 
quadratuloruni normalium. — Cum enim triangula iLe 
et 2Lffi, singula 5 quadratula habeant (pag. 181), — et 
ex centro rectanguli BCD^ tam per radios MX et NV^ 
quam etiam per arcuş circuli dupli , ex tangentibus de- 
scriptos bifariam dividantur: rhombus ULmq*'^ cuius dia- 
gonalis minor , ex angulo bissecto ift, in arcu circuli du- 
pli Lq*' designata est ; alteri i^eL, cuius diagonalem mi- 
norem recta ai sistit, — et valore et functione aequalis 
erit. — Sed rhombus izeL, de area ?4. rhombi VLi^ rectan- 
gulum WL resecat, quod ut îl rectanguli 14 quadratulo- 
rum.îţţK, pro se3?i quadratula numerat. Ergo etiam rec- 
tangulum /ft'Z, quod per rhombum ILmq** ^ pari ratione 
abscissum est , 3?i quadratula habebit. — Itaque cum. in 
area rectanguli IWL^ iuxta sectionem lineae Im accepta, 
triangulum ito', duo quadratula excisa possideat ; habe- 
bit triangulum a'//e', IJi quadratula.*) Sed A G'/flr'=,tri- 
angulo G7e'Vsîquidem in G* sit angulus rectus; — ergo 
unius quadratuli. Unde triangulo G'/gf' subiectum trape- 
lium g*G'afk\ habebit dimidium quadratulum, et area 
trianguli G'«V, per lineam /ş" bissecta. — Fuerit autem 
ex hac bissectione A gik* dimidii quadratuli ; tune erit 
etiam sequenş A hUh* eiusdem valoris, cum in k* sit an- 

, *) Cam in area rectanguli BCD^ puncta întersectionum singula, sine pe- 
riculo figurarum fungentium , signîs notari haud potuerînt ; litterae 
quaedam, pro signis plurium punctorum iuxta positorum accipi de- 
bebant: quae proinde figuris — ut decurrens sermo deposcit — -ap- 
plicari, et pro re nata ad curvas vel rectas referri debebunt. Sic a\ 
in bissecante intersectionis tVK; tam pro puncto intersecţionis recta- 
mm Im et iL Inter se , quam etiam pro punctis , per easdem rectas 
i^ arcu quadrupli ex*D designatis valebit. — Porro m", in medio 
rectae Im ; etiam sectionem in adiacente arcu dupli Lv^D^ per eandeoa 
rectam susceptam denotabit. — Pariter e' ; praeter punctuin ister- 
sectionis in recta horizontali em , per rectas occurreotes rev^ra ez- 
cisum , etiam sectîones in imminente arcu qi^adrupli eţW^ per easdem 
rectas jsusceptas ; item i ; in trai^sverţa em^ tam sectionem arcuş se- 
decupli $JS\ quam rectae LW indicabunt etc. 
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gulus rectus. Sed huio adiaeens A k'i9''i est in rectsn- 
galo ik'q'\ A obliquae sectionis ; ergo pariter Y^ quadra- 
tali. HinCy quandoquidem in parte superiori rhombi lLmq**y 
per arcum dupli Lq^\ ut diagonalem minorem resecta, — 
ex diagonali maiori Im^ — ala quaevis, ut Vi, rhombi ip- 
sioş , 2^ quadratula teneat ; triangulo per rectam iL ab* 
scisso aflk\ unum et \ quadratulum tenente : habebit re- 
liquimi spatium, quod sub specie trapezii mixti Wq*^nif*a\ 
usque oceursum axcus dupli Lq^^ se extendit, unum qua- 
dratulum. — Sed \ rhomboides quadrupli ir^L^ cuius 
alterum latu;3, arcuş dupli Lr^ refert, et in area 1?4 qua- 
dratula possidet, in triatigulo a[lanf\ Ae apice suo infe-^ 
nori per rectam Int resecto, dimidium quadratulum iam 
in alteram, rbombi assumti alam transtulit, sîquidem A 
a'Lo** ait aequale uni quadratulo (pag. 180). Ergo reli- 
quum areae, pariter unum quadratulum possidebit, ut 
habei trapezium mixtum t'9"fli"a'. — Bine si haec inter 
se comparata fuerint, contectione demta; erit de area 
trapezii, A ex basi concayum r^A'ţ", = triangulo ex ver- 
tice opposito k^ih\ quod assumtae ^ rhomboidis apioem 
alterum ţefert. tinde area ?i rhomboidis tr^Z, per rectas 
Im et I9" trisecta erit 

Itaque cum ^kUk\ sit Y^ quadratuli, cui adiaeens A 
obliquae sectionis h'iq^' aequale est ; hfiibebit A rV9^^ ut 
illud arcui dupli r^q^^ insistit, unum quadratulum. Cumve 
Ya rhomboides quadrupli ir% 1 Y4. quadratula teneat ; habebit 
triangulum concavum iLq'\ ut illud de area rectanguli 
7 quadratulorum iZm, per arcum circuli dupli Lq** re- 
sectum est, 2^ quadratula, quae in 5 dimidUs quadratu- 
lis in specie excisa sunt. — Itaque triangulum convexum 
9"Zt'', quod in rectangulo îLm^ de basi 9''«", per arcuş 
circuli dupli aequales, et in L se mutuo secantes exscin- 
ditur, habebit 7— 5=552 quadratula. — Cumve de vertice 
huius trianguli convexi, lineae Im et iN*^ intra parallelas 
IN* et m, pro ratione functionum suarum, singulatim 
unum quadratulum resecent: erit area trianguli convexi 
q^'La^^^ tam per diagonalem convexi octantis ZD, quam 
eţiam per lineas Im et iN'j simul şxxt singulatim fungen- 
tes, bifariam divisa. — Aşt in area trianguli convexi, 
9"I«^^, rhomboides dupli Lacb, habet 1%, quadratula ; ergo 
triangula convexa aequalia caq^^ et cbs^^y singula unam 
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qmrtttm anins qaadrAtuli referent. ^- Atque hoc pacto 
yaloras partium pro integre rectangalo iLm definiţi sunt* 

Qaandoqiiidem recta^gali dupli ieli* 14 qnadratala 
Bamerantis, eadem sit ratio ; habebit triangulam conca* 
vum len^ y ut illud per arcum eirouli qnadrupli egn^^ 
de area huius rectanguli reseetum est, S quadra- 
tula. — Est ecim V4 rhomboides oetapH Ige triam; 
item -triangulum g^*\ secundam lineajn eî aestimatam 
(pag. 179), ut obliqua sectio rectanguli lgG\ unius qoa- 
dratuli; — cui hac vice, arcns circuli ^uadrapli gff^ 
unum quadratulum adseoat ; siquidem A 9te^ fiit duplnm 
triMiguU rHq^\ — Habebit porro triangulum convexum 
ii®c«", quod in medio rectanguli teiV', de basi n^?'', per 
arcuş circuli quadrupli convexe excisum est ; 4 quadra^ 
tttla. Cumve îa area convexi eD excisa rhomboides qua-- 
drupli Lgeef^ pro se 3 quadratula possideat: faabebunt 
triangula convexa abutrinque posita, L^n^ ^ Le*f>'' ; sin- 
gula dimidium quadratulum. Quibus partibus, vieinarum 
qnoque arearum dlvisiones respoodent, ei congriienter sd 
acoommodant ; si nempe rectangisilum 7 qttadratulorum 
i£t€, eum' triangulis obliquae sectionis , pariter 7 quadra- 
tula numerantibus eli aut eoH^ comparatum fuerit. 

Regrediendo ad rectangulum 7 quadratalorum iLm ; 
siquidem in area huius rectanguli, per arcum circuli 
dupli resectum triangulum rHq*' unum quadratulum ha-* 
beat: habebit ex opposita parte pari modo resectum tri*- 
angulum i^im^^ non secus unum quadratulum. Ergo ip^a 
etiam trianguli %o**m area, quod de rectangulo ilm , aut 
triangulo aequali Imi resectum tria quadratuia tenet, pro 
se trisecta est 

Si in hac trisectione, pars in medio posita faeiit în-* 
vestigata, patet illam, ex superâuis in kane locum coa* 
ctis, ita instructam esse ; ut diTÎsionalium diversa mo- 
lientium funotionibus, in hanc vel illam partem subser^ 
vire valeat. 

Si enim rhomboides sedecupH igN^^ fungatur ; ha- 
bebunt de vertice trianguli convexi ^''Lf", per lînea» 
Im et I A^' resecta triangula , quae simul sumta triangulo 
a^Lo^^ sunt aequalia, valorem unius quadratuli (pag* 
180) ; — ergo reliqusi spatia usque occursum basis f' V^ 
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sterius spatium ut patenti\is, avidîorum divisionalium vo** 
tis se promte ac<;ommodare poterit. — lam enim rccta 
bn aut iN\ si ssparaţim et pro se fungautur, plus desi- 
derabunt. --^ Item «i rhomboides sedecupli, de diagouali 
iW fuerit descripta, quae sectibnem dupli in area seg- 
menti quadrantis circuli dupli BLD, in hanc alteram par- 
tem transpouet ţ vertex quoque ţrianguli io^^mj interventu 
arcuş octupli, vices rectae io" in se recipientis, expuncto 
0^^, ad punctum intersectionis curvarum inb transferetur, 
et dimidia rhomboid es sic excisa^ % rhombo io^^m substi- 
tuta, eundem 3 quadratulorum valorem habebit^ ut in 
rectanguio BKC, cum rhomboide octupli Iqeg factum est 
(pag. 167) ; reliquae autem figurae, de abundantia con- 
gesti in medio spatii , functioni arcuş octupli se ita ad- 
commodabunt, ut ratio divisionis exigit. — Omne enim 
negotium, ex punctîs intersectionum dupli, per lineas 
atque arcuş, divisionalium munere fungentes geritur 
(pag. 188);. quibus velut regentibns, spatia in'âuas for- 
mas debite ti^ansfusa, se sua sponte subiiciunt. — Itaque 
cum arcuş quadrantium circuli dupli, supra hypothenu- 
sam et cathetos rectanguli BCD descriptorum, cum adia- 
centibus radiis intersectionis (pag. 187, 189), pro cur- 
varum functionibus, eadem potestate gaudeant; trîan- 
gula d^ apice rhombi bissectionis DNLP ^ aut convexi 
dupli LD , per lineas Im et i iV' resecţa , erunt inter se, et 
triangulo a'Za" aeqUalia (pag. 182). 

Si area rectanguli tX»}, iuxta rhomboidea excisas 
fuerit assumta; quandoquidem ?« rhgmboides quadrupli, 
Vn unius quadrati referat (pag. 172); habebunt Ji rhom- 
boides cathetorum ir% -h mi^L simul sumtae ^ia, quibus in 
medio exoisa rhomboides dupli Irac6, tertiam aequal^m 
partem adjunget. — Ergo reliqua spatia, nempe trian- 
gula, per arcuş circuli norinalis de area ţrianguli fV^m 
abutrînque resecta simul sumta ; ^ alteram bissectionis 
partem , seu non^ secus fi2 -unius quadrati referent. — 
Sunt enim in boc casu , triangula iac et mbc ita conside- 
randa, quasi, de segmentis quadrantium circuli nornuJis 
McD et CcD, functione arcuş qiiadrupli, super modulum 
dupli fuissent excisa ; ut nempe triangolum esg, in seg* 

tadr. Gin. 13 
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mento^ aequali BsC excisum est : ergo simal sumta, sunt 
triangulo simili sequentis classis ascendender, nempe tri- 
angulo IgL aequalia. 

Itaque etiam pro area rhombi io'^mp^ qui in rectan- 
golo DKC aut MXD^ saper bissecantem intersectionis îm, 
ut diagonalem suam descriptus, rhomboidi octupli Iqeg^ 
situ, yalore , et officio aequalis est ; erunt arcuş circulo- 
rum Dormalium, super hţpbthenusa ut baei descriptorum 
CcD et McD^ bissecantes intersectionis , ut de rhomoidi- 
bus pag. 183 dictum est ; âtque triangula convexa tW 
et fis6d^ singula tria quadratula habebunt ; ut hab^t in 
rectangulo BKC, triangulum conyexum mfge. (^u^^ bisse- 
ctio etiam ad rectangula te®/', aut si in locum rectae lA'', 
functio arcuş octupli in b desinentis assumatur jl6/' item 
Nm''m pertinebit; ex quibus arcuş octupli fui^ens, rect- 
angulum larvatum, cum trapezio aequalis valoris- de- 
curtabit. 

Ast haec triangula convexa , quae in centre c &ibi 
mutuo occurrunt, in triangula cohvexo minori rfV*®, spa- 
tium commune possident; ergo triangulum convexum 
contectionis , spatio ş^lteri, per eosdem arcuş ab invicem 
recedentes, de area trianguli io'*m exciso aequale erit, 
quod inter triangula supra modulum dupli ab utrinque 
erecta coUocatum, faciem suam divisionali Im aut liY' con- 
formabit. — Habet autem in triangulo io^^m^ triangulum 
apicig r®«9" unum quadratulum (pag, l9l), cui triangu- 
lum convexum caq*\ ut ik unius quadratulî succedit. 
Cumve dimidium areae, iuxta diagonalem bissecantem 
o^'Cy lYi quadratula teneatţ erit etiam triangulum aco^^^ 
Vi unius quadratuli, — cui sequens triangulum concavum 
o^^cby pariter K unius quadratuli adiiciet ; ut etiam status 
*rhomboidis Liu^b exigit. — Itaque triangulum «o"i» — 
t^fwc, habebit 1?4 quadra/ula. — Hinc si functio arcuş cir- 
culi normalis 6d®, ut bissecantis assumatur, quandoqui- 
dem in triangulo t/"w, ut altera rbombi medietate', trian- 
gulum apicis i)^iq^\ non secus unum quadratulum teneat; 
habebit trapezium per ar cum bissecantem adcisum q*^c^t^^ 
ut bisseetionis complementum, pariter V4, unius quadratuli. 
Eadem erit ratio, si arcuş o*®, munus> bisseetionis exer- 
cuerit. t- Ergo spatium , per arcuş circuli dupli, super 
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dîagonalem rainorem o"/", de area rhombi abutrinque 
convexe rescissuin, in partes eundem valorem teîheiites 
octo divisam erit; quae simul sumtae duo quf^dratula, 
seu unaai tertiam areae referent, -r- Unde triangnla con- 
vexa «®flHp® et (fbb^^ quae per arcuş, circuli normalis, tri- 
angulis de apicibus abutrînque reşectis r^it>^ et fmu^ ad- 
cisa sunt ; singulatim unius quadratnli valorem tenebuht. 
Oumve arcuum fungentium mtinus, usque ad occursiim, 
de lateribus rnombi,in utramque partem desumtarum di* 
visionalium «7' et Nm se extendat, ut in. figura rHomboir 
dis sedecupli lgN'&' factum est (pag. 182): habebit tri- 
angulum ponvexum tf^Lb^^ seu pars de cohvexo octantîa 
circuli dupH iD, per latus quadrati interstectionis minoris 
il\ aut per < dimidiam diagonalem quadrati intersectionis 
maioris Nm resecta, 3 quadratula. 

ItaCque cum in area rhomboidis sedecupli lgN*o''^ ut 
classîs sequentis ascendenter, p'artium. singulariim ratîo 
ad invicem, in valore dupli eadem adesse debeat ; habe- 
bit triangulum convexum a'gi^^ ut trianguli convexi 
•o^aB^ duplum , duo quadratula. — Ăst în area trianguli 
fl'flfi^, habet triangulum convexum m^'Li^j quod de rhoih- 
boide dupli Lacb resectum est, unum quadratulum. — 
Habet pcrro în rectangulo unius quadrati leN\ triangu- 
lum convexum Lgn^^ dimidîum quadratulum (pag. 192):' 
ergo etiam trapezîum per arcuş circuli dupli etquadrupli 
excîsum oVZriw", habebit dîmidium quadratulum. Sed în 
triangulo /o"iV' sex quadratula tenente, habet triangu- 
lum Llo'\ tria quadratula. — Itaque cum triangulum 
w"io" et trapezîum a'fi^Lmf\ singula dimidîum, quaaratu- 
lum teneant ; -^ triangulo apicis G7e", pro se unum qua- 
dratulum tenente, — erit etiam trapezîum înterpositum 
G'e"«*a', unius quadratuli. 

Ex adverso si rhomboides sedecupli , supi&r bisser- 
cantem alteram iatersectionis iW^ ut diagonalem -suam 
deseribenda aecipiatur, cuius dimidîum, iuxta bissecantem 
arcttm circuli dupli gb^ in triangulo gib^ aut bac vice gix^ 
excisum praesto est ; erit pro hac area, triangulum con-i 
vexum h'gb aut h^gx^ j non secus 2 quadratulorum. — - 
Itaque cum ^ convexum r^Lx^ unum ; atque alterum' A 
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Gonvexum Lgn^^ dîmidium quadrataltim referant: erit 
trapezium h'n^Lr^^ non secus dimidii quadratuli. — Hinc 
cum A gib habeat 6 quadratula, atque A «"S'»^ aut 6"c»® 
unum (pag. 192); parro trapezium sequens 0'e*^n^a^y item 
triaugulum GUa^^ singula non secus unum quadratulum 
teneant ; erit etiam A (^^ih^ > ut complementi^m areae, 
unius quadrisituli. — Sed de ţriangulo a'ih' resectus apex 
ftW, est dimidii quadratuli (pag. 190); cui adiacens A 
V15", ut obliqua sectio rectanguli i&'^" aequalis est. — 
Itaque cum arcuş circuli quadrupli ex'Dy sit perpendicu- 
laris ad ins, quae est in rectangulo DKC aut MXD bisse- 
cans inter sectionis , ut est ad iW bissecantem similem 
rectanguli BCD^ Unea //" ; cui ob functionem arcuş cir- 
culi dupli Lq'', in area rhombi lLmq'\ intersectio alteram 
Iq" substituit (pag. 190): erunt triangula g'ih' et hfiV^ 
inW se aequalia, seu singula unius quadratuli; atqiie 
hac lege de apicibi^s rhombi io'^mf*\ arcuş circuli qua- 
drupli perpendiculariter occurrentes, ab utrinque unum 
quadratulum seu V^ areae resecabunt. — Itaque area 
rhombi %&*mf'\ per arcuş circuli dupli atque quadrupli, 
diagonali maiori occurrentes, in 6 partes aequalium va- 
lorum, singulatim uni quadratulo aequiparatas secta est, 
quae ex bissectione diagonalis maioris , in 12 partes 
aequalium valorum abeunt* — Primum enim, arcuş cir- 
culi quadrupli) de apice, A h'it" abscindit, quod est unius 
quadratuli. Sucdedit arcuş circuli dupli rV, qui resecto 
apicis ţriangulo unum quadratulum adiungit; siquidem 
A rW sit 2 quadratulorum. Tandem quadratulum ter- 
tium, diagonalis minor o"/" adiicit. — lam bissectio per 
arcuş circuli normalis as^ et bd^ in utramque partem su- 
scepta, rationem fundamentalem sequitur ; siquidem par- 
tes huius bissectionis , secundum diagonalem maiorem 
acceptae, in utroque casu, I5i+ Di quadratula teneant, 
ut ratio 7 : 5 exigit. — 

Si rhomboides sedecupli accipiantur ; sectionem in 
partem sextam in his figuris , latera rhombi bissectionis 
suae dassis BemletDiem^ altematim perficient (pag. 178): 
quae de apicibus singulis, rectangula 2 quadratulorum, 
ut anat l&g et i Ca", item tw'N' resecant. — Eadem est 
ratio rfaomboidis octupli Iqeg^ ad rectangulum BKC spe- 
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ctantis ; quae seetiones in sextam partem', non secus de 
lateribns rhombi bissectionis suae classis, BpLM obtinet 
Unde etiam latera rhombi aequalis DNLl\ in area rhombi 
%o**mf*\ idem ofHcium praestabunt, et aequalem cum arca 
quadrupli functionem exercebunt, siquidem latera horum 
rhomborum, sint in rectangulis âuis, bissecantes areae, et 
a quadratis intersectionis mutuata (pag/ 154). — Itaque 
in rhomboide octupli l({eg , erit trapezium mixtum af'uxc^ 
qnod res6cto apicis rectangulo Yofxy per arcum circuli 
dnpli adoisum • est , unius quadratuli , aequale resecto 
rectangulo l&x ; ut est in, rhomboide sedecupli, trapezium 
mixtum, quod de area rhomboidis, supra ârcum qua- 
drupli ga% recta ei exsecat ; 2 quadratulorum etc. 

Si in rectangulo BCD^ dimidius rhombus bissectib- 
ois tem aCcipiatur, cuius aream intersecţie cum 18 quad- 
ratulis computat (pag. 74, 151) : quandoquidem CL con* 
cavum iex\ de hac area per arcum quadrupli eafx* resec- 
tum, iiixta designatos in specie intersectionis valores, 4ă^ 
quadratula habeat; — triangulo concâvo alterius alâe 
mep® ut aequali, pariter 4^4 quadratula tenente: habebit 
interiacens pars convexi octantis circuli quadrupli, non 
secus 9 quadratula, ut habent triangula concava abutrin- 
qae posita simul sumta. — Sed convexum eD ^ est per 
Uneam im bissectum, ut convexum octantis circuli nor- 
malis cD demonstrat ; ergo integra convexi ej) area ha- 
bebit 18 quadratula (pag. 178). 

Qjoiandoquidem convexum octantis circuli dupli LD^ 
sit dimidium convexi octantis quadrupli eD; cuius aream 
bissecans intersectionis tm, in partes aequales dividit: 
erit ex hac comparatione, triangulum convexum 9"Ir«", 
ut pars per bissecantem tm, de convexo interiori LD re- 
secta ; aequalis triangulis sphaericis q**Dx^ et «^'Dp^ simul 
sumtis, de convexo exteriori, per eandem bissecantem im 
resectis. — Sed A convexum q'^Ls^j esl 2 quadratulorum 
(pag. 191): ergo trisţngula sphaerica q^'Dx^ et s^'Dp^^ 
singula sunt unius quadratuli. 

Ut de area convexi octantis circuli dupli BL^ per 
Uneam Me aut pi resecta, et ad aream rectanguli unius 
quadrati BMe aut Bpl recidens pars ; est aequalis trian 



gulo sphaerico gDe^ petr areum circuli dupll J?£I), de area 
^nvexi quadrupli eD resciiiso., pşrtem trianguU falcei 
i^upli constituenţi r ita d^ ar^ convexi octantis quadru- 
pli eD^ per liQaa3 bn aut HN.^ reis^eota, et ad aream rectan- 
guli ^ qu^dratojuTO Zt»I) aut DiN recidens pars; erit du- 
plum trianguJi . sphaerici jiD^ , et quadruplum trianguli 
sphaerici LDb (pag. 2}5 , 33, 35). — Sed convexum dupli 
LD + rhomboide quadrupU Lgee', est aequale.duploiri- 
ft^guli sph^erici gQe ; ut est convexum nonnalis cD + 
rbouiboide dupli Lacky aequale triangulo sphaerijco gDe. 
Ergo conyexum dupli H>, + rhomboide Lgee* ; est aş- 
quaţje parti convexi quadrupli eZ), ajd aream rectai?guli 
ImD aut flfiV' recidenti, seu triangulo couvexo a'Dq^ aut 
fc'i)i'. '— Quibus partibus ut aequalibus, inter se ad duc- 
tum contectionis uMituae comparatis: erit rhomboides 
q.uadrupli Lg^e^ + triaţigulo aonyexo »i"Xi® , de apice 
convexi LDj per lineş^m bn resecto = triangulis sphş^eri- 
cis a'Dm*^ et ţ'^JO^^ simul sumţis, d,^ convexo, exteriori, 
per eandem linşâjUi bn ab utrinque reşectiâi, — Est apţem 
rhomboides Lgee^ trium, atqu,e A coDvexun^i m^^Li^ unius 
qu^dratuli (pftg. 191); ergo reşecta triangula sphaerica 
afDm" et q^Di^^ singulâ. 3 quadratula habebi^nt. — Hînc 
cum trapezium adiacens afn^Lmf! , et sequens A conve- 
xum X9V9 singulatîni dimidium quadratulum teneant 
(pag. 195): habebit A sphaericum gHh^ ut in convexo 
exteriori , A unius râmi , 3 quadratula ; ut habet rh,om- 
boides subiecta Lgeef. Ergo spatia convexi exterioris, 
triafecta sunt (pag. 35) ; quae simul sumta, 9 quadratula 
pi(MJ.sident. Unde area integra convexi eZ), 18 quadratula 
n\W3pLerabit. 

Aut : habet A convexum a^eo^ , ut de couvexp eiD^ 
per Uneam bn> resecta pars minor, 6 quadratula; cii|m 
Qit duplum trianguli convexi fPLh^ , de area convexi XjP, 
per lineam iV simili ratione resecti^ 3 quadratula nijLQi^- 
rantis (pag- 196); quibus resecti râmi convexi ex.tşrio- 
riil, seu triangula sphaerica otDv^^* et (^Di^ şistul sunata, 
4 quadratula adiiciunt. — Şe4 A convexum mi*Lf^ est 
1^0 ae unius, quadratuli. Eţgo axea convexi exterioris, 
s^u convexi eD — convexo LD^ habet 9 quadratula, 

Itaque spatiUna illud, quod «de convexo ei), divisio- 
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nales Im et <iV' , bissecanti im adsoindunt , 3 quailratula 
tenet , qaae per intersectionem in specie designata sunt ţ 
siqoidem pars ad convexum interius LD recidens, in 
utroque casu unum quadratulmn referat Xpag. 191). 

Sîquidem rhombi bissecţionis in rectangulîs propriis, 
sint segmente quadrantis circuli sui duplî , seu segmente 
supra hypothenuS&m descripto aequales (pag. 52): erit 
etiam rhombus dupli Diem^ in suo rectangulo BCD, seg- 
mento quadrantis circuli duplî BLDj aut ?4 segmente 
quadrantis quadrupli eDC aequalis. — Itaque si in po- 
steriori comparatione, commune spatium, nempe conve- 
xum eD -h triangulo concavo acuto quadrupli Dme dem- 
tum fuerit: erit alterum A concavum acutum quadrupli 
DiCy = rectangulo unius quadrati eCm. — ^ Sed rhombus 
bîasectionis Diem^ ut ex intersectione dimidium rectan- 
guli BCDy est = 3 quadratîs : ergo convexum eD = uni 
quadrato (pag. 43, 178). Hinc, 

Quandoquidem aream rhombi Diem^ intersectio cum 
36 quadratulis computet (pag. 74) ; atque convexum eD 
cum suiş 18 quadratulis , dimidium areaeteneat: patet 
in area rhombi bissecţionis cuiusque , per inscriptionem 
convexi sui , eandem ratibnem partium ad invicem intro- 
ductam esse ; quae in quadratis intersectionis, et trape- 
ziis octogoni aequalibus, de elementis in ?* rhomboide 
quadrupli assumtis, in gratiam curvarum fungentium, 
per pmnes classes erecta (pag. 1 77) , trisectiones area- 
rum conficit. 

Ut enim in rectangulo dimidii quadrati MKL^ et tra- 
pezio aequali KLsl^ rhomboidjes quadrilpli lxLG\ quae re- 
vera dimidium areae seu 3 quadratula tenet; pro casu 
funciionis curvarum, constanter unam tertiam areae re- 
•fert (pag. 175): ita convexum quoque eZ), valoris per 
Fhoitabum bissecţionis Diem tenti unam tertiam y seu 
unum quadratum repraesentat. — Ut ergo in rectangulb 
MKLy aut trapezio KLsly trisectio areae^ ita suscipitur, ut 
rhomboides IxL(m de suiş & partibus, unam tertiam seu 
UBum quadratulum, in rectangulum intersectionis minUs 
K6f tra^scribat: ita si convexum cD, de suiş 18 quad- 
ratulis, unam tertiam seu 6 quadratula, in triangula con- 
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eava acuta lateris sui Die et Dme tiranscripserit , trisec^ 
tio areae consummata erit. 

Cognito convexi eD valore , singularum iam inter- 
sectionîs partium valores , in specie definiţi sunt. 

Cum enim in rectangulo BCD^ dimidium rhombi 
maximi BLDj habeat 30 quadratula (pag. 72) ; si fauic 
spatio convexum dupli in longum sectum BL et LDj ab 
extus cum 9 quadratulis convexe accedat: illud in If^ 
segmentum quadrantis circuli dupli transformatum, ha- 
bebit 30-h9=39 quadratula. — Ex adverso, si de area 
rhombi dimidii assumti ^ idem convexum in longum sec- 
tum , ut areae inverso sitii ab utrinque insidet demtum 
fuerit ; illud in Vectangula concava BLK et DLK trans- 
form atum, habebit 30 — 9=21 quadratiala. — Itaque rec- 
tangulum concavum dupli, quod de area rectanguli 
sBCD^ demto segmento dupli BLD remanet; habebit 
72 — 39=33 quadratula. — Hinc, quandoquidem seg- 
menta quadrantis circuli normalis intra aream descripta, 
BsC et CcD simul sumta , sînt segmento dupli BLD^ seu 
39 quadratulis aequalia; habebiint illa cum rectangulis 
concavis fiZ/T et -Di/T simul sumtis , 39+21=60 quad- 
ratula , ut habet rhombus maximus IBLD : <ergo trian- 
gula falcea normalis LDC et LBC simul sumta, quae inter 
haec spatia se ab utrinque exporrigunt ; habebunt 72 — 
60=12 quadratula, seu uni quadrato normali, al) omni 
superfluo expurgato erunt aequalia; sîquidem rectan- 
gula concava infra diametruiu exacte 21 quadratula te- 
neant; dum rectangula concava OBI et PDl, eundem 
valorem duntaxat ex accessione superflui , ad quadratum 
AOlP spectantîs obtineant (pag. 75). 

Si triangula falcea fuerint in specie investigata; ha- 
bet in area falcei normalis LDC^ A sphaerîcum IrDfc, ut 
H convexi ZD, 3 quadratula , — ut habet in convexo ex- 
teriori quadrupli, A sphaericum gDL (pag. 35, 1 98). — 
Habet porro Â mixtum adiacens Lăb , unum quadratu- 
tulum. — Ut enim in rectangulo BCD , arcuş circuli du- 
pli BLDj rhomboidem sedecupli /gfN'o" bifariam (pag. 
182), atque rhomboidem octupli Iqeg^ — ut classis se- 

Îuentis descendenter , — in partem tertiam secat (pag. 
96): ita in rectangulo DKC, arcuş circuli normalis CcD^ 
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aream rhombi %o*^mf*' bifariam, atqae aream rhamboîdis 
quadrupli Lw'mi^, in partem tertiam secabit. — Sunt emul 
in reotangulo DKC , diagonalis rhombi assumti im ; item 
in rectangulo KM% diagonalis rhomboidis assumtae Xni, 
hypothenusa et cathetus rectanguli iLm ; ut sunt in rect- 
angulo BCD et BKCy diagonales rhomboidum assumta- 
rum IN^ et le , hypotJienusa et cathetus rectanguli leN* ; 
quae sunt pro areis rectangulorum suorum, bissecantes 
intersectionis (pag. 170). ~ Sed rhomboides quadrupU 
est 3 quadratiUorum : ergo A mixtum Ldb^ est unius 
quadratiili. — Atque iam perinde fuerit respectu valoris, 
seu rhombus Lu>'mz^\ seu rhomboides lAxfn^ aut Lvsfmh 
accipiatur. — Est enim in 6, punctum dupli curvaruin 
(pag. 187); ex quo pro area rectanguli DKC^ fungente 
areu oâtupli, eadem dupli intersectio prodibit ; quae pro 
area rectapguli BKC^ ex puncto aequali g suscepta luit. 
Punctum porro in i^, illum statum denotat ; si arcuş cir- 
culi dupli ut bissecans areae, absque intersectione dupli 
fungatur. -r- Tandem în «", est punctum rectarum , cur- 
vis absentibus pro se fungentium; quibus intersectio 
dupli, ut aequalibus operationum suarum mediis utitur. --* 
Est denique A concavum LCd^ 2 quadratulorum ; siqui- 
dem area falcei normalis sit 6 quadratalorum. 

Ergo triangulorum falceorum areas, mutato partium 
ordine, eadem ratio regît;^ quae in reliquis figuris, in 
gratiam curvarum et trisectionum stabilita est (pag. 

199). 

Si enim A falceum normalis LDC, cum rectangulo 
aequali JUKL fuerit cbmparatum : A concavum LCd ut 2 
quadratulorum, rectangulo intersectionis maiori Mlx^ 
iustam tertiam areae rieferenti (pag. 175); — porro A 
nvixtum Ldb ut unius quadratuli , rectangulo intersectio- 
nis minori IK& ; — tandem A sphaericum LDb ut 3 qua- 
dratulorum, rhomboidi interceptae IxLG^ respondebunt. 
Iden^ exîtus, si falceum dupli, !cum rectangulo unius qua- 
drati Mei fuerit comparatum. — Unde A concavum IDa' 
cum adiacente triangulo mixto gh' , ut membra falcei 
quadruqli, 8 + 4 »= 1 2 quadratula habebunt. 



tamen diversitas et recessus a vera mensura, per tri- 
sectionem intersectionis tollitur ; — qaab in concavis in- 
tersectionis simul sumtis, atque triangulis falceis, corn- 
muniter introducta est ; siquidem falcea classis cuinsque, 
membra duo areae suae , de concavis intersectionis se- 
quentis classis descendenter desomta kabeant (pag. 
40, 49). 

Habent nempe in segmento duplî, convexa Bg + gD 
simul sumta, (X24- Ma) unum quadratum (pag. 41, 199); 
habent porro trîangula IDa^ 4- gla' , ut membra falcei 
quadrupli (pag. 201), singula 5i2.unîus quadrati. — Unde 
etiam concavum Bgl^ pro se ^12 unius quadrati possidebit ; 
siquidem segmentum dupli tria quadrata teneat. — Ita- 
que concava intersectionis simul sunita, naturam trianguli 
falcei, seu quadrati evoluti imitantur, cuius membra sin- 
gula eundem valorem tenent, et trisectionem areae pro- 
priae superinductam, in utramque partem propagant. 

Si enim. A concavum gll(l accipiatur, quod de con- 
cavis simul sumtis 2 membra tenet, atque hac lege par- 
tem maiorem refert ; illud cum trapezio plge aut> Megl in 
unam aream iunctum , habebit 2 quadrata ; siquidem in 
trapeziis assumtis singulis 8 quadratula, seu %2 unius 
quadrati obtineat (pag. 167), Ergo rectanguli BCD unam 
tertiam tenebit. Hinc cum trapezium Megl^ sit = concavo 
Bgl; erit A convexum iw'flfe = concavo m'BM (pag. 48, 
183,194). 

Vera tamen trisectio rectanguli BCD^ officio concavi 
partis mino.ris Bgl suscipitur, quod cum triangulo mixto 
gf/a', ut meţnbro medio, non secus partis maioris provin- 
ciam şustinet , et in trapezio mixto gN*ma\ sibi %2 ^^^^ 
quadrati, seu membrum tertium reliquis aequale adiun- 
git. — Est enim in hoc casu, parallelogrammum inter- 
sectionis eGiV'gf, ut dupliim parallelogrammi IgLK^ unius 
quadrati. , — Cumve adiaeens pars maior segmenti quadn 
circuli normalis Bge^ pariter unum quadratum teneat; 
arcuş circuli normalis Bg^ per arcum sedecupli gfiV', con- 
tinuo nexu in unam Uneam elongatus, duo quadrata re- 
secabit, — ut ex altera parte, latus quadrati întersectio^ 
nis maioris Im, 2 quadrata resecat. 
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Pariter in rectangnlo BKCj ă eoncavnm Bge, enm 
trapezio en'Lg aut LUegy nnam tertiam areae, seu unum 
qaadratiun referet ; lit rectangnlum en'C demonstrat. — 
Veram tamen trisectionem areae, concavum partis mino^ 
ris gCcj cum trapezio Megl conficiet (pag, 48). — Cumve 
Amixtum feg^ H unius quadrati referat, ut habent 2 par- 
tes minores, quibus per intersectionem aequiparatum est : 
ita relîquum trapezii Megl, pariter 2 partes minores, seu 
Yi unius quadrati referet (pag. 51). Unde etiam trapezium 
mixtum gNma\ in rectangulo BCD^ ut 4 partium mino- 
ruin, seu J^ unius quadrati accipi debebit. Cum enim con- 
cava simul sumta, in extensione ad valgrem quem tenent 
deficiant ; in casu trisâctionis verae , intersectio congrue 
subvenire debebit. — 

Quandoquidem ex comparationibus in praesens fre- 
quentissime susceptis^ assumtiones atque asserta par^ 
tis I-ae, ex ratione dupli in genere derivata, satis lucis 
acceperint ; pdtiores autein partium formae, quarum offi- 
cio intersectio in rem suam utitur, tid sua principia re- 
ductae fuerint : ad ipsam iam circuli normalis, ut figurae 
clausae aream venipndum erit. 

Habent segmenta dupli BID + BLD simul sumla, 
39 X 2 = 78 quadr atula : ergo area circuli nor- 
malia habebit, 144 + 78 = 222 quadratula nor- 

malia. 

Si area rectanguli BCD^ secundum lineas rectas in* 
terseclionis, nempe bissecantem IN^ et alteram eD fuerit 
aestimata: linea IN dividit aream,in partes 37 + 35 
quadratula tenentes , ut sunt quadrata intersectionis si- 
mul sumta ab una, — item rhombus bissectionis ab al- 
tera parte (pag. 76). — Vicissim linea eD^ dividit aream 
iu triangula 42 + 30 quadratula tenentia ; ut est ratio 
fundamentalis quadrati inscripti, in ratione dupli secti 
(pag. 71). — Ergo assumtae lineae intersectionis quae se 
^Q £ , ut centro rectanguli mutuo ii;itersecant, aream in 

XlV quadratula divident; siquidem dimidius 
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rhomhus quadrupli IDN\ de suiş 35 qo^dratnlb, singulo 
divisionîs membro, aequales partes âdiiciat. — Unde par- 
tes sic sectae , iuxta^ vel decufirsatim acceptae , rationi 
fundamentali 5 : 7 conforines erunt. — . 

Si in locum rectae eD, arclis circuli duplî BLD. ut 

17\22 
bisse^ans fuerit acceptus; area in partes, ^; — oT^VTq 

quadratulorum se resolvet. Cuioi enîm .dîmidium segmenti 
dupli DLKy sit 1 9% , cui adhaerens A ILK, 2?4 quadra- 
tuia adiicit; erit pars segmenti per lineam /iV' resecta 
maior, 22 quadratulorum. — Unde reliquarum partium 
valores sua sppnte se aperiunt. — Itaque in hac areae 
divisione, duntaxat partes decussatim acceptae, erunt 
rationi fundamentali f> : 7 conformes ; iuxta positae autem, 
rationem per afcum segmenti dupli aţeae impositam ser- 
vabunt, quae est , 11 : 13 ; ut sunt valores absoluţi par- 
tium bissectionis , ciim quadratulis 33 : 3.9, (pag. 200) 
educti. — Hipc si quadratum inscriptum normale, secun- 
dum hanc rationem, cum 24 aequalibus j)artibulă fuerit 
acceptum : habebit circulus huic quadrato circumscriptiis, 
24 + 13 = 37 partes ; cumve ^24 quadrati insCripti , 6 
qiiadratula numeret ; habebit area circuli nor- 
malis, 37X6 = 222 quadratula nortnalî-a. — 
Atque iam fontes rationis 11: 13, perquirendi sunt. 

Si in quadrato quadrupli, seu stationis IV-ae 24 co- 
luiînnaruîii, in quo intersiectio dupli normaliter cum qua- 
dfatis 10 -f- 14 columnas tenentibus perficitur (pag. 119); 
in vicein horum quadratorum, quadrata 11 + 13 co- 
lumnarum fuerint accepta: ratio de qua quaestîo est, 
toţi areae communicata praesto erit. t- Habebit nam- 
que rhombns maxîmus , de diagonali quadrati intcr- 
sectionis minoris , ut quadrati centri computatus 
24 X 11= 264 quadratula ; item A"la obl. sectionis si- 
mul sumta, 576 ^ 264=3 1 2 quadratula; quae seorsuin suiii- 
ta, dabunt 22-{-26 quadrata normalîa, ut ratio 11 :13de- 
poscit.* — Vicissim quadrata intersectionis sitaul sumta, 
h^bebunt 10 -+-14 = 24 quadrata normalia, cum sî^^- 
gulo superfluo quadratulo; quae proinde dimidium 
areae in quadratis, cum approximatione ultima reddeAt; 
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inter se autem, rationem 5:7 tenebunt, ut habet ratio 
iundamentalis dupli. — 

Si haec intersecţie, ad aream quadrati inscripti nor- 
malis fuerit translata; habebit rhombus maxim us, ut Y^ 
de 264 quadratulis, 66 ; habebunt porro triangula obli- 
quae sectionis simul sumta, ut V4 de 312; 78 quadra- 
tula. Quae cum excisione, per arcum circuli dupU in 
quadrato inscripto suscepta, ad amussim congruunt. — 
Itaque si quadratis intersectionis 5 et 7 columnarum, 
quadrata 5^ + 6% columnas tenentia fuerint substituta ; 
triangula obliquae sectionis alarum singularum simul 
snmta , erunt segmente quadrantis circuli dupli exacte 
aequalia ; atque area integra secundum puncta intersec- 
tionis accepta, rationi 11 : 13 accommodata. Ergo arcuş 
singulorum quadrantis segmentorum, qui in area' quad- 
rati inscripti serie continua descripti, rectangulorum 
suorum bissecantes sistunt, intersectionem cum quadra- 
tis , rationem arearum 5 : 7 ad invicem tenentibus sus- 
ceptam repraesentant ; quae cum altera normali, cum 
quadratis 5 et 7 columnas tenentibus suscepta, duplîci- 
ter congruît : siquidem in area quadrati inscripti , utra- 
que bissectionem conficiat ; et ex bissecante intersectio- 
nis, partes decussatim acceptae utriusque intersectionis, 
rationi fundamentali dupli 5:7, inverse aequales sint. 
— Unde segmentum quoque quadrantis cuiusque, supra 
hypothenusam descriptum ; rhombo bissectionis rectan- 
guli sui aequale est (pag. 52). — Partes tamen iuxta 
positae , ut ex diversa intersectione ortum trahentes, ab 
invicem discedent ; et rationem fundamentaleni propriam 
5: 7, item 11: 13 sequentur: quae mensuras quoque 
diversas, et ingenio cuiusque convenientes requirunt. — 
NihilomintiB , quandoqujdem assumtae rationes in certis 
locis , ut aequales^ inter se congruant ; diversitas tran- 
scriptionum ea, quae ab invicem tam specie, quam ex- 
tensione seiuncta sunt ; ad aequales semper valores red- 
dendos compellet , et ad easdem communes stationes de- 
ducet. — Unde etiam membra , seu partes per trisectio- 
nem introductae (pagi 4$. 49), quae elementis in Ya rhon:- 
boide quadrupli assumtis utuntur (pag. 177); arearum 
aestimationes iii figuris , eodem semper exitu suscipiuut. 



Sed interseclio dnpli nonnalis , m suiş qoadratis 5 
et 7 colnmnas tenentibus , partes in eadem 5 : 7 ratione 
exsectaSy inter se pro aequalibus habet (pag. 148); at- 
qne hac assnmtione subinde in omnem quadratî inter- 
secti aream translata, partes quoque bissectionis suae, 
nt aequales accipit (pag. 152). — Itaqne etiam intersec* 
tio in ratione 11: 13 suscepta, quae cum normali 5: 7, 
in partibus suiş decussatîm sumtis inve;rse congruit, par- 
tes ex altera transcriptione , ' in obsequium trisectionis 
redactas, iuxta sectionem arcuş circuli dupli ut bisse* 
cantis şuae , pro aequalibus habere debebit. — Hinc dum 
de area quadrati inscripti , pars per arciis circuli dupli 
in figura convexi BD excisa, in latera transponitur , et 
area quadrati normalis , in aream circuli normalis trans- 
formatur ; dimidium areae intersectae transfertur, — seu 
quadrato inscrlpto in duobus dimidiis assumto, terdum 
dimidium adiicitur. — Sed dimidium intersectiodis - dupli, 
quod toţi areae legem imponit ; in quadratis 5 et 7 co- 
lumnas tenentibus simul sumtis designatum est: quae 
potestatem regendi columnis alligatam , sub conditione 
transcriptionis superfluorum suorum exercent^ Ergo cir- 
culus, qui columnas pro se non habet, atque functione 
arcuş sui, omnium directionum copiam possidentis, punc- 
ta dupli in quadrantibus singulis designat , seu rationem 
fundamentalem 5 : 7, per intersectionem erigit ; in area 
sua, tria dimidia quadrati inscri{)ti . referente, exa6te boc 
tenere debebit : quod dimidium intersectionis dupli, ter 
sumtum habet ; cum secus nec officia divisionum , cum 
quadratis columnatis mixtim exercere,' neque functione 
sua puncta intersectionis dupli , quae ad oommunes sta- 
tiones deducant designare posset : siquidem haec singula, 
auctoritate quadratorum 5 et 7 columnas ^ atque super- 
flua certa possidentium gerantur. — Habent autem quad- 
rata 6 et 7 columnarum simul sumta, 25-4-49=74 quad- 
ratula. Ergo area circuli^ ut de regente dimidio intirsec- 
tiohis tripli , hahehit 74 X Z—2%% quadratula. — Hinc, quem- 
admodum quadrata 5 et 7 columnarum, singula unum 
quadratulum superflue possident: ita circulus normalis, ut 
triplum horum quadratorum simul sumtorum, necessario 
6 superflua quadratula possidere debebit ; siquidem potestas 



209 

eolamnarum, in lusibus intersectionis, exclusive hoic con- 
ditioni adstricta sit Quae superflua in divisionibus, et fi- 
gnrarum exsectionibus, formative quidem funguntur ; dum 
tamen area, ad mensuram quadratîcam revocatur; ut spa- 
tia quieseentia, ad mentem seriei intersectionis , stationes 
communes designantis (pag. 107)^ dissimulantur. 

Ut arcuş quadrantis circuli dupli BIDj in radio cir- 
culi normalis AK] ita arcuş quadrantis circuli normalis, 
intra aream quadrati inscripti descriptus CeDy in radio 
circuli de normali dimidii KM\ punctum dupli designata 
— Ergo functio circuli normalis integri, ad aream quad- 
rati de normali dupli , in quadrata aequalia 4 divisi spe- 
ctabit ; in quibus singulis eadem officia intersectionis eţ 
bissectionis exequetur: quaa arcuş dupli, in quadrato in- 
scripto exequitur. — Hinc cum area quadrati inscripti, 
ex bisşectione arcuş circuli dupli utrinque suscepta, in 
partes 78+66 quadratula tenentes abeat; altera pars 
bissectionis circulo normali adiecta, (222+66^=288) are- 
am quadrati dupli, quadruplo inscripti sistet : quae rur- 
suni in ratione 11: 13 secta; partes 156+132 quadra- 
tula numerantes habebit. Unde 288+156=444, aream 
circuli de normali dupli; — atque de 312+264, ut par- 
tibus in area quadrati quadrupli simili modo obtentis, 
576+312=888, aream circuli quadrupli dabunt etc. 
Qui circuli in comparationibus , a normali circulo desum- 
tam, et areis suiş admensam superfluorum copiam, nem- 
pe circulus dupli 12, atque circulus quadrupli 24 quad- 
ratula dissimulanda habebunt ; siquîdem ex intersecdo* 
ne dupli, area quadrati cuiusque, evadat 12 columnarum 
(pag. 105. 120). Ergo area circuli cuiusque, ultra tri- 
plam quadratum radii sui, constanter Yu parte quadrati 
sui inscripti abundat. 

Itaque area circuli triplici modo sisti poterit; aut 
enim deducitur 

a.) Ex ratione circulo propria 11 : 13, ut pro area 
quadrati inscripti bissecante ; in quo casu , tria dimidia 
quadrati inscripti, (11+13)+13=37, sistent aream. — Aut 
b.) Ex ratione fundamentali dupli normali 5:7; 
tit ex quadrato inscripto , per adiectionem membri mino-^ 
f is altera vice, fiat octogonum (pag. 88) ; cui segmentula 
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octogoni 3 partes adiungent ; siqoidetti convexum octan- 
tîs quadrupli eDj cum suiş 18 quadratulis (pag. 198), sit 
segmentulis octogoni normalis simul sumtis aequalis (pag. 
44). Seu (10+14) +10+3=37. — Aut 

c,) Ex valoribus , per interşectionem impositis, 
atque veram bissectionem supponentibus ; seu (12+12) 
+12+1=37. In quo casu membrum ultimum superflua, 
^ reliquis quadratulis fungentibus segregata designabit. 

Ergo si q quadratum inscriptum denotaverit, per î+y 
+-^=i=37, area circuli cuiusque sisti poterit. Unde si 

c aream circuli retulerit, erit: c= g^ 

Si circulus normalis, per assumtionem pro quadrato 
accipiatur; habebit area circuli huic quadrato circum- 
scripţia secundum expressionem ultimam, 222+111+ 
dy^^^SÂZy^; quae sunt Ji quadrati 37 columnarum 1369 
quadratula tenentis. Ergo si area circuli quadrupli pro 
quadrato accepta, posset cum suiş 888 quadratulis sub 
hac specie exacte describi ; circulus huic quadrato cir- 
cumscriptus, esset quadratum seriei verum. — Ex ad- 
verso si in locum circulorum quadrata seriei accipiantur, 
et quadrati inscripti valor , ex ultima circuli expressione 

secundum formulam ^ = "37 eruatur; idem resultatum 

inverse obtinebitur. Nempe quadrata inscripta in assum- 
tis circulis , desinent esse de serie. — Unde patet, circu- 
lum atque quadratum, ut figuras diverşi status, de serie 
quadratorum se mutuo excludere ; quae inter se, dunta- 
xat in loco tertio congruent. — Cum enim intersecţie 
dupli officia sua, cum elementis quadraticis secundum 
scriem quadratulorum exerceat; area circuli normalis, 
quae- ?i quadrati dupli^ aut tria dimidia quadrati inscripti 
refert, pro spatio 3 elementorum haberi debebit : siqui- 
dem iniţia assumta, ex quibus operatio exit, quadrati 
cuiusque fata praestituant (pag. 67). Sed elementa 3, in 
quadrato vero exacte reddi non possunt. — Hinc neque 
circulus normalia 222 vicibus acceptus, ut sunt quadra- 
tula areae , congruentiam circuli cum quadrato adducere 
poterit ; cum taliş circulus, de quadrato noimali 2:62 vi- 
cibus sumto, secundum rationem 11: 13 deduci ; ipsum 
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autem quadratom , de quadratis seriei remotioribus , per 
substitutionem sisti debeat: siquidem qnadrata de 223, 
333 , 444 etc , ut sunt circulorum areae, sint quadrata 
prna familiae suae, quae cum anterioribus seriei quadra- 
tis , nihil commune habent — Nihilominus ; 

Qaandoquidem diagonalîs, tam pro xîirculo, quam 
pro quadrato inscripto, sit instrmnentum verae bissectîo- 
nis; quae columnas ita imitatur, ut duplum areae, — 
quod columnae non habent — exacte sistat : illa pro area 
utriusque ad amussim sistenda, mensuram normalem 
submînistrare debebît ; siquidem operationes intersectio- 
nis dupli , auctoritate rationum 6 : 7, item 11 : 13 suscep- 
tae , ad bissectionem veram, ut basim perpetuam se re- 
ducant (pag. 131). 

Habet autem diagonalis ex intersectione dupli nor- 
mali , 12 hypothenusas quadratulorum fungentium, seu 
12 partes aequales. — Itaque cum area circuli normalis 
37 partes teneat, quae singulae 6 quadrat^lis normaU- 
bus, aut 3 quadratulis dupli aequales sunt; quemadmo- 
dum triplum diametri, cum Ys parte sui multiplicatum, — 

36 X 2 := 72, — dat aream quadrati inscripti : ita si tri- 
plum -+• >iă diametri, cum Ji sui fuerit multiplicatum, — 

37 X 3 = 111, — area circuli normalis, in quadratulis 
dupli reddita prodibit — Quae expressiones in formas 
varias trahi possiint; siquidem haec relatio simplex et 
clara, easdem areas, -de diametro bis aut una vice accepto, 
per transpositiones deduci sinat. - 

Si circuli quadratis exsectionis circumscripti âcci- 
piantur ; v. gr. si diameter circuli normalis BD pro la- 
tere, — aut latus quadrati inscripti AD^ pro diametro 
habeantur : siquidetn hac vice , columnae in verso ordine 
in diainetrum, atque hypothenusae quadratulorum nor- 
malium in latera se transferant : clavis proxime deducta, 
aream circuli in quadratulis normalibus , sine reductio- 
nis necessitate sistet. — Cum enim diametro DB 12 
hypothenusas tenenti , si latus fuerit , 24 columnae in 
diagonali respondeant; ut latus quadrati inscripti AD 
pro hypothenusa habitum, cathetis suiş singulatiin 6 
hypothenusas tenentibus AK-^DK respondet: erit in 
primo casu, diameter 3 + }l2 vicibus sumta 72 + 2 = 74 

14* 
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colnamamm ; qaae aream circuli dapli cum 74 X 
6 = 444 quadratulis nom^alibus sistet. — Vicissim 
in casa posteriori, habebit diameter 3 + ^Is vicibus sumta 
36 + 1 ^=: 37 columdas ; quae aream circuli de normali 
dimidii, cum 37 X 3=111 quadratulis normalibus reddent. 
Ergo diameter, seu columnas, s^u hypothenusas qua- 
dratulorum fungentium pro mensura tenuerît : aream cir- 
culi eodem semper modo reddet. Hoc est enim caput rei, 
ut diameter sit 12 aequalium partium ; in quo casu peri- 
pheria 37 partes habebit, et in calculis rectam imitabitur. 
Hinc si area circuli normalis basjim, atque diameter BD 
altitudinem . cylindri reţujerit: habebit superficies dem- 
tia basibus , o7 X 12 = 444 quadratula dupli , seu 888 
quadratula normalia ; ut habet area circiţli quadrupli. — 
Caieterum 

' Ex dictis patet, quod usus decimalium, in calculis ad 
aream circuli, et ad functiones intersectionis dupli spec- 
tantibus, vaiere non possit. — Cum enim intersecţie dupli 
trisectionem areae sapiat, atque etiam area Qirculî, ex 
bissectione intersectionis ut triplum prodeat: mensura 
normalis talis esse debebit, quae factores 2 eţ 3 , aequ^- 
liter admittit. 

Ea quae hactenus de circulis dicta sunt, ad circulo^ 
sui iuris spectant , qui areas suas intersectioni dupli per 
se et pro se substernunt. Cum enim singulae quadrato- 
rnm familiae suas communes stationes habeant (pag. 
112); ex quibus intersectio dupli, semper in raţione 6:7 
suscipitur (pag. 120): erit etiam circulorum quadratis 
cuiusvis familiae circumscriptoruni eadem conditio. — 
Si tamen circuli, quadratis in obsequi^ intersectionis tra- 
eţis fuerint circumscripti ; fata et conditionea,. quadrato- 
rum suorum inscriplprum sequi debebunt pag- 121 ; quae 
in iocum rationis fundamentalis propriae, ex intersectîone 
mediata, rationem intersectionis dupli '5: 7 substituunt 
(gag. 125). Cum enim, area. circuli , de area quadrati sui 
inscripti, per bissectioţ^fm intersectionis desumta sit (pag. 
208) : ratio 5 : 7 quadrştis intersectionis mediate imjposita, 
etiam ad circulos suos circumscriptos pertinere debebit; 
quae superflua, in his quoque areiş , ad quietem relegabît, 
i\ valojeş rationi dupU conrprme9 «ducet. 
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Si namqtie qiiadratum intersectionis ininns 6 colum- 
oarum accipiaiur: habebit circulus huîc quadrato cir* 
oumscriptus 25-+-12?i+lJ{2=38'îi4 quadratulo. — Aut 
si cam 3)^3 diametro fuerit calcolatum ; siquidem dia* 
meter huius circuli 5, atque radius 2?4 hypothenusaB 
habeat: Id^is X 1^ dabunt 19% quadratula dupli, seu 
38^^ normalib. -^ Sed in area huius quadrati, inter- 
sectio mediata, ut series 2«a habet (pag. 94), cum qua* 
dratis 4 + 9 quadratulorum suscipitur , ex quibus qua- 
dratum intersectionis maius^ uno quadratulo abundat; 
quae abundantia per impositam dupli rationem disşimu- 
Ifttur. Ergo in membro ;2-o circuli circumscripti, quod est 
dimidiam ipsius quadrati inscripti, dimidium quadratu- 
lum ; item in membro tertio , V^ unius quadratuli, atque 
insimul in membris tribus, 1 %4. quadratula dissimulari de- 
bebunt. £x qua dissimulatione area circuli, ad 38^^4 — 
l%=s37 quadratula devalvabitur,quaesunt3quadratis+ 
1 quiesceBte quadratulo aequalia. Sunt autem 37 X 6=232, 
Qt habet circulus normalis, qui 1$ quadrata et 6 superflua 
possidet. Hinc circulus quadrato 10 columnarum cireum^ 
scriptus ut quadruplus, habebit 100+50+4^4= 1 54^4 quifc- 
dratula. Sed quadratum 10 columnarum, habet in quadrato 
intersectionis maiore 4 superflua (pag. 91) ; quae intersectio 
dissimulai. Ergo de membro 2-o duo quadratula, et de 
membro 3-tio ^ quadratula, insimul 6^4 quadratula 
dissimulari debebunt ; quo facto area circuli, ad 154^ — 
6^24^=148 quadratulA devalvabitur , quae sunt 12 quisi- 
dratis + 4 superfluis quadratulis aequalia . ut ratio Isjus- 
dem ad circulum normalem desiderat.. 

Grculus quadrato intersectionis maiori 7 columnarum 
circumscriptus, habebit 49+24^4+2)^4=75% quadratula; 
cumve hoc quadratum 1 superfluum teneat, ut habcet 
quadratum intersectionis minus: illud de membris circuK 
soi, pariter 1 % dissimulare debebit. Itaque area huius 
circuli ad 75%— 1^=74 quadratula devalvabittr; ut 
ratio tripli oii^culi normalis ad hanc aream desiderat. — 
Sunt enim 74X3=222, ut habet circulus normialis, et 
valor circuli 74 quadratulorum 6 quadratis + 2 super^ 
fluis aequalis. 

Si circulus quadrato 9 columnanmi circumscripţia 
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accipiatnr; habebit area huius circuli 81 +40?4 + 3ya4 = 
124^)^4 quadratula. Hinc quum qaadratum 81 quadratu- 
lorum habeat 9 superflua; membrum 2-um 4?i, atque 
membrum tertium ^24, insimul 13% quadratula dissimu- 
labunt, et aream circuli, ad valorem 124%4 — 13^=1 11 
quadratulorum, seu 9 quadratorum 4- 3 superfluorum 
quadratiilorum redacent ; ut est dimidium circuli normalis. 

Per se iam patet, tam in quadratis, quam in circu- 
lis circumscriptis , eundem valorem pro diversitate ca- 
şuum , variis elementorum numeris reddi debere (pag. 
104) ; atque si series naturalis , in quadrato assumtae 
unitatis cuiusque deduci debeat; in* banc rem non suffi- 
ciet , bissectionem intersectionis , în quadruplo assumti 
quadrati susceptam, pro duplo accepisse ; venim ad in- 
tersectionem dupli, in quadrato remotiori consummatam, 
seu communem stationem erit recurrendum: in cuius 
area, mediata intersectio, in quadratis intersectionis fun- 
geritibus , pro assumto quadrato rationem dupli designat. 

Itaque' si circulus quadrato 9 columnarum circum- 
scriptus pro incipiente accîpiatur, qui valorem 111 qua- 
dratulorum, per dissimulationem 13% quadratulorum 
sistit, et a^ circulis eiusdem valoris aliunde desumtis, 
ut sunt V. gr. circulus quadrato 86 quadratula dupli 
numeranti circumscriptus , cuius area, sine dissimu- 
latione, exacte 111 quadratula normalia tenet; aut 
circulus quadrato bissectionis 8?4 columnarum (pag. 87) 
circumscriptus, qui valorem llt quadratulorum, erga 
dissimulationem *^6 unius quadratuli sustinet, etc. — na- 
tura sua differt: series naturalis, eX quadrato 30 colum-^ 
narum debebit deduci, quod in quadrato 51 columnarum, 
ut D intersectionis maius ; item in Q-to 72 columnarum, 
ut quadratum intersectionis minus fungitur: siquidem 
in quadrato 72 columnarum, quadrata intersectionis 30-h 
42 columnarum, mediatam intersectionem cum columnis 
124-18, atque 1 8+24 excipiaht (pag. 128). Hinc cum qua- 
dratimi i8 columnarum, sit duplum □ -ti 12 columnarum: 
erit etiam quadratum 1 2 columnarum, duplum quadrati 9 
columnarum; siquidem îi quadrati intersectionis maioris,sit 
quadratum index seu incipiens areae (pag. 101). Ergo tri- 
plum de incipiente quadrato 9 columnarum, quadrans 
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ipsius quadrati mediatam intersectionem^passi 30 colum- 
narum, seu quadratum 15 columnarum ; atque quadruplum, 
quadratum intersectionis maîus 18 columnarum referet. 

Est autem area circuli, quadrato 15 column£^rum. 
circumscripti ; 225+112^4+9^24=346% quadratolis ae- 
qualis. Sed quadratum 15 columnarum, habet iuxta ser 
riem intersectionis 9 superflua quadratula, ut. habet quad- 
ratum 9 columnarum. Ergo 13^)^4 emun^enda tenebit, ut 
emungit quadratum 9 columnarum. Unde area circuli 
ad 346% — 13%=: 333 quadratula dehiscet, cum vaie- 
re 27 quadratorum + 9 superfluorum quadratulorum ,; 
ut ratio ejusdem ad uormalem circulum desiderat. — 
Erit porro circulus, quadrato 18 columnarum circum- 
scriptus; 324+162+13^24=499% quadratulorum. Ast 
hoc quadratum, quamvîs secus communis stationis, hac 
vice ut quadruplum incipientis ; 36 superflua quadratula 
tenebit. Ergo membrum 2-um 18; atque tertium l'?24, 
insimul 55^^4 quadratula dissimulabunt : areamque cir.- 
culi, ad 499^?24 — 55%=444 quadratula reducent, cum 
valore 36. quadratorum et 12 superfluorum quadratulo- 
rum ; ut ratio normalis circuli exposcit. 

Itaque series quadratorum et circulorum circuni- 
scriptorum , de quadrato incipiente 9 columnarum ; iuxta 
naturalem successionem deducta erit sequens : 



( 


• 


Q mBCriptum 


Circuliu circnmscriptaB qnae fa<r 






- 


habet 


in quadratalis . 


ciunt , 






cohun. 


qnatula. 


« 

hat>et 


emungit 


retinet 


P-**l3S 


• 




Incipiens 


9 


81 


, 124% 


13% 


111 


9 


3 




Duplnm 


12 


144 


222 





222 


18 


6 






Triplu m 


15 


225 


346% 


13% 


333 


27 


9 






Quadruplum 


18 


324 


499'y2, 


55'^^ 


444 


36 


12 






Quintuphim 


19 


361 


666% 


1% 


555 


45 


15 






Sextup um 


21 


441 


679% 


13% 


666 


54 


18 






Septuplurn 


22?i 


506^4 


780*^36 


3*?96 


777 


63 


21 


■ 


1 


Octuplnm 


24 


576 


888 




888 


72 


24 






Noniplum 


25?i 


650y* 


1002% 


3 /96 


999 


81 


27 






Decupliim 


27 


729 


1123% 


13% 


1110 


90 


30 






Undecuplnm 


28^7 


792y« 


1221%,« 


/ll76 


1221 


99 


33 






I^odecuplum 


30 

■ ^ 


900 


1387% 

• 


55% 


1332 

• 


108 


36 





216 

In hac scrie , T-tun membrnm de colnmnis 45 ; S-uti 
de colnmnis 51, per qnadrisectionem ; atqne 11 -um^ de 
colnmnis 197 deductnm est; cuius Hs partem refert. 
l2-nm est quadrnplum tripli, seu qnadrati 15 colnmna- 
mm, cum 36 snperfluis; îllud ergo hac vice cum 29Ys c6- 

lumnis assumi, — cuius circulus de 1332^ quadratulis^ 

dnntaxat ^ emnngit — seu de columnis 147 derivări, 

tontra disciplinam institutionis non poterit. 

Si circnlus normalis (222) fuerit incipiens; series 
circulorum , de quadrato 42 columnarum (pag. 128) de- 
bebit deduci: cum sint 18+24=42, ut habet quadratum 
intersectionis maius qnadrati 72 columnarum. In qno 
casn, congruentia valoris cum exsectione in quadrato 
1*0, 4-0 et 9-0, praesto erit ; quaein quadratd, 30 columna- 
rum, dnntaxat in quadrato 2-o, et 8-o, adest (pag. 106). 
Caeterum emunctionum series ostendit, in figuris ab 
jtwea normaliter intersecta avulsis , — similitudine atque 
asseverationibus intersectionis niMl opitniantibus , con- 
gmentiam valoris, cum exsectione tantum în illis locis 
praesto esse ; quae cum serie quadratica qnadrati iuste 
exeisi coincidunt ; in reliquis autem locis valorem ab ex- 
tensione vera semper dîscrepare. Fraudes namque inter- 
sectionis, exaequâtionem tune dnntaxat obtînent, si par- 
tes normalis intersectionis simul acceptae fuerint, seu in 
communi statione ; ut fit hac vice, in quadrato 72 colum- 
narum, in quo normalem dupli intersectionem, quadrata 
30+42 columnarum absolvunt (pag. 119). 

Segmentula octogoni quod attinet: quoties circulus 
ex intersectîone normali , seu in ratione 5 : 7 susce|ri» 
^xiverit ; segmentula octogoni simul sumta, 3 partes de 
37 partibus areae habebunt: ex quibus una pars super- 
flua areae denotabit. — Idem valet de circulis, qui qua- 
dratis rationem 2:3, item 3 : 4 tenentibus circumscripti 
fiunt, ut habet series 2*a ; si per emunctiones superflue- 
rum arca antecedenter reducta , et ad rationem 5 : 7 ex- 
acta fuerit. — Habet nenipe circulus quadrato 10 colum- 
toarum cireumscriptus (154^^), post emunetioneni super- 
Hifprum, l48 quadratula, Ergo%7^=4 quadratulis, quad 
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ter sumta dant pro segmentâlis octogoni 12 quadratula, 
ex quibns una pars seu 4 qaadratnla, superflua areae tb- 
fbrent; siquîdem circulus, quadrato 10 columnarum cit*- 
cumscriptus, sit 12 quadratorum. 

Gaeterum ., quandoquidem in quadratis seriei 2-ius, 
parallelogramma intersectionis , aut his substituţi rhom-' 
bi bissectionis, semper iustum valorem habeant, (pag. 96); 
adeoque nec subventionem acceptent, nec transcribant: 
erit' in his quadratis, rhombus bissectionis quadrantis 
cuiusque, segmentulis octogoni simul sumtis aequalis; 
quod etiam de circulis sui iuris, seu ex intersectione 5 : 7 
eductis, in genere verum est, si debitae transcriptiones 
praemissae, et membra bissectionis inter se exaequata 
fuerint. Est enim in quadrato normali, rhombus quadran- 
tis AhMIf post transcriptionem = 18 quadratulis, ut est 
convexum octogoni quadrupli eD^ quod segmentulis 
octogoni simul sumtis aequale est 

Superest ut area circuli normalis , ex ratione radii 
ad suam peripheriam deducta ; cum area eiusdem circuli, 
ex lege intersectonis dupli derivata conferatur. 
Quandoquidem diameter circuli normalis, habeat 12 hy* 
pothenusas quadratulorum normalium ; habebit periphe- 
ria, iuxta vigentem usum, (100:314 = 12: a?) ==37, 68 
hypothenusas , quae cum ^ diametri multiplicatae, (37, 
68x3); aream circuli cum 113,04 quadratulis dupli, 
226 ,08 quadratula normalia facientibus reddent. Ergo 
area circuli, ex ratione radii ad suam peripheriam de- 
ducta; aream circuli, ex lege intersectionis dupli derivatam, 
226,08 — 222=4,08 quadratulis normalibus superabit. 

Est autem area octogoni , pro utraque deductione, 
sine controversia 204 quadratulorum. Si enim în trîan- 
gulo octogoni AEKj radius EK pro basi, atque dimidiuni 
laterîs A V pro altitudine accipiatur ; habebit area trian- 
guli AEK^ 8?i X â = 25?i quadratula ; quae aream octo- 
goni integrăm cum SS'/i X 8 = 204 quadratulis dabunt. 
Aut : radius EK, multîpKcâft» ctoin latere AB = paralle - 
logrammo ABUR, 102 quadratula tenet^fi, ^ttod ef^t 
aequale 4 triangulis octogoni. Ast etiam intersectio duţdi^ 
euius octogotium ex quadrato insoripto + rhombo maxi- 
mo areae componitur ^pag, 89) ; aream octogoni norma-» 
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lis; cum 144 + 60 = 204 quadratuliş computat. Omnis 
ergo discrepantia, inter calculos praxime in comparatio- 
nem deductos, ad segmentula octogoni simul sumta se 
restringet; quae iuxta inter se ctionîs deductionem 18, at- 
que iuxta usum vigentem , 22 , 08 quadratula fungentia 
habere deberent. 

Quomodo error in 4,08 quadratuliş , unam tertiam 
unius quadrati superantibus subsîstens, in hodiernum us- 
que diem, sine oflfensione in calculis se sustentare potu- 
erit ? intelligere facile erit, si reputatum fuerit : circulum 
esse figuram ita comparatam, ut qualiscunque valor con- 
vexis octogoni impositus fuerit, dummodo iile integram 
rhombi sui , nempe rhombi bissectionis aream , cuius 
diagonali in communi utitur , pro se non usurpet, et ea 
quae ex vera bissectione indubia sunt, intacta relinquat: 
calculus ad , integram quadrati inscripti, aut ipsius cir- 
culi circumscripti aream extensus, nihil turbabitur; si- 
quidem cul{)a, ex valore indebite aîssumto promanans, in 
partes rhombi sui residuas detrudatur, quae sub specie 
triangulorum concavorum acutorum, convexum ocfentis 
classis cuiusque, natura sua intercipiunt, et sirnuV sumta 
alteram bissectionis partem, ex intersectione referunt. Id 
ergo quod per iniustam assumtionem, in rhombo bissectio- 
nis peccatum est ; eodem loco resanatum erit. Hinc area 
convexi octantis quadrupli cD, seu cum 30, seu cum 16 
vel paucioribus quadratuliş^ arbitrarie assumta fiierit ; ea 
propter calculus in comparationibus ad aream integram, 
et bissectiones successive institutas spectantibus , nihil 
claudicabit ; sed nec area quadrati inscripti, aut octogo- 
ni regularis, quidpiam detrimenti sentîet; verum defectus 
vel excessus assumtionis, pra.ecise in segmentula octo- 
goni se recîpîet, quaş aream circuli, errori accommo- 
dabunt. 

Itaque veritas, duntaxat ex dismembratione areae 
circularis, in partes suas constitutivas, et ex definitione 
partium singularum poterit legitime cognosci ; quod me- 
thodus recepta praestare nequit: quippe quae neglecta 
intersectionis functione, aream, ex ratione indefinită radii, 
ad suam peripheriam prius deducit^ et ad detinitiones 
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part;ium qaarondam, inverse ordine , seu posteriu^ de-* 
scendit. 

Si convexum octantis quadrupli eD, cum 22,08 
fuerit computatum; quaudoquidem dimidium rhombi 
maximi BLD, aut triangulum eDCy habeant siugulatim 30 
quadratula : habebit segmentum quadrantis circuli dupli 
BLDy aut dimidium segmentum quadrantis circuli quad- 
rupli super cathetum CD descripti 30 + 11,04=41,04 
quadratula. Unde concavum, quod in rectangulo BCDj 
ultra segmentum quadrantis circuli dupli BLD^ âut ultra 
^ segmentum quadrantis circuli quadrupli eDC remanet, 
habebit 72 — 41,04= 30,96 quadratula. 

Si segmentum quadrantis circuli dupli BLD^ ad 
aream trianguli BeD fuerit exactum, quod 42 quadra- 
tula qossidet ; quaudoquidem intersectionalis eD, ex seg- 
mente BLDj dimidiimi convexi octantis circuli dupli LD 
resecet, area segmenti ex hac mutilatione, ad 41,04 — 
5,52 = 35,52 quadratula devalvari debebit. Ergo trian- 
gulum concavum BLe^ quod segmentum mutilatum ad 
valorem 42 quadrătulorum elevabit, ut complementum, 
6,48 quadratula tenebit. Sed triangulum concavum BLe, 
est cum dimidio convexi adciso BL =sum qu&drato 12,37 
quadratula possidenti, cum sit dimidiimi rectanguli BMe 
+ trapezii adiacentis MeLl; quae simul sumta 24,75 

qtula habent — Cum enim in rectangulo 36 quadrătu- 
lorum BKC^ habeat rhombus bissectionis MeCL 17?i, ha- 
bebit dimidium eîusdem nempe triangulum eCL Sîi; 
(pag. 78) item triangulum ILK ut K rhombi IlLi 2?4 quad- 
ratula (pag. 84), quae simul sumta (8, 75 + 2, 50) faciunt 
tl,25. Unde reliquum rectanguli BKC habebit 24,75 
quadratula. Itaque dimidium convexi BL^ ut comple- 
mentum trianguU concavi BLe^ debet habere 5,89-qtula. 
Quod si fuerit, convexum eD non 22,08; verum 5,89 X 
4=23,56 quadratula tenebit. 

Porro si segmentum quadrantis circuli dupli BLD 
41,04 habuerit; habebunt rectangula concava £lir+ 
BIK simul sumta, 41,04—22,08 = 18,96. — Ast cum 
concavum BLe^ habeat secundum deductionem prostime 
susceptam 6,48; habebunt cqncava aequalia ^I./ + I>Z« 
simul sumta 12 , 96 : cumve interceptum triangulum ILi 
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Qt dimidam rhombi lUA 6 qaadratula teneat : erit arcdi 
rectangalomm concavorum BLK+DLK simul sumtorum 
17,96 quadratulîs aequale; nnde aut area segmentî qua- 
drantis circuli dupli BLD^ ad 40,04 de val vâri ; aut con- 
vexum quadrupU eD ad 23,08 elevari debebit etc. etc. 

Item, cum rhombus bissectionis dupli JMem, habeat 
85 quadratula ; habebunt triangula concava acuta simul 
suiuta, quae demto convexo quadrUpli eD ab utriuque re- 
manent 35,00 — 22,08 = 12,92 quadratula. Ergo conca- 
vum acutum eiD erit 6, 46 ; item concavum acutum seg- 
menti quadrantis circuli dupli BML, 3,23 quadratulorum. 
Sed triangulum concavum BLl^ habet secundum dedu- 
ctionem proximam 6,48; ergo triangulum MIL erit, 
6,48 — 3,23 = 3,25 ; illud ergo cum triangulo ILK 2 , 50 
tenente, quae simul sumta Y^ quadrati centri IMLN si- 
stunt, 5 , 75 habebit ; unde area quadrati IMLN ad valo- 
rem 5,74 X 4 = 23 quadratulorum dehiscet; quod a ve- 
ra extensione 2 quadratulis recedit. — Est autem rectan- 
gulum MKL. quod revera 6,25 habet, cum triangula KLi 
2,50 numerante, dimidio rhombi bissectionis ad quadran- 
tem spectantis, seu 8,75 aequale. Itaque si triangulum 
MIL cum 3,25 sumtum fuerit, quandoquidem triangulum 
ILi pro se 5,00 teneat; area rhombi dimidii iML ad 8,25 
devalvabitur ; atque area rhombi bissectionis integri 
MLFij aut alterius aequalis BpLM^ in vicem extensionis 
verae 17,50, duntaxat 16,50 numerabit; atque si area 
rectanguli BKCy iiixta has deductiones fuerit de rhombo 
bissectionis BpLM ■+ dimidio rhombo eCL + triangulo 
pLe + TpctaLUgvlo MKL calculata; (16,50+8,25+3,25+ 
5,75) ; illa in vicem extensionis verae 36,00 quadratula 
numerantis, ad 33,75 reducta erit, et 2,25 quadratula 
emuncta habebit. 

Şiquidem şegmeptum quadrantis circuli dupli BLD^ 
demto convexo intersectionis gD^ duas tertias convexi 
octantis quadrupli e^D tenente, 41,04 — 14,72 = 26,32 
quadratula teneat; habebit triangulum concavum Bge^ 
quod accessione sua, segmentum quadrantis circuli dupli 
sic mutilatum, in aream trianguli concavi maximi, demto 
?4 segmente quadrantis circuli quadrupli eDC remaneintis 
integrat , ut complementum, 4,64 quadratula ; şiquidem 



concav um maximum e^ deductione prima 30,96 habeat. 
Sed triangulum concavum BLe, ad cuius aream con- 
cavum BgiesţecţSLty est 6,48 quadratulorum. Ergo di- 
midia rhomboides q^uadrupli egL^ habebit; 6,48 — 
4,64 = 1,84 quadratula, quod trisectioni ad aream 
convexi eD spectanti exacte congruit, sîquidem 1,84 X 
l2 sit = 22,08 (pag. 198). — Itaque cum area con- 
vexi eD in 12 dimidias rhomboides quadrupli re- 
solvatur, sed secus etiam triangulum sphaericum 
eDZr, ut una quarta convexi eD^ 5,52 quadratula 
habeat; habebit triangulum sphaericum gDL^ 5,52 — 
1,84=3,68; ut habet integra rhomboides quadru- 
pli egLe*. — Ast si segmentum quadrantis circuli du- 
pli BLDj unum ex convexis octantium suorum dimiserit, 
qualiscunque valor arbitrarie hîs convexis datus fîierit ; 
area residua semper ,30 quadratula tenebit ; sîquidem pe- 
rinde sit convexum LD alae unius integrum ^subtraxisse, 
aut per resectionem dimidii convexi, in singulis alis 
susceptam, aream segmenti in aream ?! rhombi maximi 
transformasse. Itaque cum segmentum quadrantis circuli 
duplî BLD — convexo iP, 30 quadratula possideăt ; si 
ex hac area triangulum sphaericum gDL subductum fu- 
erit; area per subtractiohem convexi intersectionis flfD 
mutilata, non 26,32 ut proxime deductum fuit , verum 
30,00 ^- 3,68 = 27,32 quadratula habebit; unde etiam 
area trianguli concavi Bge ut designaţi complemehtî, non 
amplius 4,64, verum duntaxat 3,64 quadratula habebit ; 
ţ[uod si fuerijt, dxmidia rhomboides quadrupli, quae prius 
cum 1 ,84 innotuit, ad 2,84 elevabitur. Ast si rhomboides 
ţuadrupli egLef cum 5,68 fuerît computata, tam trisectio 
convexi eD prius pro rato accepta, quam comparatîones 
reliquae, ex ţrisectione desumtae, prostratae iacebunt., Cum 
enim in rectangulo 7 quadratulorum /ie, (pag. 172) ca- 
theti singulae dimidîam rhomboidem quadrupli, hypo- 
thenusa autem dimidiam rhomboidem octupli excisam te- 
^eat; area harum dimidiarum rhomboîdum simul sumta 
11,36 ; atque area ipsîus rectanguli ILe^ non 7, verum 
12>36 quadratula habere deberet etc. 

Ex adductis e^cemplis patet; quod areş convexi 
octantis circuli quadrupli eD, secundum rationem radii 
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ad isuaîn peripherîam cum 22,08 qnadratulis assumta, 
neque sibi constet, neque figuris officio curvarum excisîs 
et trisectionem involventibus conveniat. Unde valores, 
ex ipso fundamento assumto fluxî, aestimatîones incertas, 
subtoudunt, atque fidem eorum quoque subruunt, quae 
aliunde suffîcienter nota sunt. Itaque assumtio praesens, 
ratîonem veram, quae tam partium relationes inter se, 
quam etîam divisionum lusus, certa lege regit atque mo- 
deratur, — non assequitur. 

Ex praemissîs satîs inclarescit: 

1*0. Aream circuli, ex partibus in ratione dupli sectis, ad 
legem pârtis maioris atque minoris compositam 
esse; in qua ob aequalitatem partis minoris cum 
difFerentia, relationes partium ad invicem, trise- 
ctionum interventu, atque auctoritate definiuntur. — 
Unde areae circuli illa tantum divisio bene con- 
venit, quae factores 2 et 3 aequaliter admittit. Itaque 
illî, qui veterum prudentiam temporibus suiş defun- 
ctam esse autumantes, nuper spatia quoque dieî in 
partes 10 dîviserunt; nativam indolem reî, de qua 
agebatur violarunt. — Manebit ergo coelum, in 12 
partes divisum, ut fuit ante ; et orbes onines, quo- 
ties naturae cpnvenienter fuerint tractatae, in 12 
partes dividi debebunt. 

2-0. Ar eâm circuli cuiusque sui iurîs, iuxta rationem cir- 
culorum propriam 1 1 : 13, partes aequales 37 nu- 
merare (pag. 20(i , 209); et valorem ex quadrato 
inscripto ita semper deducere; ut de 87 partibus, 
quadratum inscriptum pro se 24 parteis habeat. — 
Hînc cum in normali intersectione dupli, diameter 
in l2 aequales partes dividatur, seu 12 hypothenu- 
sarum evadat: habebit peripheria circuli normalis 
37 hypothenusas ; ut est diameter 3^2 vicibus ac- 
cepta. — Quod quidem ad omnes circulos sui iuris 
pertinet ; siquidem ex intersectione dupli, omne qtia- 
dratum evadat quadratum 12 * columnarum (pag. 
133). 
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3-0. Circulum sui inris in comparatîonibus, seu in con- 
gressu cum aliis figuris, valore absoluto extensionis 
nunquam uti, verum Hr parte areae suae, aut Yu 
parte quadrati sui inscripti dissimulata , t r i b u s 
radii sui quadratis constanter aequalem esse 
(pag. 44). Cum enim area circuli], de bissectione 
intersectionis 3 partes, seu 3 dimidia habeat; id 
quod valorem verum trium quadrati inscripti di- 
midiorum superfluit, dissimulare debebiţ ; siquidem 
illud, ad aream in ordine quarti dimidii, quadrati 
ipsius intersecti spectet, atque ibi ftmgatur. — 

4-0. Circulum si uon fuerit sui iuris (pag. 212); semper 
fata quadrati sui inscripti sequi, quod dissimulatis 
areae superfluis, impositam dupli rationem exacte 
profitetur. Ergo in his quoque casibus, ex mediata 
intersectione resiiltantibus j circuli erga dissimula- 
tionem superfluorum suorum, in comparationibus 
constanter triplum quadrati radii sui, ad 
rationem dupli redacti referent ; cum tales circuli, 
âlterius maioris circuli ratam partem ex intersectio- 
ne constituant, cuius quadratum inscriptum ut sta- 
stio communis, superflua dissimulata, velut areae 
suae propria recipiet; cx qua re congruentia valo- 
ris cum extensione sequitur. 

5-0. Buplum aut dimidium circuli cuiusque, in circulis 
illis, qui quadratis, assumto circulo circumscriptis, 
aut ipsi Q-to inscriptis circumscribuntur , exacte 
obţineri; duplum tamen formativum intersectio- 
nis, ex quadrato communis stationis deduci de- 
bere (pag. 206) etc. 



Qaandoquidem clementa solidorum, sint cubuli seu qua- 
dratula . solida ; quae iuxta eandem scriem, quadra- 
tulorum planorum seu non solidorum , se in omnes 
partes extendunt : leges intersectionis dupli, ita ut 
in quadratis planis, atque circulis circumscriptis. 
proxime innotuerunt; etiam ad solida regularia 
transferri debebunt. 
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Si diameter circuli aormalis BD ut latus 12 hypo- 
thenusarum accipiatur ; habebit quadratum de hoc latere 
deductum 144 quadratula dupli. Ergo cubus de hac basi, 
144X12=1728; item cylinder eiusdem altitudinis, de 
area circuli normalis 111 quadratula dupli tenente, 111 
X 12 = 1332 quadratula solida dupli habebiţ. Oţii^ve 
haec sint indubia ; relatipnes solidorum hbrum ad invi- 
cem, pro tuta basi deservieut Habet autem cubus tri- 
şecţus , ^^^H=576 quadratula solida dupli ; ut babet area 
quadrati de normali quadrupli , in quadratulis normali- 
bus. Habet porro cylinder trisectus, ^•'^5=444 quadra- 
tula solida dupli ; ut habet area circuli dupli, in quadra- 
tulis normalibus. — Unde patet ; cubum atque cylin- 
drum^ esse solida diverşi status; quae în speciem illam 
quam referunt, ex partîbus alterius bifariationis ' coalu- 
erunt. 

Sed area quadrati de normali quadrupli , se habet 
ad aream circuli şui inscripti , seu circuli de normali du- 
pli; ut sunt 4: 3:; siquidem circulus dupli sit tribus . 
radu. sui quadratis aequalis , qualia quadratum quadru- 
pli quatuor possidet. Ergo etiam solida assumta , quae in 
trisectionibus, statum suum cum mutua ad invicem rela- 
tione aperuerunt; secundum hane relationem debebunt 
aestimari. Fuerit autem cubus. diametri i^t 4 partium 
(452X4=1728) acceptus; tune cylinder pro se (432 X 
3^1296; item 1296+36=1332) tres partes, atque 36 
quadratula solida dupli habebit. — Sed circulus dupli, 
cuius aream cylinder in quadratulis normalibus solidis 
6 vicibus, aut in quadratulis dupli solidis 8 vicibus te- 
net, 12 superflua quadil'atula numerat; ut circulus nor- 
malis pro se 6 superflua possidet. Ergo superflua 36 
quadratula dupli, quae cylinder ultra assumtas, tres par- 
tes tenet ; superfluis circulorum îUorum, quibus proxi- 
me aequiparatus est , exacte respondent. Unde ratio cy- 
lindri ad cubum suum, eadem esse debebit ; quc^e est cir- 
culi, ad quadratum superinscriptum. 

Şl enioii circulus normalis accipiatur;. habet 
q^tiadratum huic circule circumscriptum, 144 quadra- 
tula dupli, seu 288 quadratula normalia; cuius trea 
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qttartae(72x8) — -^ ^ _ •- _ 21G 
atqae >^ areae^ ut ex; bissectione adhaerentia superflua*^ 6 
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quadratulis normalibus sistent. Ut ergo cîrculus norma- 
lis, de quadrato circumscripto tres quartas tenet, et su- 
perflua sua 6 , in partem quartam transcribit : ita etiam 
cylînder assumtus , tres quartas cubi sui possidebit ; et 
superflua sua 36 quadratula solida dupli« ad partem 
quartam transcrîbet. Habet enim ciîbus demto cylindro, 
1728 — 1332 = 396 quadratula ; quae cum transcripţia 
36 superfluis, 432 quadratula solida dupli facient , seu 
quartam partem integratam sistent. 

Si in cubo assumto BB^ , relationes sphaerae fuerînt 
investigatae ; quae de circulo maximo quadrupli (1 1 1 X 
4=444) , cum >$ diametri multiplicat© educîtur, atque 
444x2=888 quadratula solida dupli possidet, ut habet 
area circuli quadrupli, in quadratulis normalibus : quan- 
doquidem cylinder ex trisectione, in partes singulatim 
414 quadratula solida dupli tenentes resolvatur; ex qui- 
bus sphaera duas partes tenet : relatio sphaerae ad cylin- 
drum^ in ipsa iam trisectione, ut 2 : 3 sine vitio expressa 
est. Sed cylinder iuxta rationem proxime deductam 4 : 
3 , de cubo suo 3 partes possidet. Ergo sphaera est, di- 
mîdium cubi sui ex intersectione. 

Si enim ad quadrisectionem regressum fuerit; ut 
status cubi desiderat ; habebit sphaera de partibus quad- 
risectionis (432x2 = 864; item 864 + 24 = 888) duas 
partes atque 24 quadratula solida dupli. Ast cîrculus 
quadrupli, 6x4=24 quadratula normalia superflue pos- 
sidet. Ergo sphaera assumta^ quae circulo quadrupli, in 
quadratulis solidis dupli aequiparata est ; non secus 24 
quadratula solida dupli , ut superflua tenebit. — Habet 
nempe cubus diametri , si sphaera demta fuerit, 1728 — 
888=840 quadratula solida dupli. Itaque si superflua 
24 quadratula sphaerae, in residuam cubi partem trans- 
cripta fuerint (840+24=864) ; aequalîtas inter sphae- 
i^am , et residuam cubi sui partem praesto erit. Habebit 
enim tam sphaera , quam cubi residuum, de partibus 
quadrisectionis (432X2=864) duas partes. — Hinc cum 
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intbr cylindrum et sphaeram, sit gincetk ţtr&tîo: erh 
etiam tMio 3 : 2 exaetâ^ seu ijprsi quoqae extenaioni eM- 
formis, cui etiam superficies se accommodabit : adver- 
sum cubum autem, tam cylinder quam spliaera, ut solida 
diverşi status ; îmiJositos intersectionîs valores tenebunt. 
tinde ratio cylindri ad cubum erit B: 4 ; item sphaerae 
ad cubum ă : 4 , seu ratio dimidii, aut si cubus adversum 
sphaeram accipiatur ; ratio dujJli ex inter sectione. 

Si cubus radii (6^) accipiatur; balbelbit iile 2i6 ijuaii- 
ratula solida dupli, et triiplo quadrati sui d^pli aeqp>liâ 
erit. Cum enim aBsumta oasis (6^) babeat 36 quadratulâ 
dupli ; habebit quadratum circumscriptiim, ut quadratum 
exsectionis, de quadrato 144 quadratiila dupli tenente, 
72 quadraturâ solida dupli; (Jiiod tei* âUthtUm dat 216 
qtiădriă.tula dupli. 

Causa relationîs huius în ipsâ tlbtistructîbne t^sîdel. 
VI enim eubus diatiifetri, feic basi âolidit qftk'5'ralîfci, 1^ 
vicîbus bibi superimpositâ e:^âiirgit ; quâfe sitnul suiatâ., ătiiit 
qtiâdrato quadrtipli ter sumto aequaliîA : itâ cubuâ i*adîî, 
e± supeiimposîtîbne basis suae, 3B quădratula solida <W- 
plî tenentis, isei vîdbtis siuscfepta coâlescit; qtiăe Bimttl 
sumtă, quadrato dupli âtii ter i^Uilitb isunt ate^ualiă. 

fîabet kutetil drdulUs quiâdraţb i%dîi iniăct^iptuă, 21^4. 
quădratula dupli; cum sît Ji feîrcnli tibrmălis îll qtiad- 
ratula dupli tenentis. Unde fcylîndfer in dubo i'^â.dîî, nkbfe- 
bit 27?iX 6=166^ quadratulti dupli, et ex trisectione in 
partes 56?4 quadratula humerantes resoivetur ; ut habet 
circuliife tte asi^inta Wetei duplus. ^- Bîhc fetim cubus ra- 
dii , ex quadriseptiohe in paites 54 quadra^lorţim abeat; 
cylinder ut de cubo 3 partium, ultra bompet^htiam suam 
54 XB= 162 quadratula facientem, 4?i quâdratulis abun- 
âtibit; ut sunt superflua ter sumta (l?iX3=4%) circuli 
de assumta basi dupli : quae in partem cubi, demto ^' 
lindro residuam (216 — lG6îi==49?i) transcripta; quar- 
tam partem (49y4+4?4=54) sistent. 

Vicissim si sphaera, ut de trisecto cyliiidro 2 p«pti- 
um accipiatur; habebit illia 1^5% X S "^ 111 qaadrataia 
dtijpli, ut habet circulus de «siiâita basi quadruplvB* 
Ergo adversum i^siduam partem cubi sui, (216— 11 1^ 
105) tribus quauratulis abândiibii;. S4d iodre^ks IH 
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qQaâratuloruxQ , habet 3 superflua quadratula; quae in 
residuam cubi partem transcripta (105+3=<^108), aequa- 
litatem producent, et bissectionem intersectionis confi* 
cient 

Eadem est ratio cubi del8, qui de basi solida quad- 
rati 324 quadratula tenentis 18 yicibus accepta, cum 
58B2 quadratulis solidis exsurget , et ex constructione, 
triplo quădratî sui sextupli aequalls erit. — Habet au- 
tem circulus quadrato 18 columnarum inscriptus, 162+ 
81+6>l=249y4 quadratula: unde cylinder erit 249îiX 
18=4496^. Itaque cum cubus ex quadrisectione 1458 
habfeat ; cylinder ut 3 partium (1468X3=4375), ultra 
competentiam suam, 4495^ — 4375=121?4 quadratulis 
abundabit; quae in partem cubi, a cylindro residuam 
5832 — 4496%=:1336^4 transcripta, illam in quartam 
partem (13â6?iH-121?;=1458) integrabunt. Cum enim 
circulus quadrato 18 columnarum circumscriptus, habeat 
13?^ superflua quadratula, ut est ^4 pars areae suae; ba- 
bebit circulus huic quadrato inscriptus^ 6^ superflufi^; 
quae 1 8 vicibus accepta faciunt , 121?^ quadratula ; si- 
quidem cylinder sit, noniplo circuli de assumta basi du- 
pli aequalis. Seu 249^4X2 = 499?;, atque 499^4X9= 

4495y4. 

Yicissim cum cylinder ex trisectione, in partes 
1498?4 quadratula numerantes abeat; babebit sphaera 
ut 2 partium, 2997 quadratula ; ut habet triplum circuli 
sui quadrupli, 999 quadratula tenentis, (249^4X4=999; 
item 999X8=2997). Habet autem circulus 999 quad- 
tulorum de singulis 11,1 tria, ergo insimul 9x3==27 
superflua; quae ter sumta dant, 81 quadratula. Hinc 
siquidem cubus, demta sphaera habeat, 5832 — 2997= 
2835 quadratula ; per transcriptionem 81 superfluorum, 
aequalitas inter sphaeram et cubi residuum praesto erit. 

Ut quadrata quaevis : ita etiam cubi, evadunt ex in- 
tersectione duorum terminorum. Ergo si cubus lateris 
quadralî inscripti 1 728 quadratula normalia tenentis ac- 
<)ipiatur; erunt cubi de quadratis intersectionis 5 et 7 
columnarum edfucti, cubi singulorum terminorum. Si 
enim area quadrati inscripti ita accipiatur, ut illa per 
quadrata intersectionis secta est ; atque cubus lateris ut 

16* 
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ex stratîs &olidis 12, easdBoi continuo divisiones repeten- 
tibu8 compositus assnmatur; quadratum intersectionis 
maîus 12 vicibu? repetitqm , dabit 49X12=588; item 
quadratum intersectionis minus, 25X12=300; quae si- 
mul sumta 888 quadratula solida fachint, et sphaerae 
inscriptae, aut cîrculo quadrupli solido sunt aequalia. — 
Vicîssîm parallelogramraa intercepta duo , pariter 12 
vicibus accepta; dabunt singulatim 35X123=420, inşi- 
mul 840 quadratula solida; seu cubo lateris demta 
sphaera inscripta (1728 — 888=840) sunt aequalia. -^ 
Sed cubus est ex intersectione duplum sphaerae inscrip- 
tae:. ergo bissectio intersectionis in cubo, et in quadrato 
inscripto, earundem partium officio perficitur. 

Porro : quandoquidem de parrallelepîpedis quadra- 
torum intersectionis singulis, cubus ita exscindatur; ut 
illud quadrati intersectionis maioris, de suiş 12 stratis 
q u i n q u e (49 X 5 = 1 45) ; item illud quadrati inter- 
sectionis minoris, de suiş 12 stratis septem (25X7= 
IJTS) ; insioiul 420 quadratula dimittant, quae sunt uni 
quartae cubi aequalia, siquidem 840 sint ex întersectiofie 
dimidium cubi : erunt cubi intersectionis, seu termini si- 
mul sumti, pariter uni quartae cubi jntersecti aequales. 
Habent autem latera cuborum intersectionis , seu termi- 
norum assumtorum , rationem dupli ad invicem : ergo 
cubus de quadrato intersectionis minore est }i2; atque 
cubus de quadrato intersectionis maiore %2 pars cubi in- 
tersecti. Ut enim in casu, si termini aequales essent, seu 
a foret=6; cubi 6^ •+-<î'=:432;reliquae autem partes extra 
hos cubos positae, 1728 — 432 = 1296 quadratula soli- 
da babere, seu tribus partibus aequales esse deberent; 
ita in casu intersectionis dupli, îidem valores adesse, at- 
que cubi intersectionis simul sumti, cubis aequalibus su- 
per eandem dîagooalem bissectam excisis, aequales esse. 
dehebunt. 

Caeterum, ut pro quadratis, fungentem unitatem 
veram, intersectio non habet ; verum illam ex communi 
statione prima, seu quadrato sexto 6 columnas.tenente, 
retrograde deducit (pag. 101); quae in quadrato mutuato, 
nen:pe Jl quadrati* 7 columnarum excisa, mensuram nor- 
malem px impp^itione intersectionis sustinet: ita etiam 



pro dubis, Unitas ex eodem foDte, seu de columnis & de- 
rivări debebit; cuius cubus evadet, cubus ii)cîpîens se- 
riei cubieae intersectionis dnpli. Hinc quandoquidem 
haec series, de sexto quolibet membru seriei cubieae na- 
turalis, membra sua accipiat: eommunes stationes suas, 
qţiae factoribus 3 et 4 aequaliter per viae fa tu rae sunt; 
cum serie quadratîea intersectionis, de iisdem columnis 
depromtas habebit. — Habet autem in serie quadratica 
intersectionis , quadratum încipiens valorem tripli de 
assumta mensura normali exacte: ergo etiam incipiens 
cubieae seriei, seu 6* erit triplum unitatis illius, cuîus 
officio intersecţie in suiş functionibus utitur. — Itaque 
unitas fungens seriei' cubieae, est 72 eiementorum cubi- 
corum. seu cubulorum. Unde membrum sequens, in serie 
cubica intersectionis^ nempe 12^, erit 24 unitatum, seu 
octuplum cubi incipientis; cum sit 72 X 24 = 21(i X 8. 
Porro membrum tertium, seu 18', erit 81 unitatum, 
seu cubo incipienţi 27 vîcibus accepto aequale, etc. 
ut series cubica naturalis exigit. — Hinc etiam inter- 
posita seriei cubieae naturalis membra, quae assumto 
in 6' triplo, superflua possident; in loco quem colum- 
na propria sex vicibus accepta designat, ad commu- 
nem âtationem suae familiae devenient, et retento nu- 
mere eiementorum familiae suae, functionibus intersectio- 
nis se substernent, ut fit in quadratis. 

Si namque cubus de columnis 7, ut incipienţi 6* 
^ucceclens, 216 vicibus accipiatur. ut sunt clementa cubi, 
pro incipiente seriei assumti; ad cubuln de columnis 42 
eductum ; — porro cubus 8' pariter 216 vicibus acceptus 
ad cubum de columnis 6X8=54 eductum, ut suas quis- 
que stationes eommunes deducentur. 

Eadem est ratio membrorum, de assumta in 72 ele- 
mentis unitate deductorum. Unitas namque prima seu 72, 
si fîierit 3, 24, 81, 11)2, 375 etc. vîcibus accepta; ad sta- 
tiones eommunes in cubis, de columnis 6, 12, 18, 24, 30, 
36, 42 etc. eductis deducetur. — Item unitas 2-a (144), 
duodecim vicibus ; unitas 4-a (288), sex vicibus ; unitas 8-a 
(576), tribus vicibus ; atque unitas 1 2-a (864), duabus vicibus 
î^ccepta, non secus ad communem stationeni suae familiae 
priinam devenient; (juam unitas 5-a (360), bi 75 vicibus 
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/^:st p»r-i:;ai • 72 X 2 = 14l> a «-s^peseîsft sa. 144 — 
I2â =^ Id ^^â>;^t ceferiăî ; ez adrerso c:i&:^ îriersecsiD- 
ti^ VjOi^JT^ :u % iea de at^amta imhaie 4 putism i72X 
4=^2^/. tiiltra ec^petcxdam ssam cciHiIis S43 — 288= 
55 ai> si^d^ ; defeetu eubî minoris. per aasmaxani inl^ 
eui»i k»ten>eetioms dnpli latkmeni compljaiaio , q[iiod 
Ursojicnyufjiii aeq:iiJe est, eabas imersecticNQis Biaior, 
fldhae 65 — 19=^36 cnbnlos saperâue tenebit: qai in re- 
UqnM eubi irjtersecd psutes (Ja^ft+^isi^) tra iuM a ipti 
(525+735=1260; atque 1260+36=1296), iUas «d Ta* 
li^rem trixun qaartarain cubi inteneetiy sea ad valorem 
18 unitatom elevabant, cmn sit 72X18=1296; ut lia- 
bet eylinder post traDScripdoiiem , adversos reâdoam 
eabi «ui parteoL 

Itaqne intersectio dnpli, pardbiis in ratione 5 : 7 se- 
etiil^ ticnt in qnadratiis: ito etiam in cobis, valores saw 
dnpli imponit, et seetîones snas in sensn seriei cnbicae, 
de eubo texto (6^), ut incipiente dednctae aestimaţ. Gnm 
enim cnbns binomii cninsqne, ex partibns a^+Be^b-^ 
8ab^+b^ constet; qnas partes etiam cnbns lateris (12^ in 
ratione dnpli «ectus, (343+3x49x6+3X25X7+125) 

fine defectn possidet : omnis exsectionis potestas, seu ui 
•ingulis membiÎB revera eomprebensae extensionis vers 
ftignificatio |per id pervertitur ; quod intersectio cubos, 
functione sua in ratione 6; 7 sectos, veram dupli r&tio* 
nem ad invicem babere asseveret. — Fueiint namque 
cubi intersectionis , in vera dupli ratione ad invieem; 
ernnt etiam quadrata lat^nm, de cubis interseotioniş sin- 
gulis trium (tripla quadrata), altematîm toties sumta, 
quot columnas cubus alter inter seotionis possidet ; in ra* 
tione dupli ad invicem. Unde partibns verae exoisionis, 
partes seu potius yalores impositi intersectionis (288+ 
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314-^^488+14^ snbstitHîiintar, qiţi rationi dupli veitM 
conformes sunt, 

B^quidem teiseetio inteirseoticMriis in oubo, per inscrip- 
tif>nem cyliBdii iam fiuscepta cfst; illa tames excisioni 
yerae canfixrmker, in priamatilius ex basi quadratica ad 
spiicieia tvapeoiorum octogoni dapravatis conficitur (pag* 
i&2). Si ^mm trapezium unios quadrati, seu hac vice 13 
quiuiratulorum solidorum MeLl , adhuc i 1 utţ^isk solida 
aequalia, cum iisdem intersectionis diviaionibus superiuiT 
posîta obtinuerit^ quas trapesiiu^ MeU tenet; ijuando- 
qnâdem trapezium JUcgl faabeai; 8 quadratuia cormalia 
(pag. 167) : habebit tr^puezium cabicum, y.el prisma ad 
baoc aream»ut basim r^cidena, 8X12şf9# cubulos: es:go 
ijiM tertia». Item prî$mate de triangulia IgL+egL, ut 
bMÎbus suiş exsurgestia , babebunt 4X19/Sr48 cubiAloş: 
lergq xxmm teirtiam pris^atis 144 i»2bulo$ i^us^antâs^ — 
K^A ş^^ws ai ti^peyium simile octogoni dupli, seu 2 qua- 
dmtorum iN'ei Mfit $^1^^ acoipiatur, quae $imiles diyisio- 
Be« jtQMi&t; butebuiit de itr<api»zii9 truu^atis iN*^l aut 
mlg^l* at basibps ^ee^ta 12 atrata, aiugulatim 16 X 12^= 
X^% euibuloB 0tc. Atque si areâ .quadrati inacripti ABCD^ 
uţbasin Gubi lateris {IS*^) iMssunMturţ ^erit prismii., quod 
de convexo super diagonalem BD per arcuş cirauli dupli 
ei¥:cîao, uţ bwi aiia exanrg^ţj 78 X 12=1?=? 9 ?i6 caibulis; 
eirunt porro priamata duo, qiia§ de ,rve9idui3 p^b utriqque 
Ti^taAgulis concilii ABJ^ + APC, «oay^^uw BJ) iuter* 
cipie^tibus piibri ]eg^ «(OE^urgent, iuaim^l t^6 X 12 == 792 
cubuUs ; qui aeeuiidm]» unij^ttutem înterdeit^ţiwil^ cubic9W 
babiti, a^.Qum 7^^ .qubulis acc«p[ti, cub^ 13 et M prpT 
imsfii, ni Ma^eotio pn^ »rQuvfx <Qir>eifli 4upU ^usc^p^ 
^gMi ififtg. r2ft6). — îSou şi^ous prisj:^^ d^ ooiiv^o 
QStAutiş fikcnli qmdm]^ fiD ^eductum, «rit ,e?: l^X l^w 
îlŞ ^uţ^ulor^qj, «^ oubQ Mqpienti swrioi f5»bi«^ ijJ^r- 
WWfiouis aqţualfi, «uiiţş mw» fccDţifw, §m pr^ti^fw^ PPr 
^«W» 72 (OjftbşteP iţiumei?p,Dtei» , pwn» 4» rho?Pl><?«^ 
<»*»PM 19^9 u* J»fti eduptiiw wfi&r/şt #jtc. -r- O^aterjajţj, 
circulus atque quadratum, ex his etiam quae cubi ^ş.be^, 
^t #giurftş 4i^^rii ^şft^ş i^pteşpiwţ; flu«,e ^n^x .i^ter se 
*9b hftc j|p^ie .wţftuaî» c«rjg;r*ş»t, ir- (Coippfrratîiwgpji 
duataj^li ^fi }qqo iţpr>^, ^ .wt ^uujt g|jra;Uet5>gr!ţmima atr 
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que prismata • subire possunt, quae non secus per colum- 
nas reguntur. ' 

Ex tali praegressa comparatione, peripheria circuli 
vicem lineae rectae suscipît (pag. 202), et se legibus re- 
ctarum îta submittît, quasi ad mensuram rectae revera 
exacta foret. — Hoc tamen duntaxat via et ratione, per 
intersectionem circumscripta praestabit, nempe si fun- 
ctiones atque valores partium, ad centrum reiaţi fuerint, 
atque alterum factorem radius vel diameter retulerit. . 

Itaque ea etiam^ quae in theoremate pro superficie 
sphaerae definienda ingeniose excogîtata sunt ; ad hune 
sensum revocări debebunt. Argumentum namque de- 
monstrationis ultra id , quod in fine sub specie corollarîi 
habet, — nempe quod peripheria cum sua diametro mul- 
tiplicata, quadruplum areae producat, — extendi haud 
poterit : siquidem sphaera non sit conus truncatus ; sed 
neque recta et curva inter se misceri, et ad aequales 
functiones admitti possint, nisi prîus spatia diverşi sta- 
tus , inter se ad congruentiam in loco tertio comparata, 
conditiones sub quibus ratîoni regenţi commuriiter se 
submittunt indicaverint, et ex hoc fundamente per inter- 
sectionem, ad eadem officia promiscue exercenda desig^ 
natae fuerint. 

Possunt tamen pro superficie sphaerae, quae basim 
suam in area circuli maximi designatam habet, funda- 
menta inductîonis inde peti : quod si iquadrupla circulo- 
rum, in suiş radiis 6 et 12 columnas tenentium, cum H 
radii sui multiplicata ifuerint ; radii ex ratione 6* : 1 2*, in 
rationem cubicam 6*: 12* se transponant. Ergo super- 
ficies sphaerae, quadruplo circuli sui maximi aequalis 
esse debeat ; siquidem in area circuli, ex institutione du- 
pli; peripheria adversum radium suum ut basis, vicem 
rectae sustineat etc. — Quadrupla namque circulorum 
111 et 444 quadratula habentium, nempe 444 et 1776, 
cum ^4 radiorum suorum 2 et 4 multiplicata , dabunt 
areas.888 et 7104 quadratulorum ; quae sunt ad invicem 
ut 1:8. 

Neque iu vat in hac re ad exemplum cylindrî provo- 
casse. Quum figura sphaerae , de circulis aeqtialibus ex 
centro ut aequabiiis et cojitiniiftş arcuatioţiis puncto com-^ 
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muai, ad exactâm rotunditatem clausa, âb extus nihil 
recti habeat. — Ex adverso sylinder, sit figura inter cu- 
bum. et sphaeram quasi medio loco posita, quae recta* 
rum atque curvarum auxiliis aequaliter utitur ; siquideim 
figura cylindri, ex perpendiculari atque repetita eiusdem 
basîs circularîs coUectione prodeat. 

Equidem duplum cubi cuiusque, in cnbis qui de 
diagonalibus cubulorum fungentium deducuntur, exacte 
praesto est Cum tamen hi cubi nec vi formativa, nec 
potestate columnarum gaudeant (pag. 87) ; ex illis ne- 
que relationes partium ad invicem deduci possunt, quae 
per rationes columnis inhaerentes reguntur. Ergo ad le- 
gem quadratorum erit recurrendum (pag. 1 10) ; siquidem 
cubi de basi et serie quadratica exsurgant, atque inter- 
sectio dupli etiam ad 6ubos pertineat. 

Si series naturalis cubica fuerit investigata : incipit 
illa cum cubulo 1, ut membro seriei suae primo; cui 
membrum secundum ut 8-lum, atque huic membrum 
tertium ut 27-lum incipientis succedit. Quae quidem 
ab invicem diversa sunt ; siquidem membrum 2-um, dun- 
taxat factores 2 et 4 ; ex adverso membrum 3-um, re- 
pu^iatis factoribu^ 2 et 4, duntaxat factores 3 et 9 re- 
cipiat. Itaque pro serie quoque cubica, in membris 2-do 
et 3-io , familia parium atque imparium sua fundamenta 
collocata et defixa habent. — Unde membrum qu ar turn 
erit, octuplum membri 2-di, cum sit 8x8=64. — Porro 
membrum quintum (125) erit in serie novum, quod 
nec 2 nec 3 pro factoribus suiş agnoscit; verum pro se 
novam familiam aperiet. — Tandem membrum s e x t u m 
erit, 8-lum membri 8-tii; cum sit 27X8=216. Ast illud 
est una 27-lum membri 2-di, cum sit 8X27=: 2l6. — 
Ergo in membro 6-to, qui factores 3 et 4 aequaliter re- 
cipit ; erit locus consociationis, seu communis statio pri- 
ma, et classis inchoata terminata. 

Itaque series cubica, îndoli suae conVenienter , de 
8-plis et 27-plis singulorum membrorum, erga interser- 
tionem duorum novorum membrorum deducitur ; in qua 
serie membra nova, 8-pla et 27-pla sua, ad integratîo- 
nem serţei n^ţ^rălis non secus deducent. Unde quodlibet 
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VMmhrum 6-txm «ţ^tio oomtawtts evadet; ut a4i»Mins 
taţ>ella exhibat. 






Clasa. I-a 



I 



Cubi nu- 

meronun 

natari^- 

linm 



II 



Class. IlI-a 



Cnbi mţ 
oMiordja 

linm 



1 

2 
3 
4 
5 

6 



Cubus primus 
Octuplum primi 
27-plum primi 
8-lum cubi 2-di 
Cubus iţovus 
27-lumcubi2di 
8-lum cubi 3-ii 
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1 




13 


8 
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27 




15 


64 




16 


125 




17 


1 216 
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Ciţbus ţiovus 
8-l^mcubi7-mi 
27-lum „ 5-ţi 
8-Ium „ 8-vi 
Cubus iioY\is 
27"lum cubi 6-ti 
8-lum „ 9-ni 



2197 

2744 
3375 
4096 
4913 
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Class. n-a 



I 



Claşs. VI-;^ 



7 

8 

9 

10 

11 

12 



Cubus novus 
8-lum cubi 4-ti 
27-lum „ 3-tii 
8-lum „ 5-ti 
Cubus novus 
27-lum cubi4-ti 
8-lum „ 6-ti 






343 

512 

729 

1000 

1381 

1728 



( 



19 
20 
21 
22 
23 
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Oubus novus 
!-lumcubilO-mi 
7-lum „ 7-mî 
8-luin „11-mî 
Cubus novus 
27-lum cubi S-vî 
8-lum „12-mi 



6850 

8000 

9861 

10,648 

12,1«7 



Hinc intersectio dupli, assumto cubo i»tatianis 6-ae 
pro trîplo ; unîtatem primam, seu mensuram normalem, 
pro usibus suîs, cum 73 cubuiis designat (pa^. 229) : Ht 
n quadratis factum est. — Cum enim triplum, nec serîes 
quadratica, nec series cubica possideat : illud per institutio* 
nem dupli, in quadrato atque cubo seriei tali assumi debuît, 
in quo valor assumtus, cum extensione vera congruit. Unde 
upiţas ajsiBumti tripJi , utrpbiqu# f?*tra g^rl^m pfişita esse 
dei)el>it. ~ Ergo semş -cwbî^ft «^ţftWQruffi fiaiter<^î*ire> *^ 
mensuram assumto UQÎtojI^ş rg^f^fis^, fşpi^m m t#^^A 
subiecta expressam babjâ^it; in qv^ r^i^ic^k .p^ljpaa fi^ 
laero^ paturales; secund ş. cuboş pţipa^rpmip 9^%^»- 
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liţim; tertitt cubos ad menstiram intersşctioBis exactos, 
seu cum 72 elementis cubîcis computatos : atque q u ar- 
ta, numerum elementoruwi mensuram intersectîonîs su- 
perfluentîum denotat* 



I, 


n. 


m. 


rv. 




I. 


n. 


ra. 


VI. 


1 

2 
3 
4 
6 
6 


1 

8 

27 

64 

125 

216 


3 


— 




13 
14 
15 
16 
17 
18 


2197 
2744 
3375 
4096 
4913 
5832 


30 
38 
46 
56 
68 
81 


37 
8 
63 
64 
17 


7 
8 
9 

10 
11 
12 


343 

512 

729 

1000 

1331 

1728 


4 
7 

10 
13 
79 
24 


55 

8 

9 

64 

63 




19 
20 
21 
22 
23 
24 


6859 

8000 

9261 

10,649 

12,167 

13,824 


95 
108 
128 
147 
168 
192 


19 
24 
45 
64 
71 



Series inchoata indicat, cubos secundum assumtam 
unitatem computatos , ut rubrica 3-a habet, in statîonir 
bu8 conununibus , congruentiam valoris cum extensione 
habere, ut habent quadrata. — Hinc cubi in iis, quae se- 
ries cubica non habet, ut sunt 2-luni, 3-lum, 4-luai, 
9-lum etc, se arbitrio intersectionis dupli submittere, 
atque valores impositos, sub spe deventionis ad commu- 
Dem stationem proprîam recipere debebunt ; qupd dun- 
taxat erga notabiles transcriptiones fieri poterit ; quarum 
Qumerum et modum, cubus communis stationis definiet, 
in quo cubi assumti, munera sua ex intersectione tenent 
Hinc V. gr. si cubi 1 5^ duplum quaeratur ; quandoquidem 
2l' sit duplum de 15' (pag. 122); eriţ etiam 21 ^ duplum 
de 15^, quamvis luxta seriem proxime deductam, 15' hşi- 
beat 46 unitates + 63 superfluoa oubulos ; dum 21' iuxta 
eandem seriem 128 unitates + 45 superfluo3 cubulon 
tepet. -^ Speotat enim expressio illa, ut 21' sit duplum 
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de 15', ad aream qaadrati communis stationis 36 colum- 
naruin , in qua singula intersectionis quadrata , 9 quad- 
ratula transcrîbunt (pag. 124). Sed membrum 36-uin, 
aut cubus de 36 columnis deductus, est non secus cubas 
communis stationis, qui exacte 648 unitates cabicas con- 
tinet ; siquidem 72 X 648 sit = 46 , 656, ut habet cubus 

ifi serie naali 36-us. Itaque cum in hoc cubo, cubi in- 
tersectionis simul sumti, unam quartam cubi intersecti 
referant, erit valor cuborum 15^+21* simul sumtorum 
=162 unitatibus; ex quibus cubus intersectionis maior, 
ut duarum partium 108 ; atque cubus intersectionis mi- 
nor ut unius partis, 54 unitates tenebit. Ergo cubus in- 
tersectionis maior, qui 20 unitates + 45 cubulos fungen- 
tes superflue possidet; in cubum intersectionis minorem, 
ob impositam rationem dupli 513; item in reliquas cubi 
intersecti partes 972, insimul 1486 cubulos fungentes 
transcribet. 

Quandoqiiîdem ex cubis , in potentia 4-a, paralle- 
lepipeda solida, atque ex his in potentia 5-a, quadrata 
solida se forment ; in potentia 6-a; 9-a, et 12-a, regula- 
ris semper cubi facies redibit ; quae solida tam inter se, 
quam cum aggregationibus quadratorum planorum re- 
motius coUocatis , in locis certis congruent, seu commu- 
nia exaequătionis loca habebunt; siquidem potentiae quo- 
que altioresj de membris suiş 2-um atque 3-um locum 
tenentibus, erga interpositionem novorum membrorum, 
seriem suam deducant, et ad classes relatae, 6-to quoli- 
bet loco, communem stationem habeant ; ut de Q-tis ac 
cubis dictum est. 

Atque hactenus quaestio quădraturae circuli, secun- 
dum legem intersectionis dupli, cum definitione areae 
terminata est. 

Caeterum in genere mihi ita videtur ; ut pro solven- 
dis quaestionibus , et dirimendis controversiis , subsîdia 
semper in re ipsa controversa, prout se nobis sistît, non 
autem in evolutionibus serîerum infinitarum quaerenda 
sint; quibus per sic dictam analysim, mathesis recentio- 
rîbus temporibus inundata est. 

Decipit* san6 multos forma extertia, dtîm series hâs 
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per potentîas ad legem certam intumescentes, constan- 
tem rationem sequi vîdent ; efficitque auctorîtas ingenio-' 
rum atque calculi : ut sub hac specie, claves univeraales 
conţin eri sîbi pervadeant. 

Sed nos spatiis alligati, in iis quae limites fugiunt ; 
subsidia nequicquam* quaerimus. Meque enim ea, quae 
dum manii terimus, nobis innotescere non possunt, per 
has series în infinitum ut putatur diluta ; auctoritate for- 
mulae quamlibet castigatae , ad talem aliquando statum 
cogi poterunt ; ut iam nobis uno velut ictu nota evadant. 
Calculorum namque vis et potestas, non alibi quam intra 
muros , seu limites se exerere poterit ; illîmitata regere 
nescit: cum hoc pacto si se regi sinerent, non essent ii- 
limitata. Ast si assumtio falsa fuerît; totam conclusio- 
nem iacere oportebît. 

Est sane haec analysis infinitorum, quasi metaphy- 
sica matheseos; cuius partes inter se rite cohaerere con- 
spiciuntur : sed assumtio illimitati, cuius alioquin nullam 
certam notionem habemus,et scalae potentiaram, ex lusu 
saepe tăm alte et contorte obiectae, ut nuUa acie ingenii 
id quod re ipsa continent intelligi possit : rem omnem in 
obiectum fidei vertunt, efficiuntque ut evidenţia pro- 
scripta, quae non simplici calculo, sed plurium sensuum 
concursu, et per rationes se mutuo sustentantes acquiri- 
tur, verisîmilia locum veri occupent, animosque a tra- 
mite cerţi deducant. 

Argumenta quibus calculus infinitorum defenditur, 
nempe quod inter zerum atque unitatem , infinita adhuc 
numeroruţa multitudo coUocari possit ; item quod tem- 
poris atque motus momenta, per intervalla minutior'a cre- 
scant, et decrescant, quam expressio quaevîs minima de- 
notare poterit; unde tandem infertur, natura imo ipsa 
geometria duce, nos ad contemplationem infinitorum 
compelli : — sunt argumenta nimiurn probantia^ quae rec- 
te fictam, et imaginariam totius disciplinae indolem de- 
monstrant. 

îs enim qui ante unitatem , adhuc infinitum qua 
praecedens coUocat; .unitatem quae infinîto maior esse 
deberet, dudum sustulis^e censendus est: debebitque 
in sua fictitia infinitorum claşşe, novam uniţaţ^na erigere, 
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normae officîo ftinctnram ; quod si fecerit, partes in clas- 
ses coactae, aut ad potentias quâlescunque relatae, se 
deleri haud patientur, ut nune placet mathem^aticis. 

Nam quod pro fractis talis forma inventa sit, quae 
in suiş evolutionibus nunquam deficit; nil aliud quam 
incompetentem divisionem probat , quae ob diversîtatem 
factorum consummari non potest. Hinc fonnulae tales, 
continuis fictionibus, seu zerorum adiectionibus âli de- 
bent ; ut id quod iam factum est , de novo. suscipi pos- 
sit ; irrito seniper ut aequum est effecta. Essentque iam 
iuxta hanc legem, omnia illa quae natura rei fieri vetat 
infinita. 

Error ergo una vice ibi esse videtur, quod et unita- 
tum crescens series, et infinitunx iuxta unitatem simul 
ass,umatur et retineatur; ut adsit documentum infiniţi 
definiţi, cuius mensura et directivum in iis exstare debe- 
ret, quae ^pectata serie quam vis finita sint , nihilominua 
post infinitum collocata sunt* Quo4 sine aperta eantra- 
dictione assumi non poterat 

Error porro alter ibi residet, quod ea quae de ex- 
tensione crescente in conceptu vaiere videntur, ad ex- 
tensiones definitas , inverse transferantur ; cum tamen 
respectu crescentium conceptus extensionum, non adsint 
limites noti, qili mentem clauderent , sed nec notio ve- 
stigiis ullis signata praesto sit; siquidem spatia ficta, 
velut caduca aegri somnia nos circumvolent, et quoties 
hoc voluerimus , ut studiis nostris obsequantur, extremis 
prius coereeri debeant; quandoquidem «ea, quae ultra 
posita sunt , ad calculos nostros pertrabi nunquam pos* 
sint. — In figuris autem assumtis , ut extensionibus cir- 
cumscriptis , adsint semper limites cerţi, intra quos om** 
nes iam divisiones, ut partes integrantes comparent. Agi- 
tur ergo semper de partibus extensionis extrema possi- 
dentis ; quae cum abnegatione limîtum assumtorum, am- 
plius infinita dici non poterit, 

Vanum est namque ea propter, ut infinito locus legi- 
time assignatus appareat, inductioDibua ita indulsisse: ut sit^ 
JLttâO • siquidem zerum ut eduK^tam divisionia assuifiiiere) 
-^ vetet; quae dibi vim inferri non patitur. 



Ut ienini pro quantitatibus aequalilms , aritkmetice 
inter se collatis, operatio «erimţ : ita aequalitas divisoris 
cum . dividendo , quod in hac re extremum est , umtatem 
ut limitem nltimum designat. Unde in disciplina loga- 
rithmorum, assumta series arithmetica, naturaliter cum 
aera incipere debet ; cui in subscripta geometrica serie, 
tmităs respondebit: basim autem utrobique membrum 
2-um, ut ab extrenio limite primum praestabit. Hine 
qnae et quales sint complexioneş illae , ex radicibus uni- 
ţatis et numerorum integrorum ut dicitur compositae; 
qoarum inventor D. Eummer, proxime in Academia 
Pari»iensi honorem premii maximi tulerat? in venite dif- 
ficile est. 

Cum enim limites intra quoş operatio se movere po-» 
terit, exacte designaţi sint : frusta illi laborant , qui ex- 
tra seriem unitatum se pedem fîgere posse putant ; . aut 
illam cum infinitis ita miscent, ut potestas regendi penes 
finita maneat. Evertere namque notiones simplices et cla- 
ras, quae fundamenta disciplinae constituunt; sine pe- 
riculo totius nemo poterit. In quotcunque enim partes 
aliquid divisum fuerît, partes obtentae, eidem semper 
unitatum serîd âUîgarî debebunt ; ut in nostra potestate 
matieant. Infinitum autem terminis alligasse y contradic- 
toridul est. 

Sed haec sunt vitia communia aetatis nostrae, ut 
ingenia vatentiora, subsidio ab audacîa petito; limites 
quibuâ natura nos et res y in omne aevum circumscripsit, 
86 impune perrumpere posse autument. , 

Quot systemata philosophiae se mutuo elidentia, re- 
centioribois temporibus in germania conficta sunt! Qtio- 
FAua auctores, dum non studio accipiendi quae coram 
simt : verum studio totum et omne, aliter constituendi inca- 
luerunt : vix aliquid aliud, quam febres et contagia mala in- 
geniis attulerunt; quorum fatali tabe, nuUa iam pars 
societatis, aut institutionum nostrarum vacua est. Unde 
extrema ac subita sectandi impetu, et operosa inepţia- 
rum mole, cuncta convelli ac obrui ; et vivendi festinar^ 
tiono, bonos: quoque mores, quotidie in deterius trahi tvL^ 
periittur. 

Sic illi qui in repubHea versantur, quasi movom M*» 
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culum inchoaturi, abiecta cura quid naturae rei conve- 
niat, quid porro aegrum quid validum sit ; non modo ea^ 
quae cum solatio bonorum prostant et quieta sunt, in- 
genii velut experimente aut ambitione aubvertunt : ve- 
rum ea etiam, quae ipsa necessitas expressit , ut aetate 
fessa et sibi molesta proterunt. Cumve animus tumidus 
abundet audacia, consilio deficiente, nec vim nec illicita 
pertimescunt. 

Sed si ea, quae natura sua communia sunt, angustis 
et brevibus terminis clausa, in unam partem trahantur; 
aut quasi mancipio data essent, in domînationem vertan- 
tur, initio quamvis prospera appareant; spatio tamen 
brevi, ut inconsulta coepta quaevis, langvescere, et rui- 
nam adducere debebunt : cum ordo rerum, invita natura, 
ex potestate statui nequeat. 

Etiam matheuiatici, ea quae de functionibus babeât, 
quae nec fracta nec integra, adeoque nec pars nec totum 
essent ; non a rebus ipsis, cum in effigie talia remonstrari 
non ^possint : verum ex lusu cum formulis, proprio ar- 
bitratu deducunt. 

Atque utinam excelsa illa ingenia , quae tanta men- 
tis acie effulserant, incudem studiorum suorum, potius 
in atria geometriae posuissent ; quae orba et derelicta, 
hodiedum in fragmentis consistit , ut nempe graecorum 
unus et alter, in hanc vel illam rem inciderat ; neque ul- 
tra bissectionem secure assurgere potuit. Dum ex adver- 
so, algebra omnifariis analyseos accessionibus , succes- 
sive ultra fidem intumuit, et per thesauros approxima- 
tionum, potestatem regendi, «n se indebiţe pertraxit. 

Debent ergo geometriae , sua jura ademta restitui. 
Cumve omnem quantorum notitiam, ab extensione de- 
ductam possideamus ; seu omnis de quantis disceptatio, si 
illis extensio aliqua (spatium) non respondeat, otiosa sit: 
etiam arithmetica generalis , geometriam matrem agno- 
scere, et perpetue colere debebit; ut hac lege vera rerum 
facies redeat. Quod si fuerit , etiam larvatarum illarum 
multiplicationum genuinus sensus invenietur : quae nuDC 
ex divisoribus binomii*, tam uberem s,eriebus infinitis 
materiam suppeditant ; siquidem binomia, sint ex^sive 
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geometriae propria : quae placîta sua , quaerentibus in 
efîfigie demonstrat. 

Ast in hune finem geometria quoque novam dignio- 
rem facîem assumere^ et ad sua vera fundamenta reduci 
debebit : quae in duabus figuris , inter se de principatu 
certantibus, utpote quadrato et circulo huic circum- 
scripto posita sunt ; siquidem nec quadrati descriptio, nec 
perpendicularis erectio , aut lineae bissectiO; sine auxilio 
circuli suscipi possit. 

Hinc cum omnes figurae geometriae, ut partes qua- 
drati aut circuli considerări debeant , de quorum areis 
per functiones bissectioniă atque intersectionis desumtae 
sunt: etiam definitiones suas ex his areis accipere de- 
bebunt. 

Si periti, quos praeter felix ingenium, usus expedi- 
tos reddidit , animum ad naturam quadratorum penitius 
cognoscendam converterint ; illorumque lusus, secundum 
seriem intersectionis, per potentiaş prosecuti fuerint: 
multa quae hactenus dubia, aut îgnota fuerant, se ape- 
rient ; multa item aliter posita notescent, quam hactenus 
habita sunt, et faciem commutabunt: disciplina autem 
geometriae, quae omissis fictionibus; in comparationi-* 
bus, transmutationibus , intersectionibus , aliisque sub- 
sidiis ex re ipsa desumtis, opes sufficientes habet : novo 
nitore firmiorque se extollet , et auctoritatem suam sup- 
pressam vindicabit 
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POLYGONIS REGULARIBUS. 



Qundoquîdem polyg^ula regularia, ad areas cîrculorum 
suorum spectent, quâe cum lateribus aequalibus âd pe- 
ripheriam obtentîs , se ex centro , în trîangula aequalîa 
resolvunt : harum quoque extensionum disciplina în suiş 
initiîs, — quae nempe et locum unde desmnuntur desîg- 
nent, et îndolem cuîusque cum înhaerente valore expli- 
cent, — ex centro circuli assumi, ^ et ad leges intersecţie- 
nis revocări debebii 

Quadrigonum namque îta obtinetur; si ex punctis 
diametri extremis, în area circuli qua patet, aequales 
catheti ex utraque parte supra dîagonalem erectae fuerint ; 
quae est summa altitudo cathetorum, ad peripheriam fi- 
guram claudentium: dum ex adverse, reliqua polygona 
regularia, sine exceptione, de cathetis ab altitudine sum- 
ma recedentibus , seu înaequalibus exsurgunt. — Trîan- 
gulum namque octogoni, îta erit pro centro designatum 
(Fig. ni) : si catheti aequales quadrigoni BA et AD , ex 
puncto A seu vertice circuli, ad punctum E se reduxerint, 
et in cathetos inaequales BE + ED abiverint. 

Si quadrata cathetorum locî designaţi utrîusque , ab 
extus descripta fuerint : erunt in loco priori , quadrata 
cathetorum aequalium singula, 4 triangulis quadrigoni, 
seu ipsi quadrigono intercepto, et forma et valore aequa- 
lia ; dum in loco posteriori, quadrata cathetorvm BE et 
£D, inter se inaequalia, non amplius quadratum, verum 
parallelogrâmmum EBGD intercipient ; cuîus area, pro 
sistendis octogoni triangulis quatuor deserviet. — Unde 
iam patet, polygonorum regularium areas, ex quadratis 
duonim .terminorum (pag, 96) deducendas esse; in qui- 
tus officia cathetorum, latera terminorum singulorum 
suscipient : spatium autem interceptum extra hos terini- 
nos collocatum, aream, pro triangulis polygonorum de- 
scribendis euppeditabit. — Est enim quadrigonum, de 
^•^ea quadrati quadrupli quadrisecta, seu illo stătu de- 
sumtum} in quq termeni ^uadraţi binomii^ ioter şş 
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aequales sunt, seu a'+6^=2a6. — Reliqua autem poly- 
gona, quae per cathetos inaequales, a summa altitudine 
recedentes reguntur, ad illum alterum statum quadrato- 
rum binomiorum spectabunt; in quo termini inaequales 
sunt, et quadrata intercepta, in parallelogramma dege- 
nerarunt. — Cumve parallelogramma, per cathetos a 
summa altitudine deflectentes successive descripta, con- 
tinuo angustiora evadant, et in îpsa diametro penitus 
deficiant: quadratum quoque binomium aequalium ter- 
minorum, hac lege in quadratum unius termini ita trans- 
mutabitur; ut valorem amborumterminorum,in se trans- 
derivet. — Unde circuli peripheria , pro poly gonis ita 
assumi debebit ; quasi mutatiş alternatim cathetorum in 
crescendo et decrescendo functipnibus, pro singulis qua- 
drantibus de novo, seu circum circa per quatuorpartes 
aequales, ex punctis hypothenusae extremiş descripta 
foret. — In hoc enim casu, pro singulis motus momentis, 
in area quadrati novi, intersectio nova suscipietur ; siqui- 
dem relicta summa altitudine, quam catheti aequales de- 
signant, area quadrati quadrupli — in qua operatio cum 
excisione quadrigoni incipit, per gradus continuo defi- 
cere, et ad valorem dimidium, quadrato hypothenusae 
aequalem devalvari debeat ; eritque omnium intersectio- 
nis punctorum în unam cutvam coUecta serîes, perimeter 
quadrantis : cuius puncta singula, a puncto illo aequali- 
ter remota erunt; quod in medio hypothenusae tamquam 
basi , perpendîculares cathetos assumtas bissecantes de- 
signant. — Ergo in area circuli , catheti supra diame- 
trum descrîptae, radios vectores imitantur ; quorum qua- 
drata simul sumta, sunt quadrato axis maioris, seu hy- 
pothenusae aequalia. Si catheti assumtae, rationem aequa- 
litatis adversus axem maiorem, non amplius ut latera 
quadratorum suorum, verum ut lineae teneant; funcţiona 
sua curvam, a peripheria circuli per excessum receden- 
tem, et a dîrectrice deficientem, seu ellipsini describent; 
quae cum parallelogrammo cui inscribitur, eodem rhom- 
bo, dimidium parallelogrammi tenente, ut figura inscrip- 
ta utitur. Cumve catheti BA+DA simul sumtae 12+ 
12=24 columnas habeant ; diametrum quoque BDj dum 
şllipsiw desoribunt, in ţtxezi^ maiorem ^4 polumnafum? 
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seu 17 hypothenusarum elongabunt: cuiiis area ex cy- 
lîndro oblique secto debet deduci, siquidem ellipsis non 
sit sectio eoni ; ut alae iuaequales in cono oblique secto 
demonstrant. Caeterum cum ellipsis duos focos aequalis 
potentiae possideat; quomodo orbita telluriş, cum uno 
foco assumta se sustentet? periti viderint. 

Si cum diametro circuli normalis, ex puncto D, cir- 
culus quadrupli descriptus fuerit, qui normalem in altera 
diametri extremitate seu puncto B tangat; erît cathetus 
minor intersectionis, latus polygoni regularis, ad aream 
circuli normalis spectantis; et cathetus intersectionis 
maior , altitudo trianguli quadrupli, ad aream polygoni 
similis quadrupli pertinentis. — Est autem in quadrigono 
normali cathetus AD^ quae altitudinem trianguli quad- 
rupli sistit; aequalis catheto alteri BA^ quae latus qua- 
drigoni normalis exhibet» Unde perpendicularis ex ver- 
tice A^ ad hypothenusam BD demissa, illam bifariam di- 
videt; quod absentiam omnis intersectionis indigitat, si^ 
quidem et catheti inter se, et bifariam divisa basis, bis- 
secanti perpeindiculari aequales sint. 

Qandoquidein quadrigonum normale, sit ipsum qua* 
dratum inscriptum, de quo iam fîisius tractatum est : ad 
polygona ex concursu cathetorum inaequalium nata tran- 
seundum erit. 
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L DE OCTOGONO. 



Si ex punctîs diametri extremis B et D (Fig. III.) per 
puBctum intersectionis dupli /, lineae BH et DE ad pe- 
ripheriam ductae fuerint ; erunt hae lineae catheti maio- 
resy pro designatione octogoni normalis. Cum enim re- 
ctangula elevationis BEI et MEA; item DHI et NHÂy 
quae singulis peripheriae quadrantibus aequli sita ab- 
utrinque supposita sunt, in punctis £ et H, punctum 
commune verticis habeant: erunt E'etH puncta bisse- 
ctionis quadrantium singulorum. Hinc cum ex punctis 
extremis diametrorum ţransversarum, per singula puncta 
intersectionis dupli /, M, L, et Ny aequales lineae, seu ca- 
theti maiores duci possint : erunt hac lege omnia puncta 
octogoni normalis designata; cuius descriptio etiam ex 
quadrisectione quadrati inscripti, per biasectiones obţi- 
neri poterit. 

Est ergo cathetus minor intersectionis BEj latus 
octogoni normalis. Unde triangulum EKB^ erit triangu- 
lum octogoni normalis ; cui triangulum explicitum EKD 
aequale est. Itaque si triangulum KBO aut KDP^ ut tri- 
angulo octogoni normalis aequale accîpiatur : erit trian- 
gulum MDA , A octogoni dupli ; atque A BDS^ triangu- 
lum octogoni quadrupli ; cuius altitudinem cathetus maior 
intersectionis ED designabit. 

Siquidem catheti inaiores BH et DE^ in puncto /, 
tam radium verticalem AK, quam se mutuo ; porro la- 
tera quoque quadrati inscripti in punctis h et ft, in ratîone 
dupli secent ; latera autem rhombi maximi verticalis in 
R* et U\ item oppositos quadrantium arcuş in E et fl, bi- 
fariam dividant : circulus normalis ex descriptione 8 ca- 
thetorum maiorum, sectionibus dîipli atque bissectionum 
instratus, aream 'suam in rhombos similes undique resol- 
yet J quae per diagonal^ni mînoreift bift^riam divisae, tri- 
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angula octogoni, prp area circuli îUius sistent ; qui cum 
latere rhombi cuiusque, ut radio describitur. 

Ut enim in quadrato inscrîpto , puncta intersectio- 
nis dupli /, M^ L et N; sunt una puncta bissectionis ex 
intersectione (pag. 26) : ita pro cathetis maioribus BH 
et DE^ si fuerint diagonales, in iî' et 17' ; non secus pro 
quadratis cathetorum minorum AEMP* etAHNQ^j in h 
et / , item in / et ft , puncta bissectionis ex intersectione 
praesto erunt. 

Cum porro triangulum octogoni cuiusque^ in 4 ae- 
qualia octogoni triangula descendenter abeat ; erit alti- 
tudo trianguli octogoni ciliusque, cathetus maior inter- 
sectionis, pro area circuli, de latere trianguli qua diame- 
tro descripti;. atque dimidia basîs trianguli eiusdem, ca- 
thetus intersectionis minor. Hinc ut ED est cathetus ma- 
ior , pro diametro circuli normalis BD aut S^D ; ita iî'Z) 
erit cathetus maior, pro diametro MD aut AD ; porro ID 
cathetus maior, pro diametro ID aut -4"D etc ; quae ca- 
thetos minores, ex bissectione basium parallelarum S'B^ 
AMy et A'l accipient. — 

Si ID fuerît diameter, spectabit illa qua diagonalis, 
ad quadratum fl/cD; quod est quadratum catheti mino- 
ris de normali. Itaque cathetus maior intersectionis oc- 
togoni, erit pro area huius circuli PD, seu radius circuli 
normalis , item cathetus minor P/, seu latus quadrati in- 
dicis ; atque triangulum /PD, quod diameter cum cathe- 
tis intersectionis format, duo triangula octogoni sui pos- 
sidebit; nempe unum normaliter excisum, in triangulo 
IK^Py atque alterum explicitum,, in triangulo PK'D. — 
Sed triangulu.m /FD, est dimidium parallelogrammi ITDP, 
quod est parallelogrammum quadrati inscripti normalis, 
si in area eitisdem ex puncto intersectionis dupli /, quad- 
latum bissectionis ISCT, cum quadrato indice AOIP ex- 
cisum fuerit. Ergo octogonum ex bissectione intersectio- 
nis , in area quadrati cuiusque suscepta debet deduci : 
fuerit namque diagonalis parallelogrammi in quadrato 
bissecto diameter; erunt parallelogramma simul sumta, 
octogone circuli assumti aequalia. Hinc si hD fuerit dia- 
Dieter, quae est duplum de ID ; erunt in parallelpgram- 
' wo hVDA^ quatuor triangula octogoni ad arşam circuU 
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huius spectantia ; atque cathetus minor intersectionis Âh, 
erit latus quadrati indicis, cathetus porro maior AD vel 
hPy latus quadrati bissectionis. Est autem parallelogram- 
mum JiFDA , duplum parallelogrammi ITDP , cum sint 
latera singula in ratione dupli ad invicem ; ut rectangula 
S'MD et AKD demonstrant. Itaque rectangulum SfAh^ 
erit dimidium quadrati indicis , ad quadratum dupli de 
normali spectantîs ; atque quadratum cum latere hV de- 
scriptum, quadrato inscripto normali aequale. — Si hD 
latus quadrati fuerit, cuîus una quarta in rectangulo hLD 
aut BIS' excisa est ; illud triangula octogoni sui, de pa- 
rallelogrammis quadrati de normali quadrupli accipiet; 
ut exempla in triangulis BLh et oNA obvia docent. — 
Ergo etiam triangula octogoni normalis , ex bissectione 
intersectionis in puncto E suscepta, seu de parallelo- 
grammis quadrati illius debebunt deduci; in quo latus 
quadrati bissectionis, cathetus maior ED^ atque latus 
quadrati indicis, cathetus minor EB sistit. Est autem in 
normali quadratum index K2 quadrati inscripti, quod 
cum quadrato bissectionis 6+1=7 quadrata, seu septem 
partes areae tenet. Ergo parallelogramma simul sumta 
habebunt 5 partes; cumve hac lege alteram minorem 
partem rationis fundamentalis 5: 7 sistant (pag. 73); 
erunt rhombo maximo quadrati sui aequalia. Csieterum, 
quandoquidem area octogoni normalis sit 12 4- 5 = 17 
quadratorum (pag. 89) : si area quadrati inscripti fuerit 
24 partium (pag. 210); erit area octogoni 34, atque 
area circuli circumscrîpti 37 partium; quam relationem 
solida quoque de his basibus exsurgentia inter se serva- 
buiit. Habet enim cubus quadrati inscripti 24, prisma 
octogoni eiusdem altitudînis 34, atque cylinder de cir- 
cule normali 37 unitates cubicas (pag. 229). 

Si valores cathetorum intersectionis BE+ED quae- 
rantur: quandoquidem quadrata cathetorum simul sumta, 
sint quadrato hypothenusae BD aequalia ; atque cathetus 
minor BE vel EA, sit latus quadrati 42 quadratulorum 
(pag. 79): erit cathetus maior J5D latus 288—42=246 
quadratulorum. Hinc cum area octogoni normalis habe- 
at 204 quadratula (pag. 217) ; his quadratulis in vicem 
paraUelo^rammi EBQP^ eţ alteriuş ^e^ualis acceptis; ha- 



251 

bebit quadratum, ad cuius aream quadrata cathetorum 
ex intersectione spectant, 2884-204=492 quadratula, et 
quadratum catheti roaîorîs JED, erit quadratum bissectio- 
nis. Cui deductioni figurae intersectionis cum suiş valo- 
rîbus convenîunt. 

Cum enim ED et FD, sint aequales catheti maiores ; 
erit rectangulum FR'D^ in medio circuli super basim FD 
erectum, uua quarta quadrati de catheto maiori. Est au- 
tem assumti recfanguli latus FR' ^ per diametrum BD, 
in ratione dupli sectum, :et pars superior, nempe trian- 
gulum MR*Dj est dimidium trianguli MDAj quod ad are- 
am octogoni dupli spectat. Hinc cum rectangulum MDA^ 
in rectangulo AKD 36; item in triangulo MAK ut \ 
rhombi maximi 16, insimul 51 quadratula teneat: habe- 
bit tri^n gulum MRD pro s^, 25^4 quadratula. Porro cum 
inferior pars assumti rectanguli, nempe trîangulum MFD^ 
sit aequale triangulo MED aut EAD; quandoquidem tri- 
angulum MDA 51, atque rectangulum elevationis MEA 
21 quadratula teneat (pag. 78); quae simul sumta aream 
duoruna aequalium triangulorum MED+EAD cum 72 
quadratulis sistunt: habebit triangulum MFD pro se '36 
quadratula. Unde area assumti rectanguli FR'D erit, 25^4 
+36=61?i; atque area quadrati cum catheto maiore 
ED ut latere descripti, 61?iX4=246 quadratulorum ; ut 
proxime deductum fuit* Cumve Vx^ âreae, de quadrato 
492 quadratulorum 41 quadratula faciat; quadratum 
cathefi minoris de suiş 42 quadratulis, in parallelogram- 
ma lateris.unum quadratulum transcribet, quae hac lege 
cum quadratulis 41x5=205, quinque partes areae re- 
ferent. 

Si cathetus maior £D, ut latus rhombi maximi fu- 
erit considerata ; quandoquidem latus quadrati inscripti 
fîjP, quod diametro BD perpendiculariter occurrit, dia- 
gonalem quadrati QBSM biforîam, atque diametrum BD 
in partes l^+lOJi hypothenusarum dividat; erit diago- 
nalis quadrati illius, in quo cathetus maior JED, ut latus 
rhombi maximi fungitur, 20?4 hypothenusarum ; quibus 
20?i columnae lateris respondent. Ast cum in hoc quad- 
rato, quadratum centri, sit de radio normali ; ut in dimi- 
dîp rhombp EDF^ rect«.nguluia EB^F dexnpnstrfţt : eriţ 
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quadratum index F^KM'D 6 columnanimj cuîus dîagona- 
lis 6 hypothenusas numerat. Itaque si diagonalîs tu-ti 
centri EF, pariter in hypothenusis fuerit assumta ; )erit di- 
midia diagonalis quadrati de 20?4Coluinnisdupli,8?4+6= 
14^ ; atque integra diagonalis 29 hypothenusarum (pag. 
121, 138): quae ad quadratum 29 columnarumspectat,cu- 
ius area 841 quadratula tenet. Hinc cum in quadrato 29 co- 
lumnarum, intersecţie dupli cum columnis 17+12 su'scepta 
sit ; erit dimidia diagonalis quadrati centri, latus quadrati 
72 quadratula tenentis; quod cum quadrato radii sui 420 
quadratula tenente, în hypothenusa sua, seu latere rliom- 
bi maximi, latus quadrati 492 quadratula numerantis 
obtînebit. Non secus si rhombus maxîmus huius quadrati 
accipiatur; habebit areaeiusdem, 29 X 12=348 quadratula; 
quae cum quadrato, de latere rhombi maximi descripto (348 
-4-492^=840), seu rectangulis elevationis simul sumtis, 
aream quadrati 29 columnarum, cum dissimulatione quadra- 
tuirCormativi reddet, ut fit in quadrato normali. Itaque tri- 
angulum EDF, ut triangulum octogoni de catheto maiore 
ED, habet 87 ; atque triangulum octogoni de catheto mi- 
nore EB, quod in triangulo EBF explicite, et in triangulo 
5J?Mnormaliter excisum est, 1 6 quadratula ; quae simul 
sumta dant 102 quadratula, ut habet triangulum octo- 
goni quadrupli JBD5'. 

Sed quadrata 246,492 etc. quadratulorum, non sunt 
de serie. Valores namque partium, qui in comparatîonibus 
ut iusti accipiuntur, casibus bissectionum exceptîs, sunt 
impositi valores intersectionis; qui per praegressas emun- 
ctiones educti, verum statum quadratorum pervertunt. — 
Itaque res ad communem stationem deduci d^bebit, ex 
qua intersectionis operationes exeunt. 

Si columnae quadrati, de cathetis BE+ED in unam 
lineam nexis educti quaerantur,- cuius area ex compara- 
tionibus , cum 492 quadratulis innotuit : quandoquidem 
hD , sit 1 3 colirainarum (pag. 80) , atque latus rhombi 
maximi /D, sit latus quadrati inscripti fseu cxsectionis, 
de quadrato 13 columnarum (pag. 88) : habebit illud 6/i 
hypothenusas. Hinc si W , ut diagonalis quadrati HIcD 
accipiatur; habebunt latera huius quadrati singula, 65* 
cplumnas. Şed HD esţ latus octogoni nprmalis^^sKcathştQ 
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minori intersectionis BE. Ergo cathetus minor intersectio- 
ms, in octogono normali est ; 6^4 columnarum. Unde latus 
octogoni quadrupli 55", erit 13 columnarum. Est autem 
triangulum octogoni quadrupli BDS^ = parallelogrammo 
EBGD. Sed triangulum 5DS', habet in rectangulo S'MD, 
aut BAD^ 72 quadratula ; ' est porro in triangulo S'BA^ 
latus S'A =. hA ; sed hA = 6 columnis , şiquidem in h sit 
punctum intersectionis dupli (pag. 71), et BA latus qua- 
drati inscripti 12 columnarum; ergo area trianguli 
S'BA = 5 X 6 = 30. Unde area parallelogrammi EBGD 
erit. 72+30=102 quadratulorum, et area octogoni nor- 
malis 102X2=204 quadratulis (pag. 217). — Hinc si in 
parallelogrammo EBGD, latus £Z), iuxta 2ab quaeratur ; 
catheto minore, cum suiş G^i columnis a referente ; erit 

204 

illud, -^=16^/i8 columnis; atque latus quadrati ipsius, 

ad cuius aream paralleflogratnmum EBGD ex bissectione 
intersectionis spectat, nempe catheti BE+ED in unam 
lineam coniunctae, . habebunt 22^/2$ columnâs ; quae ex- 
pressîo descendenter, ad quadratum 577 columnarum de- 
ducit; in quo casu, quadratum catheti maioris, quod 

18 

cum 15 25" columnis innotuit, pro se 408; atque quad- 
ratum catheti minoris 169 columnâs habebui;it. 

Habet autem quadratum 577 
columnarum . • 332,929 

Item quadratum 408 columnarum 166,464 

Ergo Parallelogramma areae 4- 

quadrato indice habebunt ; 166,465 elementai 

quod a quadrato bissectionis 408 co- 
lumnarum, uno duntaxat elemento 
formativo discrepat. Cumve quadra- 
tum index de 169 columnis 28,561 ,, 

teneat: habebunt parallelogramma 

simul sumta 137,904 clementa. 

Şiquidem in hoc exemplo, quadratulum normale 
fungens seu unius columnae, descendenter pro quadrato 
26 columnarum accipi debeat ; si res. tota in hune locum, 
ut per intersectîonem designatum transponatur : evadet 
qu&dratum inscriptum , 12X26=312 columnarum , seu 
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qoadratum statîonis commonis 52*ae ; qaae est stationi 
1-ae commniii 2704 vicibus/ atque stationi 2-ae 676 vi- 
cibns acceptae aequalis. 

Habet autem quadratum 312 columnarum 97,344 
elementa ; cumve intersectionem dupli, ut statio commu- 
nîs, in ratione 5:7 suscipiat (pag. 133); habebit in hac 
statione, quadratum intersectionis maius 182 ; item qua- 
dratum intersectionis minus, 130 columnas. Ergo rhom- 
bus maximus areae habebit, 312X130=40,560 elemen- 
ta : quae cum area ipsius quadrati interseeti, aream octo- 
goni, cum 40,560+97,344=137,904 elementis reddent; 
ut habent parallelogramma bissectionis simul sumta, 
quadrati 577 columnarum. 

Si yalor columnalis catheti maioris EDy ex locis 
bissectionum deduci tentetur: quandoquidem in area 
quadrati de normali dupli, diagonalis 17, atque 4iago- 
nalis quadrati centri 7 hypothenusas habeat: habebit 
rhombus maximus, cuius dunidium in triangulo hDe ex- 
cisum est, 17X7=119 quadratula normalia. — Ergo 
triangulum MhD^ ut h rhombi maximi, habebit 29^ qua- 
dratula ; ut etiam 42 — 12)i=:29Ji ; si nempe ex triangulo 
BhDj quod 42 quadratula tenet (pag. 75), triangulum 
BhM ut Ji quadrati 7 columnarum subduetum fuerit. — 
Itaque si in triangulo MhDj latus rhombi maximi hD pro 
basi accîpiatur, quod 13 columnas numerat : habebit MR 

15 

ut altitudo 42g columnas. — Non secus si parallelogram- 
mum AhPD accîpiatur, cuius area ex 5 X 12=60 quad- 
ratula tenet ; habebit triangulum AAD, ut dimidium areae 
30 quadratula, — Ergo in triangulo A-4D, si hD cum 13 

columnis basis fuerit , habebit R'A ut altitudo , 4^ co- 
lumnas; siquidem 13x4j3 exacte 60 habeat. Hinc HA 

habebit, ^-î^+^W^^^^ columnas. Sed MA=IDj cum sint 
ambo latera rhombi maximi , in quadrato inscripto nor- 
mali. — Est porro jE/=catheto minori octogoni normalis 
BEy ut rectangulum elevatîonis jB£/ demonstrat ; ergo 
cathetus intersectionis maior EI+ID habebit 6?i-t-9%=^ 
l5"/2e columnas* Hinc trapezium ADUh erit ex 13X9?26» 
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Ut dimidium de 119?4=59?4, quae cum 12)4 rectanguli 
BMh dabunt 72 quadratula , ut habet rectangulum BAD. 

Ut quadratum normale, rectangula elevatîonis ex 
quadrato 13 columnarum depromit (pag. 83), cuius di- 
midîum in quadrato bissectionis + quadrato indice ex- 
cisum est: ita ex adverse quadratum 13 columnarum, 
rectangula elevationis, pro sua familia, de quadrato nor- 
mali deducit. Est enim in rectangulo F/J'D, dimidium 
rhombi maximi FKD==^EKt)^ seu 25?i quadratulis, cum 
sit explîcitum octogoni triangulum. Est porro triangu- 
lum R'DK aut R^FK^ triangulum obliquae sectionis. Sed 
triangulum MR'Dy ut dimidium de MDA^=^2b\*^ atque 
UR'K ut K rhombi maximi=7y4: ergo R'DK est 26?i— 
7?i=18; ut ha;bet rectangulum elevationis KPD^ seu V^ 
quadrati inscripti. — Non secus si cathetus maior ED^ 
ut Jatus accipiatiir ; erit triangulum MED , triangulum 
obliquae sectionis, quod habet 36 quadratula (pag. 251); 
item rectangulum ER*M^ dimidium quadrati indicis cum 
10^4 quadratulis; cumve triangulum obUquae sectionis, 
demto dimidio quadrati indicis , sit aequale uni quartae 
rhombi maximi ; erit MDA cum 51 quadratulis, dimidi- 
um rhombi maxitoi; et rectangulum MPD^ rectangulum 
elevationis etc. De rhombo maximo, ex bissectione late- 
rum suorum quadrisecto , Stella octogoni oritur ; cuius 
Pamos rhombi unîus quartae, ut sunt AR'KU'^ HU'KK 
etc. formabunt. Hinc cum râmi singuli habeant 15 quad- 
tula; habebit area stellae 15X8=120; atque rectan- 
gula interposita, ut sunt EWA, AU' H etc. 204—120= 
84 quadratula, seu 7 quadrata; dum stella pro se 10 
quadrata tenet. 

Quod attinet octogona quadratorum, extra stationes 
CODîimunes positorum, quae superflua dissimulanda ha- 
l^ent; valores talium, in comparationibus, secundum se- 
^em intersectionîs debebunt aestimari ; ut de quadratis 
â-tque circulis dictum est (pag. 212): siquidem octogo- 
num de quadrato inscripto, per adiectionem rhombi ma- 
ximi eductum (pag. 209) , conditiones quadrali sui sequi 
debeat. 

Si enim triangulum octogoni quadrupli BDS' acci- 
piatur; erit rhombus EKDF dimidium areae, qui ex 
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bissectione diagonalis minoris PK^ in triangola duo octo- 
goni normalis PEK et PDK resolvitur. Oumve AM sil 
=:/D; habebit rhombus INDH' 17?4 quadratula, ut habet 
rhombus AhMI; atque octogono quadrati RNTD aut AOIP 
aequalis erit (pag* 154). — Porro rhombus hiDk^ ut 
rhombo BenU aequalis, habebit 35 quadratula (pag. 73); 
et octogono quadrati intersectionis minoris WiVD aequa- 
lis erit. Tandem rhombus EKDPy ut duobus triangulis 
octogoni normalis aequalis, habebit 51 quadratula; et 
octogono quadrati unius quartae de normali FKM^D ae- 
qualis erit. — Sunt autem assumta .quadrata, in ratione 
1 : 2 : 8 ad invicem ; — cumve huic rationi, rhombi cum 
suiş absolutis valoribus, 17?^: 36: 51,haud respondeant; 
ad debitum obsequium , per leges intersectionis ita com- 
pelli debebunt^ ut compelluntur quadrata. 

Si enim quâdratum intersectionis maiua 7 columna- 
rum accipiatur, exquo quâdratum index /12VD T per quad- 
risectionem desumtum est; octogonum ejusdem', revera 
49+21=70 quadratula numerabit (pag. 89), Est autem 
intersectio dupli in quadrato 7 columnarum, cum colum* 
nis 3+4 suscepta. Itaque cum quâdratum intersectionis 
minus unum superfluum quadratulum teneat, ut habet 
area quadrati 7 columnarum; rhombus maximus,- qui 
quâdratum intersectionis minus possidet, cum emunctio- 
ne unius quadratuli, seu cum 21—1=20 quadratulis, 
debebit quadrato ad 49— 1=48 devalvato adjici. Unde 
area octogoni quadrati indicis, habebit \ de 6B, seu 17 
quadratula. Itaque cum circulus, quadrato 7 columnarum 
circumscriptus , 1% emungenda habeat (pag. ?13); erit 
relîquum nempe ^Y^^ in segmentula octogoni translatum. 
In quadrato 5 columnarum HUPDj superfluum emungen- 
dum, in quadrato maiore intersectionis continetur. Ergo 
rhombus maximus cum suiş 10 quadratulis, quadrato ad 
25 — 1=24 devalvato, sine diminutione . adjici debebit 
Unde area octogoni habebit 24 + 10=: 34 quadratula; 
quae simul sumta, nempe octogonum quadrati indicis + 
octogono quadrati intersectionis minoris, octogonum tri-* 
plî seu quadrantis, cum 17+34=51 quadratulis reddent 
Cum enim quâdratum PHID^ nihil habeat quod emungi 
deberet ; quadrato huic 86 quadratula numeranti, rhom** 
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busproprius cum suîs 15 quadratulis, sine defectu adjî- 
d dehet; quae faciunt 36+15=51 quadratula. • 

Si triangulum octogoni de normali dupli MDA ac- 
cipiatur; cum latus MD şit 8?i hypothenusartim, at^ue 
erecta perpendicularis AK 6 hypothenusarum ; habebit 
area 834X6=51 quadratula normaliâ. — Non secus si 
triangulum octogoni quadruplî J?DS' accipiatur; cum 
latus BD 12, et perpendicularis S^M 8?4 hypothenusas 
habeant: habebit area, 12 X 8?i=l02 quadratula nor- 
maliâ; atque perpendiculares AK et S'My erunt in suiş 
circulis, inter partes abscissas diametrorum, mediae pro- 
portionales. — Sed AK et iS'if, diagonales quadrâtorum 
IMLN et hBei bifariam dividunt , quae sunt in quadrato 
dupli et quadrupli quadrata indicis. Ergo pars minor, 
quani perpendicularis ad lâtus (radius) demissa, in trîan- 
giilo. octogoni resecat, est Ji diagonalis quadrati inter- 
sectionis maioris. Hinc 

• * • 'mm 

Quandoquidem diameter* circuli dupli ,17 hypothe- 
nusas habeat, ex quibus perpiendicularis AK^ in dimidia 
diagonali quadrati centri MKj 2?i hypothenusas resecat; 
mt quadratum de AK seu 6^=2^4X14^4-9 a^t în.quadra- 
tulis dupli 36=:36}4i. — Porro, quandoquidem diameter 
circuli quadrupli hakeat 24 hypothenusas, ex quibus 
perpendicularis S^Mj in dimidia diagonali quadrati 7 co- 
lumnarum BM^ 3?4 hypothenusas rescindit; erit quadra- 
tum de S'if, .seu (8y4)'=394X20y4; aiit in quadratulis 
iupli 72>i = 7IÎ4 ; ' quod utrumque exacte bissectionem 
intersectionis exprimit.— Si. enim. expressio 36==36>i 
ad ţerminos homogeneos fuerit reducta, illa in 144=145 
elemente quadratica se resolvet. Est autem in quadrato 
17 columnarum intersectio dupli, cunpi columnis 7-f-lO 
suscepta; erit ergo quadratum index 5, atque quadra- 
tum bissectionis 17 — 5=12 columnarum seu 144. ele- 
mentoţum-: unde altera .pars bissectionis , in parallelo- 
grammis simul sumtis 4- quadrato indice subsiştens, erit 
145 elementorum* -^ Pariter si expressio 72K=7'1?4 fue- 
rit reducta ; illa in clementa quadratica 289=287 abi-. 
bit, — Est autemr in circnlo quadrupli intersectio dupli, 
cum columnis 10+14 suscepta; erit ergo quadratum in- 
dex 7, atque quadratum bissectionis 24— 7 ==17 colum- 

• Qoadr. Circ. 17 
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narum y seii 289 elementorum : unde altera pars bissec'- 
tionis , in parallelogrammîş simul sumtis + quadrato in- 
dice subsistens ,• erit 287 .eletnentorum. 

' Si quadraium 7 coltimnarum klmD accipiatur, in quo 
cathetos intersectioriis octogoni ID+Hj et perpendicula- 
rem dimidia diagonalis quadrati centri IK refert: erit, 
IK^ = IKX KD ; aut in hiypothenusis quadratulorum, 
(2y4)^=lX6; seu in quadratulis dupli, 6Ji = 6; quae 
expressio reducta dat: 25=^24, ut habet bisse'ctio inter- 
sectionia in quadrato 7 columnarum. 

. Si quadratum 21 columnarum accipiatur, in quo 
quadratum indtex 6, atque quadratum bîssectioiiis , 21 — 
6=16 columnas habet (pag. .122); quandoquidem per- 
pendicularis sit aequalia radio, minus resecta parte mi- 
nore diametri; seu, \W^^'^=.1\] erit,* (7?i)'=3Xl8i 
seu in quadratulis dupli, b&/i=h4t\ "quod reductum dabit, 
225=216; ut habet bîasectio intersectionîs ' in quadrato 
2 1 columnarum ;• sîquidem quadratum bissectionis, iuxta 
seriem intersectîonis,..9 superflua emungenda possideat. 

Ex his inclarescit, relationem mediae proportionalis, 
ad partes sectionis suae", semper in sensu intersectioniş 
praegressae accipi; atque valores partium sectarum, iux- 
ta seriem intersectionîs pag. 107 deductam ae^timari de- 
bere: &iquidem vera congruentia, praeter casus bissec- 
tionum naturalium , duntaxat in serie quadratica,. seu 
quadriiplis noniplîs etc. praesto sit; in reliquis autein 
locis interpositis ,' întersectio sibiper transcrţptiones et 
emunctiones subvenire debeat. 

•CuDpL enim media propqrtidnalis officio circuli deşig- 
netAr, cuius arcuş tamquam omniiim întersectţonispuD- 
ctbrum in unam curvam collecta series, functiones ăuas 
de penu superfluor um * apud se babito, iuxta leges insti- 
tutionis per se fundatae exerceţ: partes sic sectae, sub 
conditione dissimulationum atque transcriptionum, in se- 
rie interaectionis defixarum, ad loca exaequationum de- 
ducentur. , . 

Caeterum de area octogoni, et partium singularum 
valoribus ; item de quadrante circuli dupli , ciiius arcuş 
extrema diametrî puncta, cum puncto intersectionîs dupli 
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per se designate coniungit; atque aream quadrati in- 
scripti, in quartam partem; circulam autem normalem, 
per excisîonem lunulae, in tertiam partem secat : in an- 
tecedentibus iam satis dictum est. 

Area sedecagoni in sensu praemissorum, ex trian- 
gulo octogoni quadrtipli BDS' deduci poterit. Cum enîm 
cathetus maior jED, ut latus ib^/is columnarum innotu- 
erit (pag. 253); erit altitudo imminentis segmentul! Z^E^= 
Z^D—ED; seu 17— 15Vis=l>;.5. Est autem BS'=13 co- 
kmnis ; ergo triangulum segmentuli BZ'S' erit=8?4 qua- 
dratulis. Hinc cum triangulum sedecagoni, babeat in area 

circuli quadrupli, — 5 — =55>i quadratula; erit area 
integra; 55}iX 16=884 quadratulis. Unde in circulo 

13 ' 

normali, ' triangulum sedecagoni iSţ^; porro area sede- 
cagoni integra 221; atque segmen tuia simul sumta 1 
quadratuluni habebunt. — Perinde fuerit radium quad- 
rupli Z'D, cum latere octogoni sui BS', ut altitudine mul- 
tiplicasse. Sunt enim 17X13=221, ut sunt 4 triangula 
sedecagoni quadrupli; aut 16 triangula sedecagoni nor- 
malis. Non s^cus in circulo normali, sunt 8?iX6?i=65K, 
ut sunt 4 triangula sedecagoni normalis. -^ Potest area 
sedecagoni etiam de peirimetro octogoni sui deduci ; sî 
perimeter 'octogoni pro basi , atque dimidium radii pro 
altitudine! accipiotur , ut fit în area circuli. Habet enim 
perimeter octogoni normalis, 6?iX8=62 columnas, quae 
cum dîmidio radii 4}i columnas tenente, dant 221 quad- 
ratula. — Eadem lege area quoque octogoni, de quadri- 
gono suo deduci poterit. Habet enim perimeter quadri- 
goni normalis, 12X4=48 columnas; quae cum ?i radio, 
aream octogoni normalis, cum 48x4)4=204 quadratulis 
reddent. Itaque in quadrante circuli "normalis, latus quad- 
rati inscripti 1 2 ; latera octogoni duo 1 3 ; atque arcuş 
quadrantis circuli* ISK; columnas numerabunt. 

, Siquidem area sedecagoni normalis, de sex quadra- 
tulis quiescentibus circuli normalis, quinque incorporata 
habeatj status eiusdem limites intersectionis dupli exce- 
dere videtur. 
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II. DE HEXAGONO ET DODECAGONO. 



Si în circulo normalî, ex punctis diametri extremis 
B et D , (Fig. IV.) cum radiis BK et DK^ novi ab utrin- 
que circuli descripţie instituatur ; arcuş horum circulo- 
rum, peripheriam circuli normalis in punctis E kt H se- 
cabunt: eruntque puncta intersectionis cum extremitate 
diametri , ab utrinque per ipsum radium coniuncta. Ita- 
que si eadem puncta intersectionis, etiam cuna centro 
circuli normalis K coniuncta fuerint; in diametro BD^ 
trigong. duo aequalia, BEK et DHK praesto erunt, quo- 
rum latera radio ciiculi normalis erunt aequalia. 

Si ex verticibus trigonorum horum E et H^ ad sub- 
iectam diametrum BD^ perpendiculares Em et Hn demis- 
sae fuerint; diâmeter in quatuor aequales pârtes s^cta 
erit , quarum medîae iuxta centrum ab utrinque positae, 
ut pote mK+Kn simul sumtjae, si ad peripheriam ut 
iacent translatae fuerint; quemadmodum ex dimidia basi 
titriusque trigoni descripti, in lineam radio aequalem 
coaluerunt: ita vertîces illorum E et H ad peripheriam 
couiungent, et exstantibus duobus trigonis, tertium ae- 
quale EKH adiicient. Unde palam est, radium circuli cu- 
iusvis , se in area circuli sui , sexties circum ferre. 

Si obtentis tribus. circuli normalis trigonis, per con- 
tinuationem laterum exteriorum BE et DH^ superne quar- 
tum aequale £iSff adiiciatur ; trigonum ad aream hexa- 
goni quadrupli spebtans BDS praesto erit; in quo si ex 
singulis angulis , ad oppositum latus perpeiidiciilaris de- 
missa fuerit; praeter bissectionem. laterum et angulorum 
singulorum, area quoque trigoni ipsius , ex puncto in- 
tersectionis communi / tamquam centro , in tria fiequalia 
trigona explicita , BID^ DIS et SIB divisa erit; siquidem 
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latera horum triangulorum super bases aequales, ex bîs- 
sectione angulorum. aequalium prodeant. — Itaque sî 
diameter BD bâsis fuerit , bîssecantes laterum BH et DE, 
quae altitudinem trîgoni quadrupli BDS desîgnant ; erunt 
pro hexagdno circuli normalis, catheti maiores intersec- 
tipnîs , quae dum se in / miituo intersecant , et în trîgo- 
110 hexagoni normalis EKH\ per bîssectionem laterum 
atque angulorum oppositorum , eandem areae în tria ae- 
qualia trigona explicita divisionem producunt: una etîam 
in areis trigonorum ab utrinque positorum BEK et DHK^ 
c^ntrupi in punctis intersectionis a et c desîgnabuntj si- 
quidem în his etiam- trigonis , ut perpendiculares bîsse- 
cantes laterum EK et HK^ item angulorum opposîtorum 
B et*D fungantur; quibus perpendîculares ex verticibus 
£et // demissae,, ut bîssecantes sîmiles occurrunt. . 

Est autem latus trigoni cuiusque , ad dimidium ba- 
sîs suae , in ratîone quadrupli ; siquîdem in trigonis basis 
lateri suo aequalis sit. Ergo in trîgono explicita SIB^ 
erit jS/ut latus -consideratum =2EJ. S6d SI=ID; cum 
sint laterâ trigoni expliciţi SID : ergo etiam ID=^2EL — 
Unde iam apertum est; cathetos maiores intersectionis 
BH et DEj per puncta intersectionis 7,0, et c, in tres ae- 
quales partes sectas esse. — Cum enim altitudo trîgoni 
expliciţi EI bis accepta , sit aequalis lateri SI vel ID ; 
erit etîam in trigonis explicitis aequalibus , EIK et EaK^ 
de trîgono normali BEK et altero EKH desumtis ; alti- 
tudo sîmul sumta Ia= lateri EI vel IK; item Ea vel aK. 
Sed aK-^Ba: ergo Ba=aI^IH; non secus EI=Ic=^cD ; 
seu catbeti maiores intersectionis , în tres aequales par- 
tes sectae sunt. Quae trisectio, ad altitudinem trigoni 
cuiusque pertinet. 

Si in trîgono quadrupli BDS^ puncta bîssectîonîs ^, 
ti et A', inter se per lineas rectas aonnexa fuerinţ ; area 
in 4 aequalia trigona. dividetur. Quodduxhfit, ex late- 
ribus bissectis BE^ ES etc, quae prius altitudo fuerant, 
lat6ra evadent ; ex adverso latera trigonorum explicito- 
rum BIj SIj et D/, dimissa una quarta extensionis suae, 
in altitiidines transformabuntur. Itaque in trigonis ea- 
dem bissectîo laterum, et triseotionem et quadrisectio- 
nem areae ita absolvit : ut in casu trisectionis ascenden- . 
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ter, tribus parţîbus îam possessîs, quărta pars accedat; 
in casu autem quadrisectionîs descendenter , una quarta 
pars areae decedat. Quae operatîo 12 partes aequales, 
in trîgonis explicitîs excisas requirit. — 

Atque iam ad sedem et fabricam trîsectionis' area- 
rum ac lînearum deventum est; sîquidem in trigonis 
omnes lineae, ad sustinendam altitudinis provincîaiţi cogi 
possînt, quae ex bissectione laterum, sectionem in tres 
aequales partes , cum trisectione ipsius areae coniunctam 
recipient. 

Quandoquidem in cîrculo normali , pro area hexa- 
goni, catheţum minorem intersectionis , dimidium lateris 
trigdni quadrupli BSD, nempe radius BE; cathetum au- 
tem maiorem intersectionis , altitudo eiusdem trigoni ED 
sistat: diametro BD^ quadruplum catheti minoris r-efe- 
rente , erit. cathetus maior ED , triplum catheti minoris 
BE. Itaque in trigonis singulis, si dimidia basis pro uni- 
tate accipiatiir ; erit altitudo triplum , atque latus aut 
basis integra quadruplum. 

Si area hexagoni normalis in tribus aequalibus rhom- 
bîs, utpote EBFKj FGDK et DHEK assumta^ atque rhom- 
bi singuli, per diagonales suas maiores bifariam divisi 
fuerint: trigonum maximum circuli normalis hac lege 
excisum EDE, tria explicita trigona circuli normalis, ut 
sunt E/f F, FKD atque DKE tenebit, seu tribus circuli 
normalig trigonis aequale erit, Sed trigonum areae ma- 
ximum EDFy est de catheto maiori intersectionis ED ut 
latere excisum; quod cuin trigono explicito de catheto 
minore exciso EBF, ipsi trigono quadrupli BDS aequale 
est. Ergo catheti intersectionis in suiş trigonis, raţionam 
tripli inter se, sine vitio tenent.. Atque iam partium va- 
lores deduci poterunt. 

Cum enim in trigono normali BEK, sit BE latus 6 
quadratorum; atque dimidia basis JSm, latus ?4=1^ quad- 
rati: erit altitudo JEm, latus* 6—1 ?t=4y4 quadratoruin. 
Ergo Dm, ut altitudo trigoni maximi, erit latus 4?ix3== 
13^/i quadratorum. — Non secus si trigonum IDL acci- 
piatur, cuiiis altitudinem radius KD refert : erit dimidia 
basis IK, latus ^=2 quadratorum, atque latus W vel Iii 
latus 2 X 4=8 quadratorum. 
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. Si valore.s partium întersectionis^ in colamnis sisti 
debeant: <][uandoquidem IK ait latus 2 quadratorum ; erit 
in rectangulo .//flV, hypothenusţâ /iV, latus 4 quadratd- 
.rum, Ergo quadVatum centri JMLNj erit quadratum 7 
cblumnarum. Hinc cum excisio hexagoni, in circulo 
normali suaceptasit; erunt quadrata apicis.singula, di^ 
midio .tinius quadrati aeqaalia , seu 2?^ columnarum. — 
Ergo aream hexagoni normalis, intersecţie dupli inversa 
regitj in quo quadratum intersectionis maius centrum, 
atque quadratum intersectionis minus in 4 aequalia quad- 
rata sectum , apic^s tenet. Atque îam aingularum- parti* 
um valores , in .columnis designatae habentur. ■=— Habet 
enim diagonalis ' quadrati centri /t, «eptem hypothenu- 
sas; sed IL=^ID, cum sint ambo latera trîgoni. /JDi : ergo 
etiam ID erit 7 hypothenusarum. Habet porro IK ut di- 
midium diagolialis IL , pro se Sf^ hypotheniisas ; sed IK 
===JEŢ, cum sint 'âltitudines aequalium trian^lorum BID 
et BIS: ergo cathetus maior ED eriţ 7-+-3y4=10?4 hypor 
thenusarum ; . quae cum sit altitudo trigoni qţ^adrupli 
BDS; erit altitudo trigoni normalis J?i?i=5)i hypothe- 
nusis« -^ Hinc rhombus maxinius hexagoni normalis 
IBLDy erit 12X7=84 quadratulisno'rmalibus; ut sunt 
in intersectione. dupli normali, triangula obliquaş secţio-. 
nis şiniul sumta. — Ex adverso, quandoquidem. quadra- 
tum index hexagoni normalis, sit 2?1 columnarum; ha- 
bebit triangulum obliquae sectionis sîngulum 2!^X6==;15, 
atque triangula quatupr sîmul sumta 15X4=60 quâd-' 
ratula , ut habet rhombus maximus octogoni normiâlis' 
(pag. 70), — !Eadem erit ratio partium , si per puncta 
intei^sectionis hexagoni / et L , area in p&rallelogramma 
fuerit* divisa ; cum ex hac divisione, latus quadrati . in^ 
scriptiin partes 2^^+7+2^4 columnas niimei^antes abeat. 
— Quibus praemissis, area tam hexagoni normalis, 
quam reliquorum, trigona excisa in area possidentium ; 
in quadratulis* normalibus sisti poterit. — Habet enim 
triangulum BIDy aut tri^ojium IDL; ut dimidium rhom- 
bi. niaximi /£LI), 42 quadratula normalia. Sed triangu- 
lum fiiE/= ţriangulo ÂifiT/; ergo rectangulum BEDy per 
cathetos intersectionis super diametrum BD formatum 
hăbebiţ 42+21 ^&3 quadratula; qubd cum sit duobu4 
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hexagoni normâlîs trîgonis aequale; erît BEK pro se 
Biy* quadratuloirum normalium. Unde area hexagonî nor- 
malîs habebitj 3l?4X6=189 quadratula normalia/ t- 
Aut , si area trigoni normalis BEK accîpîatur ; habet al- 
titudo Em 6X4 , iterh basis BK 6 hypothenusas : an de area 
habebît 5}iX6=31?i quadratula normalîa. -r- Non secusf 
si area trigoni maximi EDF accipiatur ; cum altitudo Dm 
sît 9, atque basis £JF lO^i hypotbenusarum ; erit area, 
9xl0?4=94?i quadratulorum normalium',. ut habent tria 
trigona normalis simul sumta. 

Ciim trigonum areae minimum, flfi"/, sit de radio Ka 
aut KI; hexagonurn centri labLdc, ad aream circuli" quad- 
rato 7'columnarum circumscripti pertinebit, cuius'dia- 
metrum JL aut MN referet. Est autem Irigonum aKI^ 
trigono explicito BaK^ quod trigoni normalis BEK unam 
tertiam partem constituit ; ergo trigonum aKI erit 1G?4, 
atque area hexagoni centri 10?iX6=63 quadratulorum 
normalium , şeii duobus trigonis normalibus, aut rectatf- 
gulo BED aequale. — Si.,lateribus singulis aequalia tri- 
gona imposita fuerint, lit swlt aEi^ IHcJcDd etc. stelh 
hexagoni prodibit, cuius area se in sex i^hciţmrbos aequales 
resolvet, et trigono quadrupli BDS, seu 63X2=126 
quadrâtulis, aut parallelogrammo EFGHj vel BGDE SLe^ 
qualis erit. Cumve 126 quadratula 10?i quadrata . habe- 
ant; stella hexagoni, adversum reliqiia. areae" spatia 
ratioTieiii dupli: si autem comparatio ad aream ^circuli 
sui fuerit translata, partem maiorem riatioiiis fundamenr 
talis, seu 7 partes de 12 referet. ' . 

Quandoquidem aK sit aequale aJ?, aut aE/r^erît tri- 
gonum normalis BEK, in area circuli quadrato 7 colum- 
'narum circumscripti, trigonum maximuiţi: ut ipter 
quadrata 12 et ^ 7 columnarum praeexistens tripli raţia 
. exigit ; in quo cathetus intersectipnis minor 3?!., atque 
cathetus maior 6 hypothenusas habebit ,' ut habent b£ 
et BE in circulb ex centro a, cum radio \aK despripto. 
Est autem quădratum quod vis in ratione dupli. sectum, 
ad quădratum intersectionis suae maius,. in ratione tri- 
pli (pag. 137): ergo trigonum hexagoni cuîusque, erit 
in circiilo, quî quadrato inaiorî , intersectionis suae cîr- 
ciHascribitttr, trigonum maximum; Hinc trigonum IDL, 
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quod de quadrato 1 4 columnarum eductum est : erît în 
area circuli quadrato 8 columnarum cîrcumscrîpti trigo- 
num maximum; siquidem în quadrato* 14 columnarum, 
iiitersectio duplî cum columnîs 6+8 suscîpiatur. -^ Non 
secus trigonuni quadrupli BD Smerit în area circuli quad- 
rato 14 columnarum cîrbumscriptî trîgonum maximum, 
ut radii 7 hypothenusarum IB^ IL^ ID et IS innuunt ; si- 
quidem in area quadrati quadrupli , intersecţie cum co- 
lumnîs 10 + 14 suscîpiatur. -r- Atque etiain trîgonum 
maximum normalîs , hac lege provinciam suam Sustinet. 
Cum enîm trîgonum EDF^ sit de radio 10?^ hypothenu- 
sarum; illud ad aream circuli, quadrato 21 columnarum 
circumscripti. spectabît; în quo întersectio duplî, cum 
columnîs 9+12 suscipitur. (pag. '123). Ergo eathetum 
maiorem intersectionis hexagonî, în circulo de normali 
triplo , altitudo Dm bis sumta , seu latus 18 hypothenu- 
sarum sistet, quod 324.quadratula duplî, seu exacte 54 
quadrata tenet, ut ratîo tripli ad normalem circulum 
desiderat ; quae ratîo in singulis divisionum membris 
se exerît. 

Si enîm rhombus maxjmus hexagonî accipratur ; ha- 
bebit iile in boc circulo tripli-, 21X12=252 quadraţula 
normalia: ut dimîdîum eîusdem in trigono quadrupli 
BSD excîsum docet; quae sunt trîplum rhombi maximi 
ad hexagonum normale pertinentis: siquidem. rhombus 
maximus hexagonî cuîusque, ex duobus trigonis sequeil- 
tis classis ascendenter, seu circuli >3-um prodeat. Itaque 
si trîgonum areae minimum aKI pro incîpiejite accipiatur; 
erît trigQnum circuli normalîs BEK trîplum ; trigonum 
/Di quâdruplum; trîgonum. normalîs maximum EDFno- 
niplum ; trîgonum quadrupli BDS dodecuplum de incî- 
pientfe; quae quadrata 7, 12, 14, 21 et 24 columnas te- 
iientia requir.unt ; et rationem dîmidiae basis ad altitudi- 
nem, 'atque latus suum, aut basim integram, 1:3: 4; în 
hypothenusis quâdratulorum, sequentî serie exprimunt. 
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In qua serie , cum hexagonum ex invers^, intersec- 
tîoDe dupli prodeat, duplum non oceurrit ; ut vicissîm 
în octogono triplum e^jiulat. Caetefum în relîquis quad- 
ratis, lusus hexagonî ita area propria, ex inversa inter- 
sectione dupli; aut ex loco, in quo quadrati interaec- 
tionis maioris munere funguntur deduci potertint. 

Quandoquideijti in area hexagoni, fungens. rhombus 
maximus, rationis fundamentalis .membrum maius, seu 
7 partes de 12 pârtibus quadrati sixi teneat. (pag. 263); 
trigonum maximum circuli cuiusque , ut dimidiitm rhom- 
bi maximi , consîderatum ad aream quadrati illius spec- 
tabit ; in quo pars maior ratîonis fundamentalis , seu 7 
partes, quadrato inscripto circuli assumti' aequales sunt. 
Cum enim in circulo normali, altitudo trigorii maximi 
Dm sit 9 hypothenusarum ; erit in quadfato 18 columna- 
mm rhombus maximus 6 trigonis circuli iiormalis , aut 
hexagono normali aequalis. -r- Cumve .quadratum 18 
columnarum 27 quâdrata habeat , habebit Ka areae. 2)1 
quadrata seu 27 quadratula. Ergo 7 partes sunt 27X7 
=189 quadratulis, ut habet hexiagonum normale. Est 
autem quadratum normale 12 columnarum, ad quadra- 
tum 18 columnarum; ut sunt 4: 9. Unde trigona quae- 
que , iuxta hanc ratîonem ad sua quadrata referrî pote- 
runt. — Est nempe trigonum normalis BEK^ in area cir- 
culi quadrato 7 columnarum circumscripti trigonum ma- 
ximum. Sed rhombus EBFKj spectat ad quadratum lOf* 
columnarum, cum JBFpro sfe l03i hypothenusas nume- 
ret. Est autem EF=SKy seu altitudini trigoni qiiadrupli, 
quod în area circuli , quadrato 1 4 columnarum circum- 
scripti , trigoni maximi vices tenet. Itaque cum trigona 
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BEK et BSDj sint in ratione qnadmpli ad invicem; 
ntmmqae ad quadratum 21 colmnnariiiii debebit referii ; 
in quo superflua emongenda qnadratom intersectionis 
minus habet. Unde valor rbombi maximi, qui iii bac 
inversa întersectione quadratum intersectionis maius pos- 
sidet, erit sincerus valor. Habet antem quadratum 21 
columnarum 36 quadrata: ergo 7 partes babebunt 21 
qnadrata , seu 252 quadratula , ut babet bexagonum de 
qnadrato 14 columnarum eductum: cumve quadratum 
14 columnarum 16 quadrata babeat: erit ratio eiusdem 
ad quadratum 21 columnarum , ut sunt 4 : 9, etc 

Siquidem catbetus maior ED^ sit triplum radii nor- 
malis I erit quadratum calJieti maioris , ipsi circulo nor- 
mali aequale (pag. 44, 208). Sed quadratum catbeti 
maioris EDj ut de latere 10^ bypotbenusarum eductum; 
aut potius, ut dimidium de qaadrato 21 columnarum per 
inscriptionem obtentum , habet 220?4 quadratula norma-. 
lia: illud ergo a vera circuU normafis area 222 — 220\ 
=1?4 quadratulis deficit £x adverso si quadratum 16 
columnarum accipiatur, quod in serie intersectionis, ut 
quadratum 18 quadratorum occuirrit; illud aream cir- 
culi normalis 225 — 222=3 quadratulis superabit. Sci- 
licet circulus atque quadratum, ' ut figurae diverşi status, 
iBter se in extensione vera, quae valori quem referunt 
congrueret , ex natura institutionis dupli convenire non 
possunt ; cum circulus quadratum esse nequeat , sed ne- 
que quadratum, ut circulus fungi possit ; atque congru- 
entia harum figurarum, ad locum tertium ; nempe paral- 
lelogrâmma pertineat (pag. 210). 

Quod segmentula hexagoQÎ attinet: quandoquidem 
area hexagon! normalis 189 quadratula numerşt ; habe- 
bunt.6 segmentula eiusdeiti simul sumta 222 — 189=33 
^quadratula , ex quibus singulum segmentulum 6^ quad- 
ratula possidebit. Unde Bcxtans circuli normalis erit ăl^i 
+5^4=37 quadratulis. Est autem area circuli normalis 
^x ihtersectione 1 8 quadratorum , ex: quibus pro îi areae 
3 quadrata obveniunt , quae 36 quadratulis sunt aequa- 
lia. Ergo singulum segmentulum , de Superfluis circuli 
qiiadratulis , uuum quiescens tenebit, et valorem trium 
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octavarum unîus quadf ati referet ; quae cum 2.1 octavis 
trigoni gni , 24 octavas seu 3 quadrata facient. 

Ut in normali întersectione duplî, ex qua octogo- 
num exit, quadrans circuli dupli inscriptus: ita in in- 
versa intersectîone ex qua hexagonum prodit , . tertia 
pars circuli, de normali quatuor tertias , s^u .24 quad- 
rata tenentis, ex puncto intersectionis Z. vel /ut centro 
de^crîpta , puncta extrenaa diametrî B et D , cum altero 
puncto intersectionis / vel L arcu suo coniunget. Sunt 
autem trigona huius tertiae BLI+ILD , quae simul sum- 
ta rhombum maximum constituunt, 84 quadratulorum; 
ergo trigonum normalis BEK^ sîngulâtim V^ areae , sea 
10?4 quadratulis superant. '• — Itaque cum hac lejge, area 
he'xagoni, de quadrato 14 columnarum educti, 42x6 
=262 quadratula teneat ; quae aream hexagoni norma- 
lis, 252 — 189=63 quadratulis, seu 2 trigonis norma- 
libus superant: etiam. segmentula sextantium simul 
sumta, )^plus, seu 44 quadratula tenebunt 

.Habet nempe circulus quadrato 14 columnarum cir- 
cumscriptus 196+98=8>24=302V24 quadratula; cumye 
boc quadratiim iuxta seriem intersectionis 4 superflua 
teneat, emunctis de area circuli 4-l-2-hV24==6^4 quad- 
ratulis, illa ad 302^4 — 6)24===296 dehiscet ; quae sunt 24 
quadratis -+- 8 quiescentibus quadratulis aequalia, ut 
ratio areae , ad circulunii normalem desiderat. Hinc seg- 
mentula simul sumta habebunt, 296 — 252=^44 quadra- 
tula; ex quibus pro singulo sextante 7^6 obvenient. Sed 
circulus per emunctioriem 6^. quadratulorum ,, ad ratio- 
nem circuli normalis 5 : 7 exactus ; habet 8 qui^scentîa 
quadratula. Ergo segmentulum singulum de quadratulis 
quiescentibus 1^6 î item de quadratulis cum valore fun- 
gentibus,' 6 possidebit. Itaque cum dimidium rhombi 
maximi 'fi/D 42, item imminentia abutrinque segmentula 
6X2=12 habeant: habebît segmentum circuli inscripti, 
per diametrum BD rescissi , 54 quadratula cum valore 
fungentia. Ast dimidium circuli nornialis , quiescentibus 
suiş omissis, 111—3=^108 quadratula tenet: ergo ar- 
cuş circuli inscripti, qui puncta diametri extrema, cum 
puncto intersectionis hexagoni coniungit; aream circuli 
in quartam partem şecabit, eritque lunula BADI hac 
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lege abeîssa, dîmidium semîcîrculi snperioris ex inter- 
sectione. t- Unde intersectionis dupli inversae eflfectus 
noscitur. Buni enim catheti maiores octogoni BU et DE^ 
arcum quadrantis bifariam dividunt (pag. 248); catheti 
maiores hexagoni, eundem circuli quadrantem in tertiam 
partem secant. Ex adverso , dum quadrans circuli dupli 
inscriptus, aream circuli normalis, in partem tertiam 
secat: arcuş circuli ^ partium in hexagono, circulum 
normalem in quartam partem secat. 

Si circulus quadrato 21 columnarum circumscriptus 
accipîatur; habet iile in area sua, 44l+220?4+l8?j4 
=6792>^4 quadratula ; af ea autem hexagoni sui .94?4.X 6 
=567 quadratula. Unde pro segmentulis manşnt 112%. 
Ast ciim quadratum 21 columnarum habeat iuxta seriem 
intersectionis 9 superflua ; circulus 94-4/i-+-?24=l3% 
emungenda habebit; unde segmentula hexagoni simul 
sumta, 112^^24 — 13^>24=99 quadratula numerabuntij ut 
ratio tripli de normali 33X3=99 exigit etc. 

Si quadratum hexagoni normalis fuerit învestîga- 
tum, de cuius parallelogrammo BGDE^ per diagonales 
tranşversas EG et BD^ trigonum hexagoni normalis BEK 
excisum est; siquîdem cathetus minor BE sex, atque 
cathetus maior JBD, 10?. hypothenusas habeat: erjt latus 
ipsius quadrâti IBJi hypothenusarum , seu aequale BE+ 
ED; cui 272Ji quadratula dupli, seu 544^4 normalia re- 
spondebunt. Unde patet , hoc quadratum esse de quad- 
rato 33 columnarum. per inscriptionem excisum; quod 
544?iX 2=1089 quadratula tenet, atque 90 quadrata, 
+9 superflua quadratula possidet. Ergo quadratum 16^ 
fîypothenusarum Habet, 45 quadrata cum 4?i superfluis, 
in cuius area , quadratum intersectionis maius , e^it ad 
reliqua areae int'ersectae spatia, ut sunt 18: 27; aut 2:' 
5 5 ;— quae est in quadratis illis, de quorum parallelo- 
grammis hexago*na deducuntur, constans ratio. 

Si quadrata Huius intersectionis, secundum valorem 
absolutum accipiautur ; habet quadratum catheti mino- 
^13 BEj 36 quadratula dupli, seu 72 normalia; item 
^luadrâtum catheti maioris £D, IlOJi quadratula dupli^ 
seu 220/4 normalia; quae simul sumta faciunt 292?i quad- 
^^tula, atque a quadrato hypothenusae BV^ 288 quadra- 
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tuia numerante \ 4?4- quadratulis per abundantiani disce- 
dunt; siquidem quadratum catheti maioris, de 4^adrato 
21 columnarum per insoriptionem desumtum sit, quod 
ultra 36 quadrata , 9 adhuc superflua possidet. Quadrata 
namquâ cathetorum simul sumta, nisi catheti aequales 
fuerînt , yel ad seriem quadraticam , de quadratîs 3+4 
columnas tenentibus deductam spectaverint ; -— quibus 
se adhuc pailca quaiedam îongunt, ut sunt quadrata 6+12; 
8+15 ; 20+21; 12+35 etc. columnarum : in reliquis casi- 
biis , aequalitatem adversus quadratum hypothenusae, 
duntaxat in sensu intersectionis., iuxta seriem pag. 107 
datam sustinent. 

Atque iam theorema quoque Pythagoricum , in quo 
demonstratio ex aequalitate triangulorum deducîtur ; ad 
hanc legem revocări debebit. — Dum enim in triangulis 
auxiliaribus obliquae sectîonis, pro aestimatîone areae, 
altitudines aliunde desumtae adhibentur , : quae în ipsa 
area non exstant ; demonstratio ad principia bissectionîs 
facto revocata, diversitates partium extra bissectîonem 
veram stantium sponte sua tollit. Sed intersectio a bis- 
sectione vera natura sua recedit (pag. 69) : ergo aequa- 
liţas ex triangulo obliquae sectionis deducta, duntaxat 
itîxta seriem intersectionis subsistere poterit. 

Si namqiie quadrata cathetorum hexagonî normalis 
BE et iSD descripta forent; auxîliaris ex i?^ ad angulum 
oppositum quadrati maioris ducta, esset hypothenusa 
cathetorum 6+10?i=16y4, item 10?i hypothenusas tenen- 
tium, quae habent 644^4.+ 220?i = 765 quadratula. — 
Vicissim ăuxiliaris ex £, ad angulum oppositum quad- 
rati hypothenusae BD ducta, esset hypothenusa cathe- 
torum 5}i + 12 = 17)i, item 9 hypothenusas tenentiiim, 
quae habent 695^6+- 162=757)l6 quadratula. Ergo lineae 
auxiliares pro aequalibus habîtae , si pro lateribus quad- 
ratorum suorum acceptae fuerint , in areis siiis ab inyi- 
cem 7^4 quadratulis diflferent ; quae diflferentia officio in- 
tersectionis , secundum seriem suam toUitur. 

Si altitudo trigoni normalis BEK^ ut inter partes 
abscissas diametri BD , media proportionalis accipiatur : 
erit Em^=BmXfnD ]'SiVit in bypothenusis quadratulorum, 
(5}i)'=3X9; quae cum dent 27?i6=27 quadratula dupli, 
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ad homogenea elementa redacta dabunt 441=432. -— 
Sunt autem 441 elementia, ipsiim quadratum 21 Qolum- 
sarum ; quod iuxla seriem intersectioniş 36 quadrata +9 
superflaa elementa tenet. Sunt pbrro 432 elementa exa- 
cte 36 quadrata; ut habetD21 columnarum post emunc- 
tionem superfluorum. 

Si hexagonum ex quadrato 14 columnarum eductum 
âcoipîatur; in quo cathetos intersectioniş LB-hBS sid^ 
tunt , erit radius BK inter partes abscissas diametri suae 
iS, media propoftionalis. Ergo BIP—LKXKSf aut in 
hypdthenusis quâdratulorum , 6*=3?4XlO?i: quae cum 
dent 36=36îi, in elementis homogeneis dabunt: 144= 
147. — Sunt autem 144, triplum reductum de quadrato 
7 columnarum; cum sit 48x3=144. Sunt porro 147, 
triplum de eodem quadrato 7 eolumnarum , sine reduc- 
tione; cuni sit 49x3=147. 

Quandbquidem WD , cuius pars maior ID 7 bypb- 
thenusas tenet, sit diametro BD aequalis : erit WI^ 12 — 
7=5 hypothenusis. Sed £/ est 3^* hypothenusarum. Ergo 
WE est 5 — 3^4= 1?4 hypothenusis. Hinc cum latus trigo- 
si quadrupli BS, ut diametro BD aequalis, non secus 12 
bypothenusas habeat; erit area trianguliJSJFS^, l2Xl?i 
=18 quâdratulis normalibiis ; unde area triânguli BoE, 
ut unius qliartae de trişngulo BWS; habebit 4?i quadra- 
tula; Quibus praemissis , SLieei» Dodecagoni^tam quadrupli, 
quam normalis definita habetur. • . 

Cum. enim trigonum hexagoni quadrupli BDS ha- 
beat 126; atque imminens triangulum BWS 18 quadra- 
tula; quae simul sumta 144. quadratul.a faciunt, et in cir- 
culo quadrupli duo triangula dodecagoni sistunt; habe- 
bunt in area quadrupli singula dodecagoni triangula 72 ;' 
atque integra dodecagoni area 72X12=864 quadratula, 
quae sunt exacte 72 quadrata. — Non secus in circulo 
normali; siquidem trigonum JBE^ isit 31îi, atque trian- 
gulum lateri imminens BoE, 4?^ quâdratulorum, quae 
simul sumta 36 quadratula faciunt: habebit singuium 
dodecagoni normalis triangulum 18; atque integra do- 
decagoni normalis area 18X12=216 quadratula, quae 
exacte 18 quadrata faciunt. 

Idem resultatum obtinebitur , si in circulo quadru-^ 
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pli , BS ut altitudb, cum WD ut basî fuerît multiplicata ; 
quae cum singula 12 hypothenuşas habeant, dabunt 144 
quadratula normalia: ut in circulo noriixali BEXoKy Z6 
quadratula producit. — 

. Aut: habet WI 5, atque BS 12 hypothenuşas ; ergo 
trîangula BlS-i-B\fS,sunt 60. quadratulis normalibus ae- 
qi^aliâ: unde triangulum BWIy=SO quadratulis; quod 
cum triangulo BIDj ASi quadratula tenente, 72 quadra- 
tula possidebit. ' 

Aut: perimeter hexagoni normaUs hal^t 36 hypo- 
thenuşas;; quae cum dimidio radio ut altitudine multi- 
plicata dabit -36 X 3 = 108 quadratdla dupli, seu 216 
normalia. — Unde segmenţula dodecagoni simul sumta, 
in circulo quadrupli 888 — 864=24; atque in circulo 
normali 222 — 816=6 quadratula possidebunţ. 

Ast etiam area circuli normalis , ex inter sectione 
18 quadrata; item area circuli quadrupli, 72 quadrata 
tenet. Unde patet; qupd area dodecagoni , valorem cir- 
culi sui de pleno exhauriat, et pro se occupet. Ergo cum 
descriptione dodecagoni, ad extremos terminos intersec- 
tioi\is deventum est; siquidem segmenţula dodecagoni, 
in circulis normali ter iutersectis , recte superflua circuli 
sui teneant, quorum valor alibi fungitur. — Cum enipi 
circului ip intersectione., constanter ut triplum quadra- 
ti radii sui fungatur, seu tria eleirienta referat: status 
atque significaţio eiusdem, ex ' relatione ad elemeutum. 
quartum, sen quadratum circumscriptum pendet, quod 
exacte 4 quadrata radii tenet, et function-es circuli sub 
coriditione illa acceptat; si circulus valorem superfluo- 
rum apud se habitorum, pro ^e non.usurpaverit. ' 

Siquidem quadratum index hexagoni normalis AVIP^ 
sit 2/i columnarum; erit alter terminus . intersectîonis, 
nempe quadratum //îCt/, 9?4 columi\arum-, quae de quad* 
quadratis 5 et 19 columnarum, singulatim unum quad- 
ratulum formativum tenentibus, per quadrisectionem de- 
sumta sunt. Itaque cum quadratum 5 columnarum duo, 
atque quadratum 19 columnarum 30 quadrata habeat: 
erit ratio itern[unorum ad invicem, ut est 1: 15; — Ha- 
bent porro parallelogramma singula 2yi,X 9?i=:23fi quad- 
ratula; quae ex ţranscriptione H quadratuli formativi, 



:rd 



278 

per qnadrata iiitereectionis singula possessi, 24 quadra- 
tala obtinebutit , et iadver^Qs terminos intersectionis si- 
mul sumtos, unam terţiam areae referent; qnae ut quad- 
ratam index innnit, in 24 aequales partes divisa est Atqne 
iam reliqna efitxxi quadrata, dum iht^rsectionem dupli 
inversam excipiunt; ad hanc legem revocări debebiint. 

Si circulus trîgono normalii BEK circumscriptus 
accipiatur, in quo trigona ad ăream suam spectantia, 
ZaE^ Ealy laK etc. excisa sunt ; erit Bl^ quae duorum 
trigonornm ^x vertîce oppositorum latus sistit , diame- 
ter circuli. Est autem Bl diagonalis parallelogram^mi 
YBRIp ergo etiam alter diagonalis eiusdem parallelo- 
grammi VR , erit diameter , et puncta extrema V et /î, 
in peripheria circuli. — Ast si VR functionem diametri 
habuerit; trigonum /aJ^T-f- triangulo Val] item trîgonum 
Kab -f- triangulo Rab^ singulatim quadrantem referent. 
Ergo triangula aequalia Val et Bak^ sunt triangula do- 
decagoni; quae sîmul sumta, ut dimidium parallelo- 
grammi VBRl^ 1 2 quadratula tenent : unde area dodeca- 
gonî, 12X6=72 quadratula habebit. — Est autem as- 
sumtus circulus y quadrato 7 columnarum circumscrip- 
tus , quod est K quadrati inscripti normalis , cuius paral- 
lelogrammis utitur: ergo intersectio triangula dodeca- 
goni, de parallelogrammis quadrati sui tripli deducit. 
Hinc dodecagonum circuli normalis, de quadrato 21 
columnarum debebit deduci. 

Siquidem in quadrato 21 columnarum, intersectio 
dupli cnm columnis 9+12 suscipiatur; babebit in in- 
tersectione inversa, quadratum index A\ columnas , cum 
20)^ ; item quadratum maius , seu alter terminus inter- 
sectionis 16^ columnas, cum 2723^ quadratulis norma- 
libus : unde parallelogramma lateris singula 743^ quad- 
ratula babebunt. — Sed quadratum 9 columnarum, de 
quo quadratum index per quadrisectionem desumtum est; 
habet iuxta seriem 9 superflua emungenda : ergo quad- 
ratum index ut 3^4, 2^ quadratula dissimulare, seu valo- 
rem 1 8 quădratulorum induere debebit. Hinc cum quad- 
ratum index , se babeat ad quadratum intersectionis ma- 
ius, ut 1: 15; valor quadrati maioris ultra 18X15= 
270 quadratula assurgere non poterit: ergo etiam ter- 
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minus maior 2)^4 qoadratula emuoget Itaque cum rddqoa 
emungenda, in areas parallelogrammorum se receperint ; 
illa quoque aingqlatim 2}^ quadratula emungere debe* 
bunt : quae bac lege ad valorem 72 qaadratolorum re- 
dacta, aream dodecagoni normalis cum quadratulis 216 
reddent; ut habet deductio bissectionis. — Ergo latus 
dodecagoni normalis, seu cathetus intersectioAis minor 
est 4^/i ; atque cathetus intersectionis maior 1 6^4 colum- 
narunv I^ia dodecagoni quadrupli cathetus minor 9; 
atque cathetus maior 33 columnarum. 
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Si in area circuli normalis , ex punctis diametri ex- 
trezuis B et D^ cam radiis circuli quadrupli ZD et A^B^ 
(Fig, V-a) intersectio in xadîo verticali AK, ita insti- 
tuatur; ut pars minor radii quadrupli ZI aut ^'/, sit 
lateri octogoni normalis, seu 6?4 columnis (pag. 253) ae-* 
qualis : erît ex tali functione radiorum quadrupli, peri- 
pheria quoque circuli normalis , in punctis £ et ^^ , in 
utramque partem aequaliter intersecta. 

Si ex centro circuli , iuxta punctum intersectionis 
in E, triangulum \EKi7 des'criptum, et in area huius tri- 
anguli , ex angulo jB, ad latus oppositum EK^ perpendi- 
colaris usque ad peripheriam prolata, BP ducta fuerit^ 
erit ex hac nova designatione descriptum A EKP , ae- 
quale triangulo antecedenti EKB. — Tandem si in area 
trianguli recens descripti EKP ^ ex angulo E^ ad latus 
oppositum, PK\ perpendicularis pariter . usque ad peri- 
pheriam elongata , ER ducta fuerit ; erit etiam triangu- 
îam, ex hac designatione descriptum PKR=i triangulo 
EKB. — Adsunt ergo ^in circulo normali, tria triangula 
aequalia iuxta se posita; cumve bases horum triangu- 
lorum ad peripheriam excisae, BE^ EP^ et PR\ sint inter 
se aequales : erit chorda BR , quae partem circuli , per 
triangula descripta tentam resecat , lateri EP parallela. 
— Sunt autem triangula DKR et BKO^ ut ex vertice op- 
posita , inter se aequalia. — Est porro A PKD= trian- 
gulo BK€ ; cum sint per chordas aequales DO et BPj in 
S se mutuo intersecantes in peripheria designata. Cum- 
ve ex principali radiorum quadrupli intersectione in / 
suscepta, sit HD=^EB; erit etiam A HKP= triangulo 
OKE. — Ut ergo area trianguli PKR^ ex radio KD; item 
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triangoli ERB, ex radio OK, bifariam seeta est : ita etiam 
area triangali terţii interpositi EKPy ex radio HK bis* 
secta esse debebit. Sed ex sex partibas, per bas bissec- 
tiones obtentis , diameter BD j in triangolo DKR^ anam 
rescindit. Ergo area semicirculi saperioris, ex punctis 
O, Ej H, et P; in 6 aeqnales partes secta est. Unde tri- 
angala ex centre descripta, EKB, EKR, et i%K; erunt 
triangala pentagoni normalis. — Hînc cam chorda BR^ 
in resectâ inferiori parte circuli, non secus dnorum pen- 
tagoni normalis triangulorum BKF et FKR angulos op* 
positos coniungat: erunt chordae BP^ER^PF^ RB, et F£, 
inter se aeqnales; quae in area circuli circumiatae, 
puncta pentagoni normalis designabunt. 

Si functio radiorum quadrupii ZD et A'B iQtegro* 
rum accipiatur; erit in circulo ex centro jS, cum radio 
ZS descripto, trapezium de diametro normali BD ut basi 
exsurgens BZA^D^ simile trapezîo circuli normalis BEPR, 
de chorda BR exsurgenti. — Ergo in circulo ex oeatro 
£^ descripto, figura ZBLDA^^ aream pentagoni; diame- 
ter autem BD, vicem chordae BR sustinebit : quae de 6 
partibus circuli, duas partes resecat. 

Quandoquidem chordae, duorum pentagoni trian* 
gulorum iuxta positorum angulos oppositos eoniungen- 
tes i in area circuli normalis , per circumlationem, trian- 
gula BRE, EFP, PBR, REF, et FPB describant; quae 
singula super latere pentagoni normalis ut basi erecta, 
in opposito periphaeriae punoto ut apice desinunt, et 
speciem trianguli decagoni induunt: illa eademque pen- 
tagoni descriptio praesto habetur^ quae in manualibus 
traditur. 

Si enim triangulum EFP accipiatur ; sunt in bac 
area triangula £iVF et PUF, inter se âequalia: siquidem 
singula , super bases aequales , — aut potius * aequaliam 
triangulorum aequali occursu , ut siţnt trian^gula BPF et 
REF^ per contectionem^ sub angulis aequaHbus, ¥$ circuli 
sâbtendentibus descripta sint. -^ Ergo> etiam trîangula re- 
sidua PEN et EPU^ erunt inter se âequalia. -^ Sunt porro 
triangula, de assumtîs lateribus ab extus descripta EBF 
et PUF] triangulia ab intus desoriptis ENF et PUF âe- 
qualia : cum haec quoque de usdem basibus , sub eodem 



«77 

angulo deacripta , et ab intns descriptis opposita y oHicio 
diametri BD et OR. bifariam dividantnr. — Sed trian- 
gula ab extas descripta, lateribus pentagonl normalis', 
ut fiids ntmitur : ergo triangulum ENF aut PUF, est tri-^ 
angulum isosceles maios; -^ item triaitguluin PEN aat 
EPUf triangulum isosceles minus* ^ 

In triangulo minori EPU aut PENj simifis areae di;* 
visio oocurrit. — Est enim triangulum ETP^ pro area 
utriusque A isoseeles maius ; siquidem latera , de chor-^ 
dis aequalibus BP et RE depromat , quae de basi com* 
muni BR^ sub eodem angnlo erectae, in diametro HF^ 
aream trianguli EFP bifariam dividente , se mutuo in- 
tersecant. Unde A UET aut TPN^ erit triangulum iso- 
seeles minus. — Cumve bae divisiones in triangUlis illis 
^Dgulis praesto sint, quae super lateribus pentagoni 
normalii, per chordas in opposito circuli arcu sibi mutuo 
occurrentes describuntur : ex occursu horum triangulo- 
rum, per contectiones mutuas, pentagonum centri TVXYN 
prodibit, quod singnlis triangulis maioribas, ut sunt 
BTRj ENFj PUF etc commune ; cum apidbus eorundem 
triatagulorum maiorum , per latcţra pentagoni centri re*' 
sectis, ut sttnt triangula UET, TPN, NRYy YFX^ et XBU, 
iteUmn pMa^oni formabit. 

Siquidem haec triangula, quae bases suas de late- 
ribus pentagoni sui âccipiunt, et per omnem circuli are- 
am ut patet erecta , cum triangulis ab utrinque incum- 
bentibtis , aream prâtagoni ipsius conficiunt ; vices ful- 
cri in area pentagoni cuiusque subeant^ et in lusibus 
divisionum, praedpuas partes sibi vindicent: nomen- 
clati6. fklcH pro his triangulis, illorumque lateribus, 
retinenda erit. 

Qoanddquidem latus rhombi maximi ID, habeftt 10^4 
columnas ; erit illud latu^ quadrati 9 quadratorum , cum 
Bit )i quadrati 2 1 columnarum. — Hinc cum radius KD, 
fiit latus 6 qtadratorum ; erit in rectangulo IKD^ cathe* 
tmmmorlKj laţus 9 — 6=3 quadratorum. Ergo dîago* 
nalis rhombi maximi IL, erit latus dx4's^l2 quadrato-* 
rum. — Unde iam pentagoni indoles propria elucet. — 
Cum c^niiA O inseriptum^ 12 quadrata habcat; p6r ra- 
dium quaklrupli in / et £^ su^epta intej%Sctio y bist^ectiD- 
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nem areae ex centro , cum }{ quftdrati 21 columnamm 
susceptam denotat. — Hinc cum D centri în comparaţi- 
onibus , nihil ultra valorem 6 quadratorum pro se arro- 
get ; quiescentia areae , in reliquis spadis qaadrati in- 
scrîptî fungi debebunt. Ergo diagonaliş minor rhombi 
maximi /L, pro linea 12 columnas , aut 8^4 hypotbenusas 
tenente accipi debebit , ut habet latus quadrati inscrîpti. 
— Unde reliquae etiam divisionum lineae , quae areas 
figurarum regunt , a vera excisione recedent , et mensu- 
ram valoris , per se repraesentati induent , quasi partes 
singulae iustos valores tenerent, et divisiones ab omni 
fraude vacuae forent. — Itaqne valores quoque partium, 
hac via debebunt deduci; siquidem intersecţie verum 
statum columnalem'linearum perverterit. 

Si rectangula similia IKD et ZVD accipiantur; erit 
hypothenusa /D, ad cathetum suam minorem IK; ut hy- 
potbenusa ZD, ad cathetum suam minorem ZV. — Est 
autem ID latus 9, atque IK latus 3 quadratorum. Item 
radius quadrupli ZDy latus 24 quadratorum. Unde ZV 
erit, (9: 3=24: o;) latus 8 quadratorum. Sed Zr=5£, 
cum sit utraque perpendicularis ad radium 4-li demissa. 
Ergo latus pentagoni normalis BE^ erit latus 8, atque ca- 
thetus maior intersectionis EDy latus 24^— 8=16 quad- 
ratorum, seu duplum catheti minbris. — Hinc cum in 
triangulo pentagoni quadrupli BDWj sit altitudo ED, 
duplum dimidiae basis suae BE; quae simul sumta in 
diametro BD ut latere triplum obtinent, basis integra 
B Wy quadruplum sistet. — Itaque si in triangulo penta- 
goni cuiusque, a dimidia basi ut unitate fuerit egressum ; 
habebunt partes proxime nominâtae, ratîoneml; .2; 3; 
4 ad învîcem. 

Siquidem IL habcat 8îi hypotbenusas ; habebit area 
rhombi maximi IBLD 8^4X12=102 quadratula nor- 
malia: Ergo triangulum pentagoni /DZ, quod ad aream 
circuli cum radio ID descripti spectăt , 51 * quadratula 
tenebit ; ex quibus pro area rectanguii /jKD, ^ obveniunt 
25?4 quadratula. Hinc si illatum fuerit ; . ut radius 9 
quadratorum /D, ad aream rectanguii sui /KD: ita ra- 
dius 24 quadratorum ZD, ad aream rectanguii sui ZVDj 
erit, 9: 25^4=24: 68. — Sed rectangulum ZFD=rşc- 
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tangulb BEDj quod est dimidium triangnli pentagoni 
BDW^ ad aream circuli quadrupli spectantis. Ergo tri- 
angulum pentagoni normalis habet 34 ^ atque integra 
pentagoBi .Doraalis area, 84X5=170 quadratula, seu 
14^ qtiadrata. — Aut: qnadratnm radii /Z), est ad aream 
triangaU sni pentagoni : IDL : ut quadratum radii circuli 
normalis EK, iad aream trianguli sui pentagoni EKB; 
seu 9: 61 ^«=6: 84. — Itaque triangulum pentagoni /DL, 
spectabit ad circulum 27 quadratorum^ cuius quadratum 
inscriptum 18 quadrata numerat , ut babet area circuli 
normalis. Area autem pentagoni normalis sex vicibus 
accepta, habebit 14)^X^=85 quadrata; ut habet quad- 
ratum sextt^Ium 30 column^ariţm, cuius circulus de suiş 
1887?4 quadratulis, 65% quadratula ut superflua dissi- 
mulat (pag. 216). 

Si ad cathetos intersectionis pentagoni normalis fue- 
rit transitum: triangulum EDF^ est triangulum penta- 
goni, cum catheto maiori intersectionid ED ut radio de- 
scriptum. Item triangulum EBi^^ est triangulum penta- 
goni extentum , cum catheto minori intersectionis BE ut 
radio descriptum; quod triangulo pentagoni de eodem 
radio legitime descripto BEN, aut BFN aequale est — 
Sed assumta triangula cathetorum EDP + EBF simnl 
sumta , in area circuli normalis trapezium pentagoni in- 
soriptum EBFD sistunt; quod trîangulo pentagoni quad- 
rupU J5DWf,,84x4r=lâ6 quadratula possîdenti, aut pa- 
rallelogrammo £J?6D aequale est. Hinc cum in trapezio 
EBFD , duo triangula pentagoni normalis BKE 4- BKF 
legitime excisa praesto sint: erunt triangula EKD+FKD^ 
triangula extenta pentagoni normalis. Habent autem in 
pentagono , triangula cathetorum intersectionis , ratio- 
nem dupU arearum ad invicem : ergo si dimidia arearum 
accipiantur, erit triangulum EMD^ duplum trianguli 
EUB. ^ Ast triangulum EMN^=EMB ; ergo etiam tri- 
angulum ^bliquum £JVD, erit aequale triangulo EMN. — 
Itaque diameter fiD, în punctis M et iV, officio intersec- 
tionis trisecta est Cum enim triangula aequalia EMB^ 
EMN^ et END ; altitudine EM ut singulis communi utan- 
twi bases quoque BM, MNy et 2VD, inter se ex intersec- 
tionţ âequales esse debebunt 
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Si ţriângula pentagoni de cathetis interBectionis ut 
radiis descripta, secundum rationem trianguiis pentagoni 
propriam (pag.. 27ti) fueriot examinata t quandoquidem 
diameter BD^ habeat 12 bypothennsas.aeQ 17 colxunnas; 
habebit in triangulo catbeti nainoris legitime descripto 
BEN^ dimidia ta^is BM^ ex. praegreasa trişectîone inter- 
sectionis pro se 4 hypothenusae : erit ergo latns ^uadrati 
16 quadratuloniia' dupii^ aut 32 normalium; qdae habent 
2?s quadrata. Cum ^orro «Ititudo sit duplum de dimidia ba- 
si; etit. EM latus 2?iX2^5Ji quadratortţn; beu 60-h4= 
64 quadratulorum normalium^ ergo 8 columnarum. Unde 
latus trianguli assumti', seu catheţas mtersectionid minor 
BEj ut triplum de dimidia basi habebit ,82 + 64^6 96 
quadratula, seu exacte 8 quadrata;» at^ue ipsa. basia BS 
ut quadruplum, 32x4=128 quadratula, ! feâm sit ex tri- 
sectione quoque diametri^^ 8 hypothenusarum , quae dant 
64 quadratula dupli , aut 128 noxmalia* 

Tandem si triaugulumţ catheti maiprift EDF accipia^ 
tur : habet dimidia basiş huius trianguli EM ^^s quadrata 
seu 64 quadratula; ergo altitiţdâ Jlf^ ut duplum habebit 
10^ quadrata seu 64x2=='128 quadratula; cum sit ex 
trisectione diametri» latus 8 bypothenusarum ; undş la- 
tus trianguli assumti s^u cathetus maior intersecţionis 
EDj habebit ut triplum de dimidia baai, 5>sX3s=16 
quadrata seu 192 quadratula; atque baais integra EF^ 
ut quadruplum de EM 64X4=^266 quadi%tiila ^u 16 
columnas , quae habent iuxta valorem dimidiae basis 5)^ 
X 4 =2 t>i quadrata. Hinc, . 

Si area trapezii EBFD^ de diagonalibus suiş BD et 
EF fuerit deducta : quandoquidem diameter BD 1 7, at- 
que communis altitudo EF 16 columnas habeat; erit 
area ex 17X8=136 quadf^atulis , ut habet triangulum 
pentagoni quadrupli BDW^ — Aut si in gratiam diaine- 
tri BD] 12 hypothenusas numerantis , altera quoque ăia- 
gonalis JEFin bypothenusis fuerit assumta, siquidem 16 
columnae sint ll^j bypothenusis aeqtlales; dabunt 12 X 
1131=136 quadratula. Non secus si rh<Hubus ex duobus 
catheti minoris tiriangulis compositus jBi?f!/V afecipiatar; 
siquidem 5iV habeat. 8 hypothenusas.; erit» area 8xll^ 
= 90?i quadratulis. Unde triangula obliqua JSiVJO+KV/' 
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simul sumta, babebuDt 186— 909ftSs46H quadratula; ut 
habet triangulum catbeti minoris EBF aut BEN. — Ergo 
trisectio in ârea.trapezii eonsumiuata ^ et mensurae ra- 
tioni impoaitae convenientes introductae suut; quamvis 
in trisectione diainetri BDj manifesta sit intersectionis 
fallacia. — Cam enim radius BK sit 6 bypothenusarum ; 
si BM fuerit 4 , erit MK pro se 2 bypothenusarum. A st 
tanc KN quoque 2 hypothenusăs babere debebit ; siqui- 
dem MN^^BM, Sed KN est in penta^ono centri, latus 
trianguli TKNj ergo radius; JlfÂ'autcm est altitudo tri- 
anguli aequalis UKX, ad idem pentagonum spectantîs; 
quae iuxta rationem superius deductam (pag. 278) sunt 
ad invicem, ut sunt 2: 3. Unde patet, quod in bac tri- 
sectione ND minus babeat , quam babet MN aut BM. 

Quandoquidem area trapezii EBFD , sit 4 triangulis 
pentagoni normalis aequalis, ut triangula legitime de- 
scripta BKE et BKF^ item extenta eiusdem valoris EKD 
et FKD demonstrant ; erit ex praegressa trisectione area 
quoque trianguli in medio positi ENF^ per descriptionem 
trianguli £^Fbifariam di visa. — Cum enim triangulum 
extentum catbeti minoris EBF^ quod ex trisectione tri- 
angulis obliquis END+FND simul sumtis aequale est, 
accedente triangulo EKF^ in dao triangula pentagoni 
normalis evalescat; vicissim triangula obliqua END + 
PND simul sumta , . ex accessione reliquorum trianguli 
E^F spatiorum, in dup triangula extenta pentagoni nor- 
malis se transforment , atque boc pacto bissectionem in 
area trapessii EBFD conficiant : erit triangulum EKF^ di- 
nudiumi trianguli in medio collocati ENF. Si enim men- 
sur^e intersectionis accipiantur ; est MK^=^ 2 bypothenu- 
&is, item jEFaarlIJi bypotbenusis ; unde area trianguli 
EKF erit, llJix2=^22 5 quadratulis, ut bîssectio areae 
exigîţ. Ergo triangulum MEK^^ triangulo KEN; atque 
triangulum iVJSD, est duplum trianguli KEN aut MEK 

Si in triangulo catbeti maioris E.DFj lineae intersec- 
tionis fuerint in specie investigatae , quae bas divisiones 
areae superinducunt : sunt illae per fulcra pentagoni 
normfilis, sibi. ex ad verso occurrentia, EFP et FER sup- 
peditatae ; quae in basi trianguli EF^ latus commune 
possident, et cum altitudinibus are&m proprîam bisse* 



cantibu#, FH et EQ^ item lateribus adversis FP et ER^ 
in punctis /f et iV, puncta bissectionis , pi o areis trian- 
gulonim JEiVFet JSjDFj per intersectîonem ita definiunt; 
ut angulorum quoque ad basim positorum E <eţ F^ tri- 
sectionem absolvantţ siquidem anguli per assumtas in- 
tersectionales intercepti, in utradque partem sîngulatim 
%o partem peripheriae subtendant. — Est autem basis 
EF chorda, quae in circulo circumlata puncta pentagoni 
designat (pag. 276). Est porro EK aut FK radius circuli 
normalis , ad cuius aream triangulum pentagoni EDF uf 
maximum spectat; item EN^ aut FN ,Catbetus intersectioui? 
minor, cum sit = lateri pentagoni normalis BE ; atque EB 
aut FD^ cathetus intersectionis maior. — Astper fulcra pen- 
tagoni normalis, quae ex singulis lateribus erecta aream in- 
cursant; in singulis pentagoni normalis triangulis, eadera 
intersectio , ex trisectione angulorum ad basim positorum 
derivata, âreae superinducta habetur : erit ergo linearum 
quoque fungentium, eadeni significatio, et partium exci- 
sarum eadem ad invicem relatio. — Hinc. 

Quemadmodum în triangulo catheti noiaioris EDFy 
triangulum ENF^ quod super basim EF^ sub angulo ^w 
partes peripheriae subtendente excisum est, dimidium 
areae. refer t: ita in triangulo pentagoni normalis BKE^ 
erit triangulum B UE, quod super basim BE non secus 
sub angulo ?io partes peripheriae subtendeite excisum 
est, dimidium areae, seu 17 quadrâtulorum. Itaque cum 
triangula BUE, ETP, PNR, RYF et FXB simul sumta, 
dimidium pentagoni normalis, seu 17X5==85 quadra- 
tuia re fer an t ; eivit steUa pentagoni ^ alterum areae penta- 
goni dimidium ex intersectione* — Porro cum triangu- 
lum extentum catheti minoris EBF aut BEP^ tamquam 
rhombi EBFN dimidium^ habeat 45^ quadi'atula, ex qui- 
bus triangula BUE+BXF simul sumta > 17x2=84 pro 
se occupant ; habebit triangulum interpositum UBX, aut 
UEŢf 45>5 — 34 = 11)^ quadratula. Sed dimidia horum 
triangulorum, sunt triangulo pentagoni normalis BKE in- 
corporata, quod in spatiis extra triangulum bissectionis 
Buae BUE positis, 17 quadratula possidet: ergo trape- 
zium apicis UMKdy in triangulo pentagoni normalis BKE^ 
babebit 17— ll^s=5?s quadratula. Itaque in his spatiis, 
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alteram bissectionis partem in area trîanguli BKE ref e- 
rentibus , trisectio intersectîonis praesto est ; eaius vir- 
tute trianguli;im extentum BUE y cum trapezio verticis 
JJMKd^ Wit cum alterutro de triangulis lateris BUM vel 
EVdj duas tertias; trîangula autem lateris BUM+EUd 
simtd sumta^ aut alterutrum cum trapezio apicis VMKd^ 
unam tertiam areae sistent ; ex qua divisione area trian- 
guli BKE in sex, atque area pentagoni normalis in 30 
aequales partes^ resolvîtur. — Hinc cum in triangulo 
pentagoni normalis EBK^ habeat triangulum B UE tres, 
âtque triangulum UBM unam partem ; habebit triangu-* 
lum extentum catheti nainoris EiîFocto; item triangu- 
lum catheti maioris EDF «edecim ; atque trapezium pen- 
tagoni normalis J5?fiFD, 84-16=24 partes. — 

Si fulcrum pentagoni normalis FER accipiatur; 
qaandoquidem triangulum JSiVF, ut extento catbeti mi- 
noris ^^Faequale, proseocto; item triangulum FYRj 
ut trianguli pentagoni normaUs FKR dimiditim tres ; at^ 
que triangiilum YRN duas partes teneant : habebit area 
fulcri FERj 8H-8-t-2= 13 partes. Hinc cum triangula ab 
extus descrîpta, EBFet EPR singula 8, insimul 16 par^ 
tes babeant; area pentagoni normalis 13-1-16:^=29 par- 
tes habere debebit. — Unde patet , quod fulcrum FER 
dupKcem valorem habeat ; alium nempe si in area cir- 
culi cum radio EF ex centro E descripti, triangulum de-- 
cagoni sui legitime excisum ; alium item , si in area pen- 
tagoni normalis functione divisionalium eductum, pars 
pentagoni fueritj siquidem in casn posteriori, ad cen- 
trutn figurae^ cuius partem integrantem constituit re- 
ferri , et legîbus pentagoni subesse debeat. 

Si enim area fulcri FER , ex centro K fuerit as- 
sumta ; quemadmodum triangulum extentum catheti mi-? 
noris EBF^ per accessionem trianguli EKF ad centrum 
deductum, in duo triangula pentagoni normalis trans- 
formatur; ita alterum quoque triangulum extentum iS/^/J, 
per accessionem trianguli aequalis EKR ad centrum de- 
ductum, in duo triangula pentagoni normalis transform 
«labitur ; . in quo casu , quintum pentagoni triangulum 
fKRj ex area fulcri sponte sua prodîbit. Ex adverso si 
in {vloro FERj ut figura pentagoni normalis, in vicem 
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trianguloram EKF^ERR, triăngulam extentam ENP 
iberit excisiim ; quandoqutdem haee substitutio ita eve* 
niat y ut in locum manumissi triangulî NRg^ triangulum 
gFK accipiatur ; quod iuxta trisectîonem in area triaţi- 
guli FKR susceptam , trîangnlî NRg duplinn refert : va- 
lor quoque trianguli NFR^ ut a eentro avulsi , non cum 
triangulo NRg^ verum cum triangulo gFK Bccipi^ atque 
hoc pacto, îUud quoque ad centrum reportari debebit. 
In hoc ergo casu , triaugulum ENF^ babebit 6% quadra- 
tula quiescentia , seu uuam partem integram de 30 par- 
tibus ; quae in area trianguli NFR funguntur. 

St enim triangulum catheti minoris l^itime exci* 
8um BEN^ cum extento suo aequali BEP comparatum 
fuerit; contectiane omiis^a erit: triangulum ETP^ i=tri- 
angulo BTN. Est autem ETPy ut dimidium tri&t)guli 
normalis JEKF, trium partium ; dum ex adverse triangu- 
lum J8TJV, in triangulo UBM unam, porro in trapeziis 
aequalibus UMKd et TdKr singulas, ergo pariter tres, 
atque in trapeziî dimidio NrK^ dimidlam partem super- 
flue possidet.r itaque si ex basi opţ)08itutn triangulum 
BFN^ ouin suo extento BFRj parimodo comparatum fue- 
rit; 6rit integram trapezium NrKg^ in area trianguli 
EJSF superfluum. Ergo fulcrum , ut pârs integrans pen- 
tagoni consîderatum y de 80 partibus areae 14 partes; 
ex adverso ut triangulum decagoni circuli sui , 13 par- 
tes babebit. 

Ex iis quae bactenus dicta sunt , satis apparet ; in 
area pentagoni , lusum intersectionis , per lineas divisio- 
nales 'sub angulis aequalibus descriptas et ex peripheria 
procedentes ex:erceri ; quae in 10 aequales partes divis», 
contra 20 radios, angulos cum 18 gradibus exsectos sub- 
ministraJb. Unde constans partium ad invicem relatio , et 
in valoribus definiendis mutuum inter partes intersectio- 
nis temperaiţientum. Cum enim ex bac institutione, ao* 
gulus verticis trianguli pentagon! cuiusque in 4; item 
angulus adbasim, în 8 partes dîvidatur: relatio quo- 
que basis ad latus suum, in partibus sub aequali augu- 
Io excisiis reddita erit, quae partes proînde per inter 
sectionem pro aequalibus babentur. 

Accepto namque triangulo catbeti minoris BENi cu- 
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m lş«V "^9 ^^ qiiftdri^eotioDe anguli Ytftkb » io pune* 
tis Vf M e%^ qwdri^eeieL e9t; si ex paxtibus areae sic 
^fiti^s pl^ns Qxtcema, nempe tnaogulum EJ(N ocpissum 
(ujşnt; ţmngulum pentagoni normalis BKE remanebit. 
SqA ţriapg^lum £££ est 6 ; item triangulum catbeti mi- 
Doris BJf!N S parti'iiiii. Hinc cum area ad bissecanţem EM 
exacta esse debeât ; erunt partes quadrisectîonîs inter se 
^equalşs. Cum eoim triangulum ŞENj habeat 45)i quad* 
rştula, cuiua una quarta 11)^ qaadiatula tenet ; ent 4Jby% 
—11^=34 quadratulis; ut est #rea triangali penliagopi 
normalis. — Pariter si triangulum catiieti maioris EDF 
acceptum fu^rit , cuius basis atque a^ea ex punctiş A, M 
et î pari lege quadrisecta est ; omisso extremo areae . sie 
sţctae triangulo : erit triangulum EiDy aut FhVi duplum 
trianguli petitagoni normalis BKE. Cum enim triangţn* 
l\m &^Fh^^9»% 90% quadratula, cuius %^ facit' 'i2Yi quad^ 
r^tula; habebit triangulum EiD aut FAi>, 90^.— 22?'e=^68 
q^fldrat{^k ; ut habet triangulum BED^ q^od est dimidi- 
uţu triauguli de Qormali quadrupli. Ergo triangulum 
(ifJE^ş^ triangulo BME'^ unde etiam triangulum EhD^sss 
trţ^^lQ MhD; siquidem triangulum ^MD, sit duplupi 
trianguli EţME. Quemadmodum enim in triangulo pen- 
tagoni normalis BKE^ sunt EK et EV^ radii cireuli sui ; 
ita şriţnţ in triangulo ^tD, similes divisionum lineae Dh 
Qţ Z>j , radii Qirpuli de normali dupli, seu Vi columnarum. 
Unde hO et kE^ iţem t^ et t JP, singulae 4 columparum; 
8iqţii4e9i latus fulcri in pentagpno normali, ut sunt DO^ 
DQ et Efy siţ 16 columnarum. Sed hac lege Iiabent iiţ 
basi EF singulae pţtrtes quadrisectionis 4 cplumnas , si* 
qui^gin ţţj^ biss^dione diametri BD^ ^abeat KW ocţo co- 
lumnas. Hinc cum triangula quadrisectionis singula, bis-- 
secantis perpeudiculariş MD oflScio^ ut altitudine com- 
munţ utantur: Qrunt, etiam areae trişngulorum EPk^ 
hJ>M^ IţDi et iPF, inter se aequales. ~ Itaque si in tri- 
anţpilo qu^dmpli BpW^ 9X D ut vertice quadrţsecţo, 
triangulum ^r^mum fţ^£| om|ssum iherit ; erit trian- 
gulum Bţ^J)^ ţriplum trianguli normalis BKE^ seu 34 X^ 
»şl02 quadratuloţţiAi. 

Si anguli ad basipi poşiti i^ccipiantur : triangulum 
pentagopi ncprmaliş ^/r£, in latere EK ex punctis m et d^ 



eandefm areae divisionem in l^es partes obtiuet; qttam 
in latere BK^ ex punctîs V et M accepit Itaque ex acces- 
sione qoartae partis^ etiam ex latere BK; ia triangiilum 
catheti minoris transformabitur. Unde triangaium EBY 
ss trîangulo BEN. Sunt enim EM et Bd, perpendicula- 
res ad latera opposita , quae pro assumta diTisione qua- 
que , erunt bissecantes areae. — 

Şi triangulo EBY:, srub eodem 18 graduum angalo, 
membrum novum, nempe triangulom YBO adjiciatar; 
in triangulo EBGj triangulum BEDj cum suiş divisioni- 
biis reproductum erit; et area ex punctis diametri d et Y 
trisecta, (paîg. 279) cum sit BG, csthetus intersectionis 
maior. — Hinc si aiteri qnoque lateri BE^ novum mem- 
brum sub angulo 18 graduum adjungeretur ^ triangulum 
extentum catheti maioris prodiret , cuius dimidium in tri- 
angulo £[i?Y excisum est ; âlterum autem dimidium , in 
membris novis simul sumtis, ex utroque latere adjicien- 
dis subsisteret ; ut facies triănguli extenti catheti mino- 
ris BEP demonstrat : in quo triangulum in medio posi- 
tum qE^j cum suiş 4 aequalibus partibus, dimidium 
areae refert ; siquidem triangulum PEk sit = triangulo 
kEd; ut est in triangulo catheti maioris, triangulum 
I>JSiV= triangulo NEM. 

Si triangulum catheti minoris BEN accipiatur ; est 
latus huius JBiV, ex punctis z et T trisectum. Sed inter 
lineas divisionis , perpendicularis ad latus JSiV, erit linea 
Bs ; quae aream trianguli novi , ut bissecans regere de- 
beret. Ergo quarta pars , ex altero latere BE deberet 
adjungi. Unde lateri -BiV adjectum triangulum A^^^, ut 
membrum quintum; erit = triangulo BsNj s^u duabus 
partibuSy et jRiV = iVa etc. 

Cum in area pentagoui , linearum fungentium sig- 
nificatio , et ratîo partium ad invicem nota sint (pag. 
282) ; posduât iam ex triangulo pentagoni quovis , aut 
ex triangulo fiilcri siii, partes reliquae pentagbni, pro 
familia assumta deduci; siquidem singulutn pentagoni 
triangulum , ut maximum circuli sui fungatur ; ex quo 
trapezium pentagoni , cum suiş divisîonîbus sisti poterii 

Si enim triangulum pentagoni riormalis BKE^' fuerit 
triangulum maxiinum circuli sui ; erit basis BE^ latus 



fulcri pro area pentagon! sui. Itaque aicut in triangulo 
maximo circuli normalis EDF^ trîangula fulcri de basi 
£F, . \n atraoţique partem deseripta EFP et FERj puncta 
intersectionis in K-ek Nj cum tribus pentagoni lateribus, 
Dempe EPy PR et RF designarunt : ita in triangulo BKEy 
erunt per triangula fulcri EBT et BEX, puncta intersec* 
tionis in e et Uj Cum tribus pentagoni sui lateribus, ut 
sunt ET, TX et XB designata. Ergo Ee , Be et Ke radii, 
atque centrum circuli in e; EU cathetus intersectionis 
minor , triangulum porro EUB extentum eiusdem catheti 
minoris; atque JS£fy cathetus intersectionis maior. Sed 
££^ 6 hypothenusis , cum sit radius circuli normalis: 
ergo EU ut cathetus minor , erit 6 columnarum , seu la-^ 
tos 3 quadratorum. — Itaque iatus pentagoni, ad cir*- 
culum cum radio eK descriptum pertinentis ; erit 6 co-* 
lumnarum. Hinc cum triangulum PNR sit = triangulo 
EUB; erit etiam RN, pro se 6 columnarum; unde ca- 
thetus minor in cireulo normali EN\ erit 16 — 6 = 10 
columnarum. — ^ Sunt ergo in cireulo cum radio eK de- 
scripto , triangula neE et neBj triangula pentagoni legi- 
time deseripta; item triangula BeK et EeK, triangula 
extenta eiusdem valoris; quae simul sumta, trapezium 
fonţa^goni E^BK constituunt. Habet autem triangulum 
legitime deacriptum, tres quartas de triangulo catheti 
intersectionis minoris. — Hinc cum triangulum EUB, 
habeat 17 quadratuU; habebit triangulum neE 12^4,' 
porro trujgfeuum EnBK 12^X^^^51; atque area penta- 
goni 5H-12?i=563y4 quadratula. — Sed triangulum leK 
» triangulo neB^ cum sint in area circuli, ex centro 
opposita. Ergo parallelogrammum nBKI= trapezio pen- 
tagoni EnBK; = dimidlo rhombi maximi J3//); = tri- 
angulo pentagoni /DZr, quod est quadruplum trianguli 
»«£ , cum sit âe latere rhombi maximi Wy ut radio de- 
scriptum; dam circulus de radio eK^ eiusdem rhombi 
latere Bl ut diametro utitur. 

Şlquidem area trianguli neE^ ex punctis O et h tri- 
aecjba sit; habebit singula pars trisectionis , 4}^ quadra- 
tula. Ergo si in triangulo eJEI/quartaiipars adjecta fuerit ; 
triangulum catheti miboris legitime descriptum, nEU 
pr^esto erit, cum 13?i+4>i=«17 quadratulis Ergo tam' 



diameter nKy quam ipâa area trapesii EnSK, ex panctis 
b et U trisecta est. Hinc cum cathetus interseotionis mi-* 
nor nEj sit latas 3 qaadrâtorum ; erit in triangulo nEU, 
dimidta basis mb , latus uni as quadrati ; altitudo bE, latus 
2 quadratorum. Hino fulcrum EBj ut quadruplum alti- 
tudinis , latus 8 quadratorum ; tandem basis trianguli 
n Uy latus 4 quadratorum ; item EK cathetus maior inter- 
seotionis j latus 6 quadratorum ; atque ipsa diameter nK, 
latus 9 quadratorum. 

Cum triangulum UEd aut UBM^ sit V^ trianguli BKE 
(pag. 283) ; habebit illud 6% quadratula ; ergo triangu- 
lum EUk^ cuius area ex tribus triangulis aequalium va- 
lorum compasita est, habebit 59iXS=Bl7 quadratula, ut 
habet triangulum nEU aut EUBj et in figura rhomboidis 
EnUK; erit Ek^ latus 4 quadratorum. Itaque trapezium 
pentagoni kl^Y^ ad aream illius circuli specitabit; in 
quo triangulum catheti minoris, de circulo normali EBY, 
triangulum areae maximum fuerit. Ergo fulcrum sistet, 
basis trianguli EYj quae habet 8 hypothenusas, cum sit 
^sfiBN. Erit porro EU^BU radius; item Eq^ cathetus 
interseotionis minor ; EB cathetus interseotionis maior, 
et centrum in U. -^ Sed radius \0(/^ est 6 columnarum; 
ergo diameter Bh^ habebit 12 columnas, et in punctls 
q ^t d trisecta erit. Hinc si triangulo EUh^ 17 quadra- 
tula tenenti, in triangulo ţEI/quarta parsadjecta fuerit ; 
triangulum catheti minoris fM, cum 17+&%ss2295 quad- 
ratulis prodibit; quod est ^^ triangulo exteoto EkY. 
Itaque cum triangulum EBY^ habeat 45)^- quadratula 
(pag. 281): habebit area trapezii kEBY^ 22^+45K^=68 
quadratula ; ut habet A BEIX^ seu A- li de normali quadru- 
pli dimidium. ~- Aut si diagonales accipiantur ; siquidem 
diameter 12 columnarutn E^ sit 8?4 atque fulcrum EY^ 8 
hypothenusarum : habebit area, ex 8îix8ia68 quadra- 
tula. — Porro cum BP sit =a= JSF, seu li columnarum, 
quae ex puncto bissectionis in d^ in partesr 8 celumnarum 
dividiturţ quandoqtddem BV habeat % columnas, faabe- 
bit 174 .8 — %^m2 columnas. Ast tuuc etiam dt 2 eolcim* 
nas numerabit, siquidem triangulum U£7'sit in d bis-* 
sectum. Fuerit autem BT 10 columnarum; iam etiam 
Ţk 2 columnas habere debebit ; cum diameter Bk sit 1^ 
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coluâinarum. Unde kP aut Bq , habebant singula 4 co- 
Imunas, — Hinc si trapezium ştellae pentagon! EUKT 
accipiatur ; siquidem diagonalis maior EK, ut radius nor- 
malis 3^4; atque diagonalis minor (7T, 4 columnas habeat: 
habebit area, 8^4X2 = 17 quadratula. Sed triangulum 
J7£T, = ll>i quadratulis (pag. 282); ergo triangulum 
pentagoni centri l/STT erit, 17 — 1 1)^5=5^3 quadratulis, 
seu aequale trapezio UMKdj quod est Ve trianguli penta- 
goni normalis BKE. Ergo area pentagoni centri TUXYN^ 
habebit 6y5X5=28}i; item radii stellae quinque, llHX 
5=56^/i: quae simul sumta dant, 85 quadratula ut ha- 
habet dimidium pentagoni normalis (pag. 282). Cum 
porro ex trisectioije diametri JEG, habeat (/F4 hypotte- 
nusas; atque fulcrum JBP, llJs hypothenusas (pag. 281): 
habebit parallelogrammum BQDPj 1151X4=90^5 quad- 
ratula normalia ; ut habet triangulum catheti maioris 
EDF etc. 

Si a bissectione recessum fuerit , et de singulis stel- 
lae radiis, ut triangulis fulcri, singula pentagona de- 
scripta fuerint ; areae horum pentagonorum , secundum 
illâm legem debebunţ aestimari, quae de 80 partibus 
pentagoni sui , triangulo fulcri 14 partes tribuit ; siqui- 
dem hac vice , integra area , in pentagona minora aequa* 
lia resolvatur. — Itaque cum radius stellae , seu A ful- 
cri UETy habeat 11% quadratula; habebunt triangula duo. 
ab extus applicanda, ut 16 partium, 12^%; atque area 
pentagoni, de radio stellae UET edu.ti; 24^21 quadra- 
tula. — Unde interposita illa 6 triangula, quae ab ex- 
cisis 6 aequalibus pentagonis remanent , ita considerailda 
erunt; ut ab areis catervatim excisorum pentagonorum, 
sub forma triangulorum decagoni resultantia spatia; 
quae non cum 5, verum cum 6 partibus computari de- 
bent. — Itaque cum triangula interposita, singula 4Jii, 
insimul 20^ai quadratula teneanţ ; singulis adhuc Vu pars 
trianguli KBT, seu ^ai partes unius quadratuli adiici de- 
bebunţ, ut hac lege ad valorem 4^1+^21 ==4"/^i quadra- 
tulorum evalescant ; ut habet triangulum pentagoni 24^ai 
quadratula possidentis. 

Si triangulum BaD^ fuerit triangulum pentagoni 
maximum ; erit diameter normalis BD fulcrum ; ergo 
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triangulum fulcri BDZ , in S centrum , et în / punctum 
bîssectîonis areae, atque altitudînis pro area trianguli 
BaD designabit. Unde SB^ Sa, SZ, et SD radii; Bl aut 
BL cathetus intersectionîs minor; item Ba cathetus in- 
tersectionis maior ; triangulum BLD, triangulum catheti 
mînoris extentum; atque BLDa trapezium pentagoni. Est 
autem IK aMt KL^ 6 columnarum (pag. 278). Itaque cum 
diameter aL ex punctis I et K trisecta sit: habebit illa 
18 columnas, atque Ka altitudo trianguli BaD 12 colum- 
nas; unde area trianguli 5aD erit 17x6=102 quadra- 
tulorum ; aut si cum hypotnenusis fuerit calculatum , si- 
quidem 12 columnae sintSy^hypothenusis aequales, 12X 
8?4=102; quod est triplum trianguli pentagoni norma- 
lis (pag. 285). Hinc cutn in area, duo triangula penta- 
goni normalis , ut pote BKE et DKH descripta sint ; erit 
trapezium aEKH, tertium triangulum; quod est trape- 
zium stellae pentagoni, de normali dupli. Habet enim 
aK 8?i ; atque EH^==PDj 4 hypothenusas ; unde area erit, 
34 quadratulorum. Est autem trapezium aEIHy Vs trian- 
guli BaD; siquidem in hoc quoque triangulo, spatia ex- 
tra triangulum bissectionis BID posita, trisecta sint (pag. 
282). Hinc cum dîagonalis assumtî trapezii a/, habeat ex 
trisectione diametri aL 6 columnas , seu 4K hypothenu- 
sas ; altera diagonali EHy 4 hypothenusas tenente ; habe- 
bit area trapezii 1 7 quadratula. Sed trapezium pentagoni 
aEin, est de area circuli ; cuius diameter al 6 columnas 
numerat. Ergo quadratum inscriptum, habebit 18 quad- 
ratula; et quadrati inscripti normalis, (18X8 = 144) 
unam octavam referet. Hinc quemadmodum in cîrculo 
normali, trapezium pentagoni, ab area quadrati sui in- 
scripti, 144—136=8 quadratulis deficit: ita trapezium 
aE/H, ab area quadrati sui inscripti, 18 — 17?=1 quad- 
ratulo deficiet. Ergo trapezium apicis aEIH^ est Y^ trape- 
zii aBLD: quod de singulis trapeziis, simili modo ex- 
cisis verum est. Si Ba fuerit diameter ; erit radius cir- 
culi normalis BK cathetus intersectionis minor ; item al-^ 
titudo trianguli BaD^ cathetus intersectionis maior ţ et 
area trapezii 102 quadratulorum. Ut habet triangulum 
BaD. 

Siquidem in trapezîo aBLD^ sit în S centrum ţ atque 
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SB^ SLy SD^ et Sa radii : erunt triangula BSL et LSD^ tri- 
angula pentagoni legitime excisa»; item triangula ^5ii, et 
2>iSa triangula extentaeiusdemvaloris. Hinc cumdiameter 
flZr 18, et altera diagonalis BD 17 columnas teneat; ha- 
bebit ar ea trapezii 17x9=153 quadratula: unde trian- 
gulum pentagon! BSL erit -j- = 38Ji; atque area penta- 
goni îpsius, 153+38Ji=191H quadratulis; quod est tri- 
plum pentagoni EnBXT, ad cîrculum de radio 6 colum- 
narum eAT descriptum spectantis; siquidem siht 63hX^ 
=l91}i (pag. 287). — Est autem în circulo, cum radio 
9 columnarum BS descripto , fulcrum aut basis trianguli 
catheti maioris BaDj dîameter circuli normalis BD^ seu 
latus 24 quadratorum ; item diagonalis maior , seu dia- 
meter circuli aL^ latus 27 quadratorum ; quae sunt ad 
invicem, ut sunt 8:9.— Ergo în omnibus pentagonis, 
erit ratio fulcri , seu basis trianguli catheti maioris, ad 
diametrum circuli sui, ut sunt 8:9. — Habet enim in 
circulo normali; fulorum EF 2i}i quadrata (pag. 280); 
cuius Vs facit 2?^ quadrata ; unde dîameter BD ut 9 par- 
tium habebit 2175+275=24 quadrata. Aut: habet quad- 
ratum, diametri BD^ 288 quadratula, cuius V9 facit 32 
quadratula; unde fulcrum JSF habebit 32X8=256 quad- 
ratula, ut habent 16 columnae. — Ergo si trapezium 
pentagoni normalis EBFD, secundum diagonal es suas EF 
et BD assumtum, atque pars minor diametri per fulcrum 
intersecti BM fuerit unitas ; erit dimidium fulcri EM du- 
plum ; cathetus minor BE triplum ; pars maior diametri 
MD quadruplum ; cathetus maior ED sextuplum ; fulcrum 
EF octuplum ; atque diameter BD noniplum incipientis. 

Si triangulum quadrtipli BDWy fuerit maximum cir- 
culi sui ; şrit pro hac area. Bl aut DI radius , cum lOJi 
columnis; iî&=figf' cathetus minor, cum 12 columnis; 
BD cathetus intersectionis maior; atque centrum in /, 
Unde diameter ^f'D, habebit 21 columnas seu 36 quad- 
rata î porro triangulum pentagoni legitime excisum q'IB^ 
erit = triangulo IDL, 51 quadratula tenenti ; iit habet 
triangulum extentum 5/D ; — atque area trapezii q^BDWy 
habebit 51X4X204 quadratula, ut habet area octogoni 
Qormalis etc. Itaque cum diameter ş'D, in punctis E et k 
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trisecta sit; habebît ED^ ut duarum partium 14 eolum- 
nas ; atque gf'JB, ut Vi diametrî 7, columnas. Hinc si in * 
area trapezii , pars minor diametri q*E ut latus 4 quad- 
ratorum, pro unitate accipiatur, erit dimidium fulcri EW, 
latus 8 ; cathetus minor q^ W^ latus 12 ; pars maior diame- 
tri EDj latus 16; cathetus maior JBD, latus 24; fulcrum 
MVB^ latus 32; atque diameter gf'j?, latus 36 quadratorum. 

Si in area circuli normalis, fulcrum ut radius circuli 
sui accipiatur: quandoquidem fulcrum habeat 16 colum- 
nas , quae iuxta seriem intersectionis, 21 quadrata atque 
4 superflua quadratula tenent ; valores quoque partium, 
in hune sensum pertrahi debebunt. 

Sunt nempe rectangula EFo^ FEp, atque BRz , iusta 
dimidîa trianguli pentagoni , cum fulcris circuli norma- 
lis EF et BR ut radiis descripta. Hinc si triangulum 
BRz , ut dimidium trianguli maximi accipiatur : erit Bs 
dimidium fulcri sui, BT radius circuli, in cuius area tri- 
angulum assumtum ut maximum fungitur ; BN cathetus 
intersectionis minor; atque BR cathetus întersectionis 
maior. Itaque cum BRy sit latus 21 quadratorum; erit 
cathetus minor BN^ latus lO?i quadratorum. Hinc in rec- 
tangulo BzNj qued est dimidium trianguli pentagoni, 
cum radio BN descripti , — erit cathetus minor zN , la- 
tus 3?i ; item cathetus maior Bz , latus 7 quadratorum ; 
atque zR latus 14 quadratorum. — Porro in rectangulo 
TfR; quandoquidem cathetus maior fR^ ex^ bissectione 
fulcri BR^ sit latus 5)i quadratorum ; erit cathetus mi- 
nor /T, latus 2% ; atque hypothenusa TRy latus T/^ quad- 
ratorum, seu 94?i quadratulorum. — Cumve ET ut latus 
3 quadratorum, 36 quadratula habeat; erit zT triura 
columnarum, seu 9 quadratulorum. Unde Bz, ut in rec- 
tangulo £«T cathetus maior, habebit 9A%, — 9 = 84?4 
quadratula; atque zR ut duplum, 84?iX 2=169 quad- 
ratula, seu 13 columnas; quae habent 14 quadrata cum 
1 superfluente quadratulo: Ergo quadrata cathetorum 
simul sumta Bz + zR; habebunt 84?; + 169 = 253?; 
quadratula.' Sed quadratum catheti maioris habet 1, at- 
que quadratum catheti minoris , ut quadratum bissectio- 
nîs per inscriptionem ?i quîescens quadratulum : (pag. 88) 
unde valor quoque hypothenusae 5/î, ad 253?i-~ l?i=252 
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quadratulti devalvabîtur , seu exacte 21 quadrata refe- 
ret. — Hinc triangulum pentagpni de radio JB/J, habebit 
119 qua^ratula; siquidem radius BRj ut latus 21 quad- 
ratorum, se habeat ad radium normalem BK; ut sunt 
3?i: 1; unde 34x3?i=119. 

Si triangulum decagoni quadrupli BDZ accipiatur: 
quandoquidem ZD , radius quadrupli 17 ; atque latus 
pentagoni normalis, aut cathetus intersectionîs minor BE^ 
10 columnas habeat: (pag. ?87) habebit area trianguli 
BDZy 17X5=85 quadratula. Ergo triangulum deca- 
goni normalis BKOy erit 21}^; atque area decagoni nor- 
malis, 21>iX 10=212?i quadratulis, seu 17^24 quadratis; 
quae reducta dapt 425 quadrata , seu iustum dimidium 
quadrati 101 columnarum, 850 quadrata + 1 formaţi- 
vum quadratulum tenentis. 

Aut: Si duo triangula decagoni normalis îuxta se 
posita BKO-hOKE accipiantur; quandoquidem OK ra- 
dius normalis, 8?i; itemBEj 10 columnas habeat: erit 
area trapezii OBKE^ 8?ix6=42?4 quadratulis; iftide tri- 
angulum decagoni normalis unum, habebit 2IV4 quadra- 
tula. ^ 

Aut: Habet perimeter pentagoni normalis; 10X5 
=50 columnas ; ergo si dimidium radii altitudo , atque 
perimeter basis fuerit ; habebit area decagoni normalis, 
50X4>;=2l2?i quadratula. ' 

Deductus valor decagoni, etiam in partibus inter- 
sectionis se clare exprimit. — Si enim triangulum quad- 
rupli BDZ accipiatur ; habet in area huius trianguli, rec- 
tangulum per cathetos intersectionis formatum BEDy ut 
dimidium trianguli pentagoni quadrupli BDW, 68 quad- 
ratula ; ex quibus dimidium rhombi maximi BID, pro se 
51 vindicat. Ergo triangulum jBJS/, habebit 68 — 61^=17 
quadratula. Ast tune etiam triangulum BEZ, 17 quad- 
ratula habere debebit ; siquidem catheti intersectionîs 
BE et JBZ>, in E angulum rectum forment ; atque angulus 
5, sit per cathetum minorem bifariam divisus. Ergo area 
integra erit; 51+17+17=85 quadratulis. 

Si rectangulum BEDj pro dimidio trianguli penta- 
goni habeatur , ut ED dimidiam basim, atque BE altîtu- 
dinem denotet ; erit area huius trianguli, per lineam Bk 



294 

bifariam divisa ; uţ status diametrî ^'D, ad circulum de 
radio IB descriptum spectantîs exigit , quae in punctis E 
et k trisecta est, Ergo trîangulum pentagoni q'Bk= rec- 
tangulo BED. Ast basis trîanguli q^Bk ut legitime de- 
scripti , ex punctis Z , JS", et / quadrisecta, aream quoque 
in 4 triangula aequalia divisam habet; atque si lateri 
q'B^ membrum novum adiiceretur, extentum întegrum 
quadrupli praesto esset; quod est 8 partium. Hinc, quan- 
doquidem triangulum BkD^ ut triarigulo legitime excîso 
q^Bk adjectum novum membrum , 2 partes teneat ; habe- 
bit triangulum fiDZ, 5 partes trîanguli extenti quadru- 
pli ; aut trianguli BDW- Ergo triangulum decagbni 'cu- 
iusque, habet de triangulo pentagoni sui, Jg partes. Unde 
area pentagoni erit40; atque decagoni 50 partium; et 
ratio pentagoni ad suum decagonum , ut 4 : 5. 

Est nempe in area circuli normalis, triangulum pen- 
tagoni extentum EKD= triangulo legitime exciso EKP, 
cum 34 quadratulis ; cuius Ji hâbeţ 4Ji quadratula. Ast 
in area huîus trianguli, habet triangulum ErK tres par- 
tes, seu 4)iX3=12Ji quadratula cum sit dimidîum tri- 
anguli pentagoni EIK^ quod habet Ji partes de triangulo 
normali EKP. Habet porro triangulum eKy, 2 partes, seu 
8?i quadratula ; un^e area trianguli decagoni KEy^ quod 
cum radio normali KE descriptum est, habebit 12?i+8y4 
=21/4 quadratula. 

Si triangulum decagoni catheti minoris EBT accipia- 
tur; habet in hac area triangulum BUE^ tres partes; 
cum 17 quadratulis. Habet porro triangulum UET^ ut 
duarum partium 11}^; unde area integra habebit, 28X5 
quadratula. — Non secus in triangulo decagoni catheti 
maioris EDV; habet A EKD^ ut trîum partium 34; item 
A VEKj ut 2 partium 22^3 ; quae simul sumta dant 56?$ 
quadratula. Item in triangulo decagoni BaUy habet A ex- 
tentum BSttj ut 3 partium o8)i ; atque A SBu^ ut 2 par- 
tium 25?i ; quae habent insimul, 63?! quadratula : ut sunt 
*/8 de triangulo BaD, 1 02 quadratula tenente. — Unde 
etiam A ZSo, habebit de 8 partibus trianguli ZSB 5 par- 
tes y seu 232?i2 quadratula. 

Siquîdem in area pentagoni, intersectio functiones 
suas , officio trise(Jtionum atque quadrisectionum, ex an- 
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gulîs aequalibus derivatarum exerceat; quae a vera tri- 
sectione, — ut hexagonum habet — manifeste recedunt: 
valores quoque absoluţi linearum , extra bissectiones po- 
sitarum, oculis subtractî manebunt. — Hinc cum res ita 
geratur, quasi superflua in sua loca translata essent 
(pag. ?78), et pars quaeque, tam extensionis , quam va-* 
loris seriei (pag. 97) exacte sufficeret; quemadmodum 
per valores impositos, duplum ac triplum promte produ- 
citur : ita etîam media proportionalis, partibus sectionis 
suae exacte congruet. 

Si enim area trapezii pentagoni normalis EBFD, per 
diagonales suas BD et EF intersecta accipiatur ; est pars 
resecta diametri minor BMy 4 hypothenusarum (pag, 
280) ; dum EM octo columnas tenet. Est porro EM octo 
columnarum, dum MD octo hypothenusas numerat ; quae 
est utrobique perfecta dupli ratio. — Hinc etiam EM^j 
ut media proportionalis , est aequalis BMXMD^ seu 64 
=64. — Quae quidem recte se haberent ; si modo dia- 
meter BD^ iustam trisectionem subivisset : quod factum 
non est (pag, 281). — Ex adverso, est eathetus minor 
BEj 10 cglumnarum (pag. 287); item eathetus maior JSZ), 
14 columnarum (pag. 291): ut ratio dupli intersectionis 
normalis exigit. — Si tamen parallelogrammum EBGDj 
quod ţrapezio EBFD aequale est (pag. 279) , de lâteribus 
10 et 14 columnarum fuerit deducttlm ; area non 136, 
verum 140 quadratula possidebit. — Unde palam est, 
in area pentagoni, verum statum columnalem linearum 
fungentium , per intersectionem in / susceptam, eversum 
esse (pag* 278). — Ergo illud etiam quadratum , de cu- 
ius parallelogrammo, triangula pentagoni normalis de- 
sumta sunt; via per intersectionem monstrata, debebit 
deduci : quae de partibus , iuxta novas mensuras accep- 
tis , et ipsi valori accommodatis , totum sine vitio edu- 
cit. — Scilicet cum catheti intersectionis BE+ED, ut la- 
tera 8+16 quadratorum fungantur ; habebunt quadrata 
horum laterum 96+192==288 quadratula, ut habet dia- 
meţer BD. — Habebunt porro parallelogramma inter- 
cepta, quae singula 4 trîangulis pentagoni normalis sunt 
aequalia, 136+136' — 272 quadratula. Ergo quadratum, 
ad cuius aream intersectio spectat, habebit 288+272= 
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560 quadratula; quae faciunt, 46Vs quadrata. — Sunt 
autem 46/5X9=420 quaadratîs: itaque cum 71 colum- 
nae 420 quadrata, cum 1 formativo quadratulo teneant; 
erit quadratum 560 quadratulorum, ii quadrati 71 co- 
lumnarum, et pro se ^}i=22y^ columnas, seu 560 quadra- 
tula + Vs quadratuli formativi tenebit ; cuius area, erit 
ad D inscripti normalis areara; ut sunt 3%î 1. — Si ca- 
thetus maior jBD, de area parallelogrammi EBGDy cum 
13^5 columnis fuerit assumta; habebit quadratum ex ca- 
thetis BE-\-ED binomium, 10+13^5=23?^ columnas, et 
quadrati 128 columnarum ^25 partem, cum vaJore 46^25 
quadratorum referet: sîquîdem Q 128 columnarum, 4 
superflua quadratula teneat. 

Cum enim ratio dupli normalis sit 5 : 7 ; catheti 
quoque intersectionis in pentagono, huic rationi se con- 
formare , et functiones suas cum columnis huius rationis 
exercere debebunt: quod per trisectiones , angulorum 
aequalium officio susceptas efficitur; siquidem periphe- 
ria in 10 aequales partes di visa, de singulis divisionis 
suae punctis, in reliqua divisionum puncta, singulum 
radium emittat: qui cum radiis 20, ex centro pariter 
sub aequalibus angulis ad peripheriana evibratis, trisec- 
tiones* atque quadrisectiones , ingenio pentagoni conveni- 
entes , occursu mutuo suscipiunt. — Est namque in tra- 
pezio pentagoni maximo Wq'BD, centrum in /; atque 
diagonalis. maior g'Z), revera 21 columnarum; siquidem 
latus rhombi maximi /D, sit 10^ columnarum. — Hinc 
cum diameter 9'D, sit in £ et ft trisecta; erit cathetus 
maior ED 14 columnarum, — quamvis aperte minus 
habeat. 

Atque iam ingeniosa quoque Platonis setetio, in ra- 
tione media et extrema facta, — quae in area pentagoni, 
loco et conditionibus alligata est ; hac intersectionis sub- 
ventione indiget, ut inculpata evadat. — Si enim radius 
4-pli ZDj fuerit linea sectioni substrata et tangens; erit 
perpendicularis dîmidiae lineae aequalis, radius circuli 
normalis; — cuius peripheria, ex hypothenusa (secans) 
mediam proportionalem abscindet. Hinc cum ZD 17; 
item radius normalis 8?* ; atque hypothenusa ut latus D-ti 
de normali quintupli 19 columnas habeant: erit quaesita 
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media proportionalis 19 — 8?i=10^ columoarum, quae 
ad radîum ZD translata, illum in partes B^iH- 1 0^4= 1 7 
columnarnm dividet, ut habet intersecţie pentagorii nor- 
malis (pag. 275). Itaque cum in trîangulo decagoni BDZ, 
sit punctum intersectionis in /, ex quo A isosceles maius 
BID , item alterum minus ZBI exeunt ; res quîdem iuxta 
raţionam Platonis gesta erit, siquidem ID=IB=^BZ^ sint 
singulatim I0?i columnarum : pars tamen minor Z/, quae 
6ifi columnas habet , sine subventione intersectionis, Io- 
cum suum tenere haud poterit. — Quamvis enim ex par- 
tibus obtentis e4ucta ratio , 6^4-. 10y4=10y4: 17, in fac- 
tis 110^4= 110>i, duntaxat ^/i unius quadratuli differen- 
tiam habeat : si tai^en partium quadrata accipiantur, ut 
status superficiei desiderat ; facta ab invicem, 3 iam quad- 
ratîs distabunt, — Est enim D 6^4 columnarum, ^/i quad- 
rati 13 columnarum, .ergo latus 8^4 quadratoruin. Est 
porro D 10^4 column. V4 quadrati 21 column, ergo latus 
9 quadratorum. Unde ratio sequentem faciem induet, — 
3^4: 9=9: 24; quae habet in factis 84=81. — Nori se- 
cus, si trapezium stellae pentagoni, de normali tripli 
aZBI accipiatur , quod triangulo pentagoni IBL aequale 
est (pag. 290) ; quandoquidem diagonalis maior a-B, ha- 
beat 15 columnas, — si diagonalis minor 6?4 columnas 
habuerit, in locum tripli 17X3=51, prodibunt 48Î4 
quadratula. — Si tamen A BDZ , ut fulcrum pentagoni 
ZBLDA' accipiatur (pag. 291): quandoquidem in trian- 
gulo huius pentagoni ZSB , sit radius BS de suiş 9 co- 
lumnis, latus 6^4 quadratorum; erit Bx, ut dimidîi valo- 
ns, latus 3^8 quadratorum (pag, 287). Sed Bx=ZI, siqui- 
dem in triangulo pentagoni ZSA\ sit punctum bissectio- 
nis in /; ut etiam status trianguli BZA demonstrat, quod 
est A extentum catheti minoris ZB. Ergo etiam ZI erit 
latus 3^ quadratorum. — Atque iam sub hac conditione, 
ratio assumta exacta erit*; cum sit, 2^%: 9=9: 24; seu 
81=81. — Si A fulcri circuli normalis BRE accipiatur; 
quandoquidem in latere fulcri ER^ sit punctum intersec- 
tionis in T; et pars minor £T, in extento catheti minoris 
BEP^ ex bissectione trianguli legitime descrîpti EKP^ ut 
latus quadrati 3 quadratorum fungatur: erit ratio ET: 
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EB=i=^EB : ERj ex hac subventîone intersectionis exacta, 
siquidem 3: 8=8: 2iy5 det facta 64=64 

Siquîdem circulus, cum radio 9 columnarum BS de- 
scrîptus, habeat 162+81+6^4=249?^ quadratula; habe- 
bunt segmentula ab area pentagoni sui residua, 249^4— 
19lJi=58?4 quadratula (pag. 291); ex quibus pro sin- 
gulo pentagon! triangulo obvenîent ll^V — Hinc cum 
idem circulus ex centro u descriptus, puncta extrema 
diametri £Z), cum puncto intersectionis in/ita coniuugat; 
ut dîameter J5Z), in triangulo BID^ duorum pentagoni sui 
triangulorum duâs tertias, cum duobus segmentulis re- 
secet: quandoquidem BID 51, item segmentula duo 23^20, 
insimul 74%o quadratula habeant; habebit lunula, per 
circulum inscriptum de area circuli normalis resecta, 
111 — 74%o = 36'?20 quadratula. Itaque si % unîus quad- 
ratuli, ad lunulam transcripta fuerint; area semîcirculi 
normalis, in partem tertiam secta erit: ut in octogono, 
per inscriptionem quadrantis circuli duplî, area integra 
secta fuit. — Caeterum area circuli normalis, per latus 
fulcri EF; in partes S^^iss+l 2^^135 quadrata teneutes di- 
viditur. 
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lY. DE HEPTAGONO. 



Si de area pentagon! normalis , latus rhombi maxi- 
mi /D, ex puncto diametri extremo Z), ad peripherîam 
circuli in H (Fig. VI) ita transferatur , ut sit flD= pen- 
tagoni ID; atque punctum intersectionis in JST, cum al- 
tera diametri extremitate in B coniungatur ; quandoqui- 
dem latus rhombi maximi in pcntagono, de 10?4 colum- 
nis, sit latus 9 quadratorum (pag. 277): erit BH^ ut 
altera cathetus , latus 15 quadratorum ; et ratio catheto- 
nim ad invicem , ut sunt 3 ; 5. 

Si ex altera diametri extremitate, catheti BG et GD 
eadem ratione descriptae ; atque tandem ad cathetos ma- 
iores BH et DG, ex centro perpendiculares KE et KP 
ductae fuerint : erunt ex punctis intersectionum in E et 
P descripta triangula BKE et EKH; item'DKP et PKG, 
inter se aequalia : ex quibus triangula posterius descripta 
EKH et PKGj in sectore verticali G/ffl, se mutuo con- 
tegent. 

Si in triangulo EKH, ex angulo £, ad latus oppo- 
situm HK^ perpendicularis usque ad peripheriam prolon- 
gata EO ducta fuerit ; erit triangulum HKO= triangulo 
antecedenti EKH. — Itaque semicirculus superior, in hoc 
casu, tria triangula aequalia iuxta se posita, utpote 
BKE, EKH et HKO + sectore OKD possidebit. — Ast 
secundum primam , de cathetis maioribus BH et DG su- 
sceptam descriptionem , idem semicirculus, cum impu- 
tatione contectionis , ad sectorem verticalem GKH reci- 
dentis ; 4 aequalia triangula tenet. Itaque cum in poste- 
riori descriptione , 3 triangula in effigîe excisa praesto 
sint ; sector OKD bis acceptus, triangulum quartum re- 
feret. Habet autem cathetus maior DG, de qua prima 
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vice, triangula aequalia DKP et PKG descrîpta sunt ; ex 
posteriori descriptione, triatJgulum legitime excisum JSKO 
in medio ; cui ex utraque parte , singuli sectores contec- 
tionis GKH et OKD se adiungunt. Itaque cum sector OKD 
bis sumtus , locum quarti trianguli referat ; erunt secto- 
res GKH et OKD^ inter se aequales ; et simul sumti, uni 
triangulo legitime describendo deservient, quod si fuerit, 
erit area semicirculi superioris, ex punctis Q, E, G^ H^ P' 
et O, in septem aequales partes divisa ; et descripta tri- 
angula BKE^ EKH, etc, triangula heptagoni normalis. 
Ergo de catheto maiori intersectionis BH vel DG duo; 
et de catheto minori BG vel D/T, unum et dimidium tri- 
angulum heptagoni describitur. Hinc si cathetus maior 
BHy in area circuli circum feratur ; septima vice func- 
tionis suae, ad punctum ex quo circUmlatio inceperat 
reditura est, et puncta heptagoni normalis in peripheria 
designâbit. — Caeterum cathetus maior heptagoni, ex 
intersectione dupli normali (Fig. III) desumi poterit. Si 
enim quadratum inscriptum EFGH accipiatur, de diago- 
nali EG resecta pars s'G ; item de altera diagonali HF 
resecta pars Hn ; quaesitam cathetum sistent , et in cir- 
culo normali circumlata, puncta heptagoni designabunt. 

— Est nempe in diametro EG^ pars *'/r, lateri quadrati 
.centri MI, seu 6 columnis aequalis ; ut quadratum b^MKI 
demonstrat. Hinc cum radius KG habeat 8?i columnas; 
habebit «'G, 13?i columnas. Sed columnae 27, habent 
iuxta scriem 60 quadrata; ergo quadratum 137* colum- 
narum ut una quarta , erit latus quadrati 15 quadrato- 
rum. 

Cum triangulum BKE^ sit triangulum heptagoni norma- 
lis ; atque ED , altitudo trianguli heptagoni quadrupli 
BDW; erit trapezium EBFD, trapezium heptagoni nor- 
malis, triangulo quadrupli BDW aequale. — Est autem 
EF^ quae angulos oppositos duorum heptagoni normalis 
triangulorum coniungit, şt trianguli heptagoni maximi 
jBDF basim refert , catheto intersectionis maiori aequalis. 

— Itaque si JBF, ut latus 1 5 quad ratorum cum 1 3?4, iteoi 
diameter BD cum 17 columnis accepta fuerit ; erit area 
trapezii EBFD, 13y4X8?i=1145i quadratulis ; unde tri- 
angulum heptagoni normalis jff/fJS ut. una quarta 28%; 
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atque area heptagonî normalis 28^X6 X7=200^?i6 quadra- 
tuia numerabit. Nihilominus 

Quandoquidem descripţie heptagoni, officio cathe- 
torum, rationem 5: 3 inter se habentium suscipiatur; 
area quoque quadrati inscripti, ex intersectione huîc 
ratîoni , ut in heptagono regenţi , accommodata esse de- 
bebit. Sed ratio 5 : 3, in area quadrati inscripti ita pro- 
ducitur ; si linea intersectionalis JSZ), ex puncto diame- 
tri extremo per radium verticalem AK ducta , illum bi- 
fariam secuerit. Ergo intersecţie, mensuras pro suiş 
functionibus in heptagono , ex hac assumtione derivare ; 
atque sectionem per lineas ED et PB in / susceptam, pro 
vera bissectione radii AK habere debebit. 

Si enim radius vertioalis AK in I bifariam sectus 
fiierit; habebit AI tres hypothenusas ; ergo quadratum 
index super AI, ut diagonalem descriptum, erit 3 co- 
lumnarum seu 9 quadratulorum ; et quadratum maius 
indici subiectum, cuius diagonalem IC referet ; 9 colum- 
narum, seu 81 quadratulorum: quae simul sumta habent, 
9+81 ==90 quadratula. Unde parai lelogramma lateris, 
singula 3X9=27; insimul 54 quadratula possidebunt. 
Sunt autem 90 ad 54 ; ut sunt 5 : 3. Itaque cum ex bis- 
sectione radii j area quadrati inscripti, in 16 aequalia 
quadrata resolvatur, atque ascendenter, quadratum 4 
columnarum evadat; ex quibus quadrata intersectionis 
simul sumta , 9 + 1=10 possident : parallelogramma 
quoque lateris singula, ex tribus iuxtase positis quad- 
ratîs composita crunt, quae est ratio rursum 5:3; dia- 
meter autem AC^ ex punctis /, /f, et L in quatuor aequa- 
les partes secta erit. 

Hinc rhombus maximus /JSLO, habebit 6X12=72 
quadratula, ut habet dimidium quadrati inscripti ; porro 
in rectangulo IKD, erit cathetus maior JCf), quadruplum 
cathetî minoris IK; unde hypothenusa ID habebit, 72+ 
18==90 quadratula, seu uni quartae quadrati 19 colum- 
narum aequalis erit. Sed diniidium rhombi maximi, in 
triangulo IDL acceptum, est triangulum heptagoni^ cum 
radio ID descriptum, Ergo in triangulo heptagoni, est 
altitudo ad latus suum ; ut sunt 4:5. — Itaque si tri- 
angulum heptagoni normalis BKE , habuerit 4 parte3; 
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habebit triangulum /DL, B partes. — Si enim KD fuerit 
diameter, erit in area circuli ex centro b descripti, A ^^ 
triangulum heptagoni legitime descriptum ; item triangu- 
lum abD, extentum eiusdem valoris; quae simul sumta, 
dîmidio. trianguli heptagoni normalis BdK^ aut EdK sunt 
aequalia. — Est autem triangulum /£a, dimidium trian- 
guli Kba; siquidem IKj sit aequalis radio Kb; chorda Ka, 
perpendicularis isid ID; et angulus in K, per tangentem 
et chordam formatus, dimidio anguli b aequalis^ Ergo 
triangulum KaD, habet 4 triangula IKa ; item triangu- 
lum IDL 5 triangula Kba. — Hinc cum triangulum /Di, 
habeat 36 quadriatula; habebit triangulum IKa dYs, et 
triangulum Kba lYs quadratula. Unde triangulum hepta- 
goni normalis BKE^ erit 7}^ X 4=28)^ ; atque area hep- 
tagoni normalis, 28)^ X 7=^=201 JJ quadratulis. Sed trian- 
gulum //)/, est dimidium rhombi maximi ; et rhombus 
maximus, dimidium quadrati inscripti: ergo rhombus 
maximus habebit triangulum /f 6a 10 vicibus, atque quad- 
ratum inscriptum 20 vicibus; ut sunt TVsX 20=144. Ita- 
que cum triangulum heptagoni 5 vicibus acceptum, sit 
aequale quadrato inscripto circuli sui; rhombus autem 
maximus heptagoni cuiusque, dimidium quadrati sui in- 
scripti referat: ex quadrato inscripto, aut rhombo inter- 
sectionis heptagoni maximo , area ipsius heptagoni ; vi- 
cîssim ex area heptagoni aut trianguli sui, area quadrati 
inscripti, aut rhombi sui maximi, et reliquarum partium 
deduci poterunt. 

Si latus rhombi maximi Bl, fuerit diameter; erit 
triangulum heptagoni normalis BKEy pro area huius cir- 
culi, triangulum heptagoni inscriptum seu maximum. 
Erunt porro catheti intersectionis , rationem 5: 3 inter' 
se tenentes BE+EI; ut sunt in circulo minori De+eK- 
Item dimidium trapezii heptagoni sui, erit triangulum 
]SKI\ ut est in circulo minori triangulum /Jajf; unde 
cum centrum sit in c', erit triangulum /c/f, triangulum 
heptagoni legitime excisum, et triangulum BcK^ exten-^ 
turn areae ejusdem valoris. — Est autem diameter cir- 
culi maioris BI^ ut )i quadrati 19 columnarum, latus % 
quadratorumj ergo area circuli, ut de sua diametro 5* 
partium, habebit bV^ quadrata; cuius >5 facit lîi quad- 
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rata Itaqae area circuli minoris, cuius diametrum radius 
KD refert, habebit lJ^X4=4?i quadrata; ut K circuli 
normlis, iuxta diametrum propriam aestimata (P/iX3= 
4?i) habere debet. Ergo latus trianguli heptagoni maxi- 
mi, se habet ad diametrum circuli sui; ut 'sunt 4: 5. 
Cum enim una quarta quadrati de radio iîi5rsit=l?i; erit 
64-l?i=7?i quadratis; ut habet diameter BL Sed in tri- 
angulo heptagoni IBL, est BK altitudo, et Bl latus : er- 
go in triangulo heptagoni est altitudo ad suum latus , .ut 
sunt 4 : 5. — Hinc quemadmodum areae circulorum as- 
sumtorum; ita etiam areae heptagonorum suorum, erunt 
ad invicem, ut sunt 4; 6. — Est enim in circulo minori 
triangulum Kba=l}i quadratulis; unde area heptagoni 
erit 7>5 X 7=60?5. Vicissim in circulo maiori, habet tri- 
angulum IcK^ ut >i trianguli ^IBL , 9 quadratula ; unde 
heptagonum areae habebit 9X7=63, ut habet hexago- 
num centri seu quadrati 7 colupanarum (pag. 264). Sunt 
autem bOf^: 63 ut sunt 4:6. — 

Si triangulum heptagoni, cum diametro circuli ma- 
ioris Bl ut radio descriptum, circulo minori 4 partium in 
ferri tentetur; erit basis huius trianguli, tangens circuli 
minoris, ipsa autem area, quae in circulo maiori ex trans- 
positione lateram in diagonalem, in trapezium heptagoni 
transmutată est ; quadrato inscripto circuli minoris ae- 
qualis erit , et în peripheria ab utrinque, loca triangulo- 
ram heptagoni designabit. Ergo in circulo minori, pro- 
xime deducta ratio 4: 5, ad trapezium areae spectabit; 
quod triangulo maximo circuli maioris aequale est. — 
Hinc triangulum heptagoni IDL ut maximum, ad q.ream 
circuli 9?i quadratorum spectabit ; siquidem \ de 7?4, sit 
1^; atque 7?4-hl78 sit =^ dYs- Itaque circulus maior, tan- 
gentem de triangulo heptagoni 45 quadratula tenente 
accipiet ; quod adversum trapezium areae , ut 4 partium, 
habet 5 partes. Eadem lege erit ED in circulo normali, 
ut latus trianguli heptagoni maiimi, latus i9h quadra- 
torum ; siquidem adversus diametrum suam BD^ rationem 
4 : 5 teneat. Tangentem autem circulo normali, triangu- 
lum TDR suppeditabit , cuius area quadrato inscripto 
normali aequalis est, et adversum trapezium circuli nor- 
malis EBFD , ut quatuor partium ; quinque partes possi* 
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det. Est enim triangulum TDR, quadruplum trianguli 
WL ; et triangulum RBE, dimidium trianguli heptagoni 
normalis BKE\ ut in triangulo unius quartae IKa de- 

monstratum fuit. 

» 

Itaque dum in circulo maiori 5 partium, triangulum 
heptagoni maximum BKE^ adversus trapezium areae suae 
flKB , ratiouem 4 ; 5 tenet ; idem trapezium adversum 
triangulum heptagoni 45 quadratulorum , cuius basis 
tangentem assumti circuli maioris sistet; eandem 4: 5 
rationem induet: cumve hoc pacte trapezium flKB^ quod 
prîus 5 partium fuerat, evadat 4 partium ; area trian- 
guli tangentem subministrantis, in partes 25 se resolvet; 
ex quibus triangulum maximum BKE^ 16, atque trape- 
zium flKB 20 partes tenebit Sunt enim 1^5X16=28/5; 
item 1^5X20=36; atque 1)^X25=45. — Pariter in cir- 
culo normali, dant 5*?25X 16=92>25, pro triangulo maxi-? 
mo EDF\ item 20 partes pro trapezio EBFD llS/sj 
atque 25 partes pro triangulo RDT 144 quadratula. 
Quandoquidem triangulum extentum circuli maioris BcK, 
quod in triangulo heptagoni normalis singulo bis occur- 
rit; stellam heptagoni forinet] habebit area stellae, 9X 
14=126 quadratula, seu lOJlo quadrata. Ergo rectangu- 
la simul sumţa, quae inter radios stellae collocata, reli- 
quum areae in heptagono normali tenent; 10)^X7=75^5 
quadratula, seu 6^10 quadrata habebunt. Sunt aiitem 
10^10." 6^10; ut sunt 5:3. 

Si in triangulo heptagoni, ratio basis, ad suum latus 
fuerit in specie investigata: quandoquidem in triangulo 
/DZr, J3asis IL, ut latus 6 quadratorum, latus in radio suo 
ID possideat, qui est latus quadrati 7?i quadratorum : de- 
poscet in triangulo maximo circuli normalis, basis EF, 
ut latus 15 quadratorum, pro se radium seu latus, 2^* 
vicibus maius, quam habet triangulum IDL ; siquidem in 
quadrato de basi EF, seu 15 quadratis, quadratum de 
basi ILj seu 6 quadrata, duobus et dimidîa vice contine- 
antur. Erit ergo latus ED, 90+90+45=225 quadratu- 
lis, seu quadrato 15columnarum de serie, quod iS^quad- 
rata^ et 9 superflua quadratula possidet. Unde altera ca- 
thetus BE habebit 288—225=63 quadratula. — Hinc 
cum latus JED, sit pro triangulo JBDF radius, atque una 
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pro intersectione in puncto E suscepta, cathetUs inter- 
sectionis maior ; 9 illa quiescentia quadratula, quae iuxta 
seriem intersectionis superflue tenet, ad sociam cathetum 
BE transcribi debebunt, quae hoc pacto 63+9=72 
quadratula numerabit, et latus 6 quadratorum evadet ; 
unde altera cathetus ED, ut latus 18 quadratorum, erit 
triplum radii normalis. Ergo triangulum maximum cir- 
culi normalis £Z)F, est triplum trianguli heptagoni nor- 
malis BKEj atque ratio tripli cuius pag. 267 mentio fac- 
ta est ad aream heptagoni spectabit. Hinc 

Quandoquidem in circulo normali, triangulum hep- 
tagoni maximuin EDF^ in triangulis extentis EKD et 
FKDy duo triangula heptagoni normalis excisa habeat; 
tertium aequale, iuxta intersectionem , triangulum EKF 
faturum est; quod a sociis eiusdem valoris palam rece- 
dit, ut etiam status trape2ii normalis EBFD indicat : in 
cuius area pro hoc casu , triangulum quartum et reliquis 
aequale, triangulum EBF sistfere debebit. Atque iam ve- 
stîgia huius intersectionis erunt relegenda. 

Siquidem in triangulo IDL, sit basis ÎL latus 6 quad- 
ratorum, atque ID radius circuli , ad cuius aream trian- 
gulum heptagoni IDL spectat, latus 7/^ quadratorum : ex 
poscet W aut ZD, in casu si non ampli us latus vel radius, 
verum basis trianguli heptagoni fuerit, pro se radium ; 
qui est latus 9^ quadratorum, seu 112^4 quadratulorum. 
— Ut enim quadrata 6 et 7^4 ; ita etiam quadrata 1\ et 
Oy», sunt ad invicem; ut sunt 4: 5. — 

In nexu huius postulaţi, si arcuş circuli normalis 
GA accîpiatur; est arcuş GA^ una quarta arcuş EH] qui 
cum subiecto triangulo heptagoni normalis EKH^ unam. 
septimam de peripheria circuli normalis, seu h\% gradus 
tenet. Itaque angulus ad centrum G/T^ pro se 12?^; at- 
que angulus ad peripheriam de eodem arcu GDA %% 
gradus tenebit. Hinc cum in rectangulo aequalium ca- 
thetorum AKD^ angulus D 45® possideat : habebit angu- 
lus i>în rectangulo gKD 45 — 6^7=38^, atque cuîn an- 
gulo recto ad centrum,. 38)^-1-90= 128)^ gradus. Unde 
angulus tertius g^ in eodem rectangulp gKD^ habebit 
180— 128)^=5 1^7 gradus; atque angulus verticîs, tri- 
anguli heptagoni fnturus est. — Cum autem în triangulo 
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heptagoni IDLy angulus L sit angulus ad basim, seu 64^; 
graduum: erît triangulum LgD^ illud ipsum heptagoni 
triangulum; cuius basim latus 77^ quadratorum LB vel 
fD refert. Unde crura huius trîanguli gD et gL singula, 
erunt latus 95i quadratorum. — A st latus 9% quadrato- 
rum habet, 7?i hypothenusas ; siquidem 7^4X7^4 det, 5 6X4 
quadratula dupli, seu 112?^ uormalîa. 

Itaque accepte latere gL^ cuius pars maior IL, ut 
radio normali aequalis; © hypothenusas habet, ex quibus 
KL tres pro se occupat ; habebit Kg pro se, 7?i — 3=4:Yi 
hypothenusas. Hinc area trianguli BgDy cuius dimidiam 
basim radius normalis BKy atque altitudinem Kg refert; 
habebit 6x4?4=27 quadratula dupli, seu 54 normalia. 
Est autem triangulum BIDj ut dimidium rhombi maxi- 
mi 3.6 quadratulorum : ergo triangula IBg et IDg simul 
sumta habebunt 54 — 36=18 quadratula. Unde îam tri- 
angula quoque gDA et gBA simul sumta non secus 18 
quadratula numerabunt; siquidem rectangulum fi^D ut 
quadrati inscripti dimidium 72 quadratula teneat. — Er- 
go area rectangulî BAD ex intersectione quadriăecta est. 
Dum enim triangulum BID dimidium areae refert ; altera 
medietas ex divisione anguli IDA in ratione dupli sus- 
cepta , ut arcuş EG et GA innuunt , bissectionem ^reae 
suae obtinet; quae methodus, ex trisectione anguli, bis- 
sectionem areae educendi ; heptagono propria est. — Ha- 
bet autem triangulum LgD, in triangulo IDL 36; item 
in triangulo accessionis IDg 9 , insimul 45 quadratula : 
est ergo illud triangulum, cuius basis, pro circule maio- 
re 6 partium, tangentem offert, proinde altitudo ejus- 
dem, erit diametro circuli maioris Bl aequalis, seu 974 
columnarum, et ratio ej.usd'em ad trapezium circuli ma- 
ioris, ut sunt 5:4. 

Si in triangulo heptagoni IDLj cuius area ex bissec- 
tione laterum, 4 aequalia heptagoni triangula tenet ; iile 
alter quadrisectionis areae status accipiatur, quem alti- 
tudo KD ut bissecans areae, in concursu cum rectangulo 
IbLy dinîidium areae referente producit: quandoquîdem 
latus rectanguli IbL^ ad radium circuli minoris 6Z), ratîo- 
nem dupli teneat; si A extentum heptagoni, pro area 
circuli minoris debeat exscindi; latus Ib radio bD aequa- 
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lis reddi, et in punctam a transferri debebit. Vicissim si 
triangulum extentom heptagonî, pro area circuli maiQ- 
ris desideretur ; radius bDj usque k prolongari, seu ra- 
dio circuli maioris aequalis reddi debebit. 

Si primum: quândoquidem a, sit in peripheria cir- 
culi minoris ; ex hoc puncto , triangulum heptagoni, ad 
aream huius circuli spectantis Kba^ cum suo extento ae- 
quali abDj seu dimidium trapezii KaD descriptum prae- 
sto erit. Hinc cum triangulum IbD^ sit aequale rectan- 
gulo IKbj seu 9 quadratulis ; atque triangulum Kba^ ut 
\ trianguli heptagoni normalis BKE, IV^ quadratula te- 
neat: habebît triangulum resectum Ua, 9 — 7}i = l>5 
quadratula. — Ast si excisio trianguli extenti abD^ ex 
area trianguli IbD^ cum resectione 1^ quadratulorum 
suscepta est; pro eductione alterius aequalis trianguli 
Kbay ex rectangulo IKb^ non secus 1^ quadratula rescin- 
di debebunt. Ergo triangulum IKa^ est duplum trianguli 
/6a, seu 3^ quadratulorum; atque dimidium trianguli 
Kba : unde area trianguli IDL prius quadrisecta , in 5 
triangula heptagoni divisa erit, et evadet 5 partium. 

Si secundum : atque radius 6Z), usque k prolongatus 
faerit ; quândoquidem de area rectanguli aequalium ca- 
thetorum, vertex trianguli heptagoni ita obţineri possit ; 
si of&cio intersectionis, una quarta de vertice, per divi- 
sionem in ratione dupli susceptam resecta fuerit; ut in 
rectangulo BAD, in puncto g factum est: erit triangulum 
klb, quod hac vice de area rectanguli IbL, in gratiam ra- 
dii prolongati, ex una parte rescindittir, V» areae seu ^% 
=2V4 quadratulorum. Ergo triangula extenta IkD et 
LkD singula, 9-F2V4=11'/4; atque triangulum IkL, 18— 
4^4== i 3?4 quadratula habebunt ; quae simul sumta, aream 
trianguli IDL reddent. — Itaque area trianguli IDL^ quae 
proxime cum iVi computata, fuerat 20 partium; evasit 
ex intersectione in ft suscepta, 16 partium; et pro suiş 
functionibus , in 2)i novam mensuram introduxit; quae 
quamvis ab invicem diversa sint, siquidem de quadrato 
15 columnarum alterum 125, alterum autem 100 partes 
teneat : via tamen reductionis, utraque mensura ad eun- 
dem elementorum numerum revertetur, ut habet quad- 
ratum 3 columnarum. — Hinc cum triangula IbD et Lbîtj 

20* 



808 

• 1 

/ 

iuxta novam iiitersectîonis meusuram, 2hX4=9, singula 
ad 4 partes devalvata sint ; illa ex accessione triangiilo- 
rum hib et kLb, evadent rursiis 6 partium j triangulum 
autem IkL (2>4X6=13/i) erit 6 partium; quod acces- 
sione 4 partium indigebit , ut triangulis extentis , cum 
pi*olongato radio excisis aequale evadat. Itaque si trian- 
gulo IDLj a basi /oL, ut rectanguli IbL dimidium adjec- 
tum fuerit, triangula heptagoni Iko et LkOj erunt trian- 
gulis extentis IkD et LkD aequalia ; et trapezium IoLD=^ 
triangulb LgD, seu 45 quadratulis, ut sunt ll>iX4. — 
Cum enim in rectangulo IbLy ex puncte x eadem areae 
bissectio exeat, quae in rectangulo BAD ^, ex puncta I, 
suscepta fuit: erît triangulum loL quatuor partium, et 
radius circuli normalis KD^ in radium oD elongatus, \\ 
hypothenusis auctior, seu 6+1^4=7^/^ hypothenusarum 
evadet ; ut sunt latera trianguli LgD. 

In triangulo heptagoni RDTyUt quadruplo trianguli 
IDL; eadem recte partium excisio praesto est. — Est 
enim rectangiilum RKT, quadruplum rectanguli IbL, et 
rectangulo BAD aequale. Unde triangula lateris RKD et 
7XD, singula 36 quadratulorum, et 4 partium ; siquidem 
quadruplum, iuxta novam intersectionis mensuraui pro 
una parte 2)iX4=9 quadratula exposcat. — Est tandem 
latus rectanguli RK^ per translationem in jB, radio nor- 
mali EK aequale r^dditum, ex qua re triangula. extenta 
heptagoni normalis EKD et FKD ; item triangula legiti- 
me excisa BKE et BKF prodeunt. Ergo* triangulum 
RKE, ut quadruplunjL trianguli /6a, est aequale triangulo 
heptagoni Kba^ seu IV^ quadratulis. — Cum porro in rec- 
tangulo RKTj sint puncta intersectionis n et o, cum punc- 
tis intersectionis / et g, in rectangulo BAD designatis 
eadem; erunt triangula oft/T et oTff, singula 9 quadra- 
tulorum, seu unius partis ; quae triangula RKD et T/fD, 
in triangula heptagoni extenta, de radio prolongato oD 
transformabunt, et ad valorem 864-9=45 quadratulo- 
rum eievabunt, ut habet triangulum LgD^ aut trapezium 
loLD. — Itaque dum hpc pacto, centrum in o translatum, 
et triangula lateris 5 partium facta sint ; evadet triangu- 
lum RoT 6 partium, seu 9X6=54 quadratulorum, ut 
habet triangulum BgD. Hinc si a basi KT, triangulum 
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RST, ut triangulo HnT, aut alteri 4 partium BID aequa* 
le adiectum fuerit; diameter BD in lineam BD-hBS^ seu 
12+3=15 hypothenusarum elongata, erît dîagonalîs 
quadrati,l5 columnarum, atque triangula heptagoni RoS 
et ToSy triangulis extentis RoD et ToD aequalîa, seu sîn- 
gula 45 quadratulorum. 

Singula ergo heptagoni triangula, inter duas hep- 
tagonorum classes, quibus se per reductîonem laterîs 
rectanguli sui aream bissecantis, item per prolongatio- 
nem radii insinuant; medium locum tenent. Sunt enim 
28^5 : 36=36 : 45 ; et facta aequalia, ad quadratum 36 
columnarum reducent. Non secus 7^: 9=9 ll)i, cum 
factis 81 =81. 

Atque îam trapezium quoque heptagoni normalis 
EBFDj in suiş partibus constitutivis , iuxta praemissa 
assumi debebit. Sunt nempe triangula extenta heptagoni 
normalis, EKD et FKD, 6 partium. Sed pars 5-a, in tri- 
angulis KEm et KFm^ de area rectanguli EmF est adcisa ; 
siquidem triangulum EmF^ sît in triangulo maximo cir- 
culi normalis JBDFbissecans areae. Itaque cum Vsj de 2S>5 
faciat 5% quadratula ; si triangula extenta ad valorem 
4 partium devalvata, seu in stătu illo fuerint assumta 
quenl ante prolongationem radii habuerunt, singulatim 
28>5 — 5^?25=23)^5 quadratula possidebunt: quae simul 
sumta, 23^^5X2=46^^5, dimidîum trîanguli maximi EDF 
referent Ergo rectangulum EmFy ut alterum dimidium, 
non secus 46^5 quadratula habebit. — Ast întersectio, 
quae hac vice in centrum K recîdit, rectanguli EmF unam 
quartaro, seu 5% X 2 = 11*^25 quadratula, in triangula 
extenta transtulit : ergo triangulum residuum EKF, erit 
•i6%5 — 11*^5 = 34^^5 quadratulorum ; dum triangulum 
EBFj ut rectanguli EmF dimidium, 23}$5 quadratula, seu 
4 partes possidet. Gumve triangulum EDF^ ex intersec- 
tione trîplum trianguli BKEy aut extenti EKD referat ; 
superflua quae triangulum EKF tenet, (M^Vts — 28^5= 
b%s)j erunt pro area sua qtiiescentia quadratula, quorum 
valor, officio intersectionis , in triangulum. EJSF tran- 
scriptus est. 

Pariter- si triangulum heptagoni quadrupli BDW 
accipiatur, quod ut maximum ad aream circuli sequentis 
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classis, ex centro / cum radid IB vel IR descripti spec- 
tat ; erit rectangulum BaW^ bissecans areae ; quod punc- 
ta 'quadrîsectiouis ex întersectîone, in p et / habet. Hinc 
cum triangulum extentum BW^ quod triaugulo legitime 
descripto BIR aequale est, sit 5 partium ; habebit trian- 
gulum IBa^ ut ^5 trianguli extenti BW^ 7}^ quadratula; 
cui sequens triangulum intersectionis pBl aequale erit. 

— Sed triangulum BEp^ est aequale triangulis /Ba-h 
pBI simul sumtis; siquidem pro area rectanguli BaW^ 
sit în p punctum bissectîonis. Ergo rectangulum B£fl, 
aut triangulum RBp^ est aequale triangulo BaDy aut tri- 
angulo heptagoni normalis BKE^ 28>i quadratula possi- 
denti. — Itaque dum omisso stătu bissectionis, radius uD 
se in radium ID elongat ; triangulis extentis BW+ WIDj 
singulatim 6 partes te^entibus ; habebit triangulum BIW 
ut 6 partium 7>5X6=43)^ quadratula; ex quibus inter- 
sectio per id, quod triangulum maximum BDW^ pro 
triplo trianguli legitime excisi BIR . accipiat, ur\am par- 
tem seu 1\ quadratula, in triangulum WRB transcribet. 

— Hinc cum triangulum BpD^ habeat 36 + 7>i = 43^5 ; 
atque triangulum Wg 9 quadratula ; erit triangulum /gp, 
triangulum heptagoni V/f, quadratulorum, seu % trianguli 
pBI^ aut trianguli heptagoni Kha ; siquidem triangulum 
BgD sit 54 quadratulorum. 

Itaque cum in heptagono, cathetus intersectionis 
maior, adversum triangulum areae suae legitime exci- 
sum, in ratione tripli fungatur; cathetus minor, provin- 
ciam radii induet : et rationi regenţi 1 : 4 ; 6 ; pro boc 
casu ratio regens hexagoni, 1: 3: 4 substitui debebit. 
De eo enim agitur, ut triangulum maximum, pro triplo 
assumtum, ex 16 partibus quas tenet, se non plus, quam 
15 partes tenere simulet; quod officio impositae rationi 
1:3:4 efficitur. Fuerit namque. area trianguli EDF^ tri- 
plum trianguli BKE; tune area eiusdem, quae revera 
46^25X2=92)^ quadratula tenet, ad valorem 28^5X3= 
86/^5 quadratulorum deyalvata erit; et superflua areae 
5%, in triangulum EBF transcripta erunt. 

Si qUadratum illud sisti debeat, in cuius area cathe- 
ti BE+ED interseietionem in E suscipiunt : quandoqui- 
dem par^llelogrammum EBZD, sit 4 triangulis hepta- 
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goni Bormalis^ seu 28^5X4=116y5 quadratolis aequale; 
habebunt duo areae parallelogramma simul sumta, 230?$ 
quadratula ; seu 8 triangulis heptagoni normalîs erunt 
aequalia. Porro cum quadratum inscripţum sit aequale 
5 triangulis heptagoni normalis : erunt quadrata de ca- 
thetis BE+ED descripta sixnul sumta, 10 triangulis hep- 
tagoni normalis, seu 288 quadratulis aequalia; quae 
simul sumta, aream quadrati, in quo întersectio suscep- 
ta est; cum 230y5+288=518?5 quadratulis sistent: quod 
>io partem quadrati 72 columnarum , aut % partes quad- 
rati 36 columnarum refert^, et de quadrato quadrupli 24 
columnarum, \q partes, seu 43)i quadrata tenet. — Hinc 
cum area quadrati intersectionis , sit 18 triangulis hep- 
tagoni normalis aequalis ; habebit unum heptagoni nor- 
malis triangulum, de 48)^ quadratis 2% quadrata ; atque 
area heptagoni normalis, 2^5 X 7=16)^ quadrata, seu 
201^5 quadratula (pag. 302). Tandem segmentula areae 
simul sumta habebunt, 18— 16>^=1}^ quadrata; quae 
pro se 1 2+2^5= 14?i quadratula exposcunt. — Hinc cum 
segmentula area^ simul sumta, revera 222 — 201^=20?5 
quadratula habeant : erunt quadratula 20^5 — 14?5=6, ut 
quiescentia circuli dissimulata. — Porro cum V/s quad- 
rata 16 vicibus accepta, aream circuli, item Di quadrata 
1 4. vicibus sumta aream heptagoni inscripti , sine vîtio 
reddant: erit perpetua ratio heptagoni, ad aream cir- 
culi sui; ut sunt 14: 15. 

Si de cathetis intersectionis BE+ED fuerit tentata 
deductio; quandoquidem catheti intersectionis — ex- 
cepto casu tripli, — rationem 1: 4 âd invicem teneant 
(pag. 301) : erit cathetus minor BE latus 4)^ quadrato- 
rum, seu 57^5 quadratulorum ; item cathetus maior jBD, 
latus 19)4 quadratorum, seu 230?5 quadratulorum. Ergo 
parallelogrammum EBZD^ est ex 2 quadratis, quadrato 
catheti minoris aequalibus compositum; siquidem 57?5X2 
sit = 1 1 5}^ ; — porro parallelogramma simul sumta, 
sunt quadrato catheti maioris aequalia, siquidem 1 1 5}^ X 2 
sit aequale 230?5. Unde area quadrati intersecti 9 quad- 
rata catheti minoris, seti 57?ix9=518?5 quadratula pos- 
sidebît, et speciem guadrati 9 elementorum induet, — 
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Sed quadratuin catheti minoris reductum (575^X5), în 
elementa 288 se resolvit; ut habet quadratum inscrip- 
tum, quadrati quadrupli. Ergo si 9 quadrata areae, ex 
qnibus quadratum întersectionîs compositum est, sin- 
gula reducta fuerint, 288 X 9 = 2592 elementa prodi- 
bunt ; quae sunt iustum dimidium quadrati 72 columna- 
rum, quod 36 hypothenusas tenet. — Hinc area quad- 
rati 518?5 quadratulorum, de 16)io hypothenusis debebit 
deduci. — Cum enim quadratum inter^ectionis, seu 43/^5 
quadrata 5 vicibus sumta^ sint 216 quadratis aequalia, 
•ut habent in serie intersectionis 51 columnae; atque 16t, 
columnae, decuplum huius, seu 2160 quadrata cum uno 
formative quadratulo teneant : 80?4 hypothenusae , cum 
6480)i quadratulis dupli, seu 12,960?4 normalibus, da- 
bunt quadratum intersectionis 25 vicibus ; siquidem 43H 
X25, şit aequale 1080 quadratis. Ergo H de 80?^ hypo- 
thenusis, seu 16^10 hypothenusae dabunt 5I8?5 quadra- 
tula, siquidem de formativo quadratulo resultantes ?ioo 
intersecţie in comparationibus dissimulet. 

Omne enim triangulum maximum heptagoni, aream 
suam in 16 aequales partes resolvit; quales trapezium 
areae 20, atque triangulum sequentis classis ascenden- 
ter, quod tangentem subministrat , 25 part6s possidet 
(pag. 304). Sed triangulum quod tangentem submini- 
strat, est aequale quadrato inscripto circuli, ad cuius 
aream triangulum ut maximum spectat. Ergo ex hoc 
loco, partium valores in columnis aut hypothenusis de- 
duci poterunt, siquidem serîes quadratum 25-um pos- 
sideat. # 

Assumto namque circulo normali, in quo triangu- 
lum maximum EDF^ ut 16 partium 5725X16=92%5; 
porro trapezium areae EBFD, ut 20 partium 5^?25X20= 
llS/s; atque triangulum /Î/JT, ut 25 partium 5%X25 
==144 quadratula tenent; erit pars assumta, 5%sy qtiae 
via reductionis in 144 elementa resolvitur Jij pars quad- 
rati inscripti, cui triangulum RDT aequale est. Ergo per 
Vs partem 12 columnarum, seu cum 2% columnis bene 
redditur; cuius quadruplum, seu 23)^5 quadratula, ut 
habet triangulum EBFy cnm 2y5+2?5=^4^5 ; atque le-lum, 
cui triangulum EDF^ aiit quadraitum de latere Em re- 
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spondet, cum 2?5X4==9J5 columnis sisti debebimt; unde 
reliqua deduci poterunt 

«Quod alteram in puncto G aut H susceptam inter- 
sectionem attînet ; quandoquidem cathetus minor BG, sit 
latus 9 quadratorum, atque 9X25 dent 225 quadrata ; 
mensura eiusdem pro hac intersectione a quadrato 52 
columnaruih debebit depromi, quod in serie 225 quad- 
rata cum 4 superfluis refert. Ergo BG habebit %=ldys 
colunanas, qua6 dant 108)^ quadratula. — Cum porro 
cathetus maior GD sit latus 15 quadratorum, illa de 
quadrato 27 columnarum ut quadruplo sui habebit 13)4 
columnas, quae dant 1823^ quadratula; unde quadratum 
illud ad cuiuş aream intersectio în G vel U suscepta spe- 
ctat, erit 1 0?5 + 1 3?^ = 23?io columnarum, cum bll^Yi^^ 
quadratulis; qiiae sunt 47^^ quadratis aequalia, et reduc- 
tive, ad n 239 columnarum revertuntur. — Habent 
enim quadrata intersectionis simul sumta, 108>5-|-t82}i 
=290%o; item parallelogramma areae (10?5 X 13^4 = 
140%o) simul sumta, 280'^o- — Hinc si triangula ex 
vertice opposîta EIP et BID accipiantur, quae per ca- 
thetos maiores alterius intersectionis ED et PB, super 
bas^es parallelas EP et BD decussatim excisa sunt : erunt 
areae horum triangulorum ad invicem , ut sunt quadrata 
basium. Sed EP ut chorda subtendit arcum EPy qui pro 
1^4 triangulo heptagoni deservit ; est ergo catheto minori 
BG aequalis, seu latus 9 quadratorum ; cumve basis alte- 
rius trianguli BD sit latus 24 quadratorum: erunt bases 
ad invicem, ut sunt 3: 8. — Itaque cum triangulum 
BID habeat 36 quadratula; habebit triangulum EIP 13^4 
quadratula. — Porro cum triangulum extentum hepta- 
goni normalis EKD şit 28^5} erit triangulum EKI aut 
PKIy 28>i — 18 = 10)^ quadratuloruip. Ergo triangulum 
EKP habebit 13^4+10^5 + 10)^ = 35)10 quadratula. Sed 
triangulum EKP=^ triangulo HKD; atque triangulum 
BKH^ ut triangulum extentum huius intersectionis, ae- 
quale triangulo HKD. Ergo triangulum BHD , quod est 
dimidium parallelogrammi per hanc inter sectîonem for- 
maţi, habebit 35}îoX2=70yio quadratula; atque paral- 
lelogrammum intersectionis unum, ut est EFZP^ TO^ioX 
25==14O/^0, ut proxime deductum fuit 
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V. DE ENNEAGONO. 



Si in Octogono normali (Fig. III) , linea AD, ut illa 
per latus quadrati inscripti BA^ de catbeto intersectionis 
maiori ED abscinditur , ex puncto diametri extremo /), 
ad peripheriam în G translata, (Fig. VII) functîonem ca- 
theti induerît : quandoquidem linea AD, quae âream rec- 
tanguli BAD in ratione 7: 6 dividit, sit 13 columna- 
rum, seu latus quadrati 14 quadratorum; erit altera 
cathetus JÎG, latus quadrati 10 quadratorum, et ratio 
cathetorum ad invicem ; ut sunt 7 : 5. 

Si cathetus minor BG ut chorda considerata, per 
radium EK bifariam divisa fuerit ; erunt ex puncto bis- 
sectionis E descripta triangula, BKE et EKG inter se 
aequalia. — Tandem si in triangulo EKG, ex angulo jB, 
ad oppositum latus GK perpendicularis ducta, et ad pe- 
ripheriam usque continuata fuerit; erit chorda EP ae- 
qualis catheto minori jBG, et ex puncto bissectionis 6 
descriptum triangulum GKP, = antecedenti triangulo 
EKG. — Ergo super duabus aequalibus chordis BG et 
J5JF, quae se in r intersecant, tria aequalia triangula de- 
scripta erunt, et arcuş circuli fiP trisectus. — Hinc si 
puncta extrema arcuş trisecti , per chordam BP coniuDC- 
ta fuerint; quandoquidem radius QK^ per punctum in- 
tersectionis r ductus, arcum et chordam BP bifariam 
di vidat ; erit arcuş BQ = arcui QP. 

Si ex altera diametri extremitate B , in latere BH, 
cathetus maior 14 quadratorum ; atque in latere HD, ca- 
thetus minor 10 quadratorum, eadem operatione eriga- 
tur; erunt de catheto minori, ex bissectione radii OK 
descripta triangula HKO et OKD^ iriangulis in altero 
latere descripţia aequalia, — Non secus si in triangulo 
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HKOy ex angulo O, ad latus oppositum HK perpendicu- 
laris ducta, et ad peripheriam nsque continuata fuerit, 
erit ex puncto bissectionîs H descriptum tertium trian- 
gulum QKH^= trîangulo antecedent! HKO; chordae au- 
tem OQ et jBP, în radio verticali AK se mutuo interse- 
cabunt; cum ab utrinque eadem operatione, se ex uno 
quadrante circuli in alterum transmiserint. Itaque arcuş 
circuli QD^ in punctis H et O trisectus erit ; quem radius 
PKy per punctum intersectionis chordarum DH et QO 
ductus in n, una cum subtensa chorda QD, bifariam dî- 
videt. Unde arcuş QP^ erit aequalis arcui PD. 

Ast etiam arcuş BQ^ est aequalis arcui QP. Ergo 
peripheria semicirculi superioris, in punctis Q eţ F, tri- 
secta est. Fuerit autem . semicirculus superior , in pune- < 
tis Q et P trisectus ; tune est arcaâ PD 60 graduum ; 
atque arcuş BP^ 120 graduum. Eăt porro chorda PD 
radius, et chorda BP latus trigoni maximi. Hinc cum 
de arcu BP tria aequalia triangula, ut pote BKE^ EKGj 
et GKP excisa sint ; subtendent bases hbrum triangulo- 
rum, singulatim arcum 40 graduum. Sed 40X9=360. 
Ergo triangula excisa, sunt triangula enneagoni nor- 
malis. 

Siquidem triangulum enneagoni no]*malis BKEj ut 
dimidius rhombus, aream ex lateribus suiş bissectis, in 
4 aequalia triangula, seu rhombos dimidios, BNa et Eha; 
item Nab et NKb dividat ; erunt ex hac di visione, trian- 
gula duo 5 latus commune possidentia , quae figuram 
rhomboidis Eaîib aut BabN assumunt; dimidium areae. 
Gumve rbomboides, per diagonales suas, rursum in areas 
aequales dividantur : erunt diagonales maiores EN et J?6, 
pro area trianguli BKE^ lineae bissecantes, et tyiangu- 
lum BEN aut EBb,= triangulo ENK emt BbK — 

Eadem lege, erunt in triangulo enneagoni quadru- 
pli BDRy lineae BM et RK; iteni in trîangulo enneagoni 
dupli BRK, lineae Bc et EK bissecantes/ areae , siquidem 
ex functione harum linearum, area in duo triangula eius- 
dem baseos et altitudinis dividatur ; quibus în triangulo 
quidrupli, rhomboides bissectionis EBKM aut REKM; 
item in triangulo dupli BRK^ rhomboides EBNc aut 
ENKc respondent — Sed dîagonalis maior rhomboidis, 
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quae in area trianguli enneagoni bissectionem conficit, 
est ipsî basi ; îtem diagonalis minor , dimidio lateris tri- 
anguli bisaecti aequalis. — Est enim in triangulo ennea- 
goni normalis BKE^ bissecans EN aut J56= basi BE^ ut 
area quadrisecta trianguli dupli BRK demonstrat ; item 
ab aut aiV= dimidio lateri J5iVaut Eb: — Non secus in 
triangulo qnadrupli BDRy est bissecans diagonalis maior, 
BM aut RK= basi RB ; item EM aut EK^= dimidio late- 
ri BK aut RM. — Ergo in triangulo enneagoni, basis ad 
latus suum, rationem dupli tenet ; quae in triangulis suc- 
cessive bissectis continua evadit. — 

Si namque triangulum enneagoni normalis quadri- 
sectum BKE accipiatur ; est in hoc triangulo a'N^ latus 
trianguli BNa^ quod unam quartam areae refert, bisse- 
cans trianguli jBJSiV, quod est dimidium trianguli BKE; 
porro EN latus trianguli BEN^ bissecans trianguli nor- 
malis BKE; tandem EK latus trianguli BKE^ bissecans 
trianguli dupli BRK\ atque RK latus trianguli BRK^ 
bissecans trianguli quadrupli, J?D/Î. — Ergo latera aA, 
NE^ EK^ KR et RD; sunt in ratione dupli continua ad 
invicem. Unde ratio Platonis (pag. 296) potius ad trian- 
gulum enneagoni quam pentagoni aut decagonî spectare 
videtur. Est enim in triangulo enneagoni BN : BE aut 
EN^BE aut EN: BK aut EK. — Item BK &ut EK: BR 
aut RK = BR: BD aut RD. — Hinc cum dîagonales 
transversae rhomboidum, quae de laterîbus duarum clas- 
sium iuxta positarum deşumtae sunt , se quoqiie bifari- 
am secent , et per hanc sectionem, triangulum enneagoni 
sequentis classis descendenter exscindant, quod novam 
bissectionem areae, ex antecedente quadrisectione ob- 
tentae involvit ; ex hac re series continua dupli triangu- 
lorum enneagoni, descendenter exire debebit. 

Si enim triangulum enneagoni tormalis quadrisec- 
tum BKE accipiatur : est in triangul6 unius quartae JVflfc, 
triangulum eNb dimidium areae ; ergo % trianguli BKE- 
— Tandem in triangulo aequali pariter unius quartae 
aijB, est triangulum ebg )4 areae , aequale triangulo aef^ 
quod triangulum aEe bifarîam dividit; ergo Ks trianguli 
BKE. Unde triangulum hegy erit y^; atque trianguluni 
hgi y^i trianguli BKE. 
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Si in triangulo enneagonî normalîs BKh2^ triangula 
bissectionis aequalia BEK et EBb accipiantur ; erunt ilia 
simul sumta ipsi triangulo BKE aequalia. Ergo triangu- 
lum contectionis BkE^ erit aequale trapezio kNKb; siqui- 
dem ex accessîone trianguli kEb aut kBN^ utnimque 
membrum aequationis , in dimidium areae evâlescat. Est 
autem triangulum contectionis BkE^ quadruplum trian- 
guli ex vertice oppositi Nkb; cum haec triangula sint ad 
invicem , ulf sunt bases. Ergo si triangulum contectionis 
BkE fuerit 4 partium ; erit triangulum NKb^ quod unanâ 
quartam trianguli normalis refert , 3 partium. Unde tri- 
angulum kEb aut kBA erit 2 partium, et triangulum en- 
neagoni normalis BKE^ duodccim partium. — Itaque 
cum area trianguli BKEj hac lege trisecta sit ; quando- 
quidem triangulum BVR^ sit quadruplum trianguli BkE; 
erit illud H trianguli quadrupli BDR^ cuius area hoc 
pacto per lineas BM et RK^ in 6 aequales partes secta 
est. — Cum enim triangulum MVK^ sit J^a areae; habe- 
bunt triangula YDK^ VBK et VEB^ singula fn partes. — 
Hinc cum triangulum BdD^ sit duplum trianguli BVR; 
erit triangulum BdD \2 partium ; atque triangulum RBdy 
unam tertiam areae referet, seu triangulo Vi^ partium 
BVR aut BKd^ aequalo erit. Caeterum bissecantes assum- 
tae, cum altera bişsecante perpendiculari, ut sunt ED 
et RK] aream in ratione dupli ita dividunt, ut partes de- 
cussatim aequales evadant. Sunt enîm triangula REV 
et D VK singula >6 areae. 

Quandoquidem in ţriangulis enneagoni rationem du- 
pli ad invicem tenentî bus, bissecantes quoque arearum, 
continuam dupli rationem ad invicem teneant ; — ^ si la- 
tus trianguli quadrupli DR^ ut,bissecans sequentis clas- 
sis ascend^nter, in suo valore, seu ut latus 12 hypothe- 
nusarum accipiatur ; erit RK ut bissecans sequentis clas- 
sis descendenter , latus 12 columnarum ; porro KE ut 
bissecans sequentis classis descendenter, latus 6 hypo- 
thenusarum ; tandem EN , latus 6 columnarum ; et Wb, 
latus 3 hy pothenusarum ; ut habet ^U diametri BN. — 
Hinc cum EN sit =^EB, seu utrumque latus 3 quadrato- 
rum ; siquidem EB sit in area enneagoni normalis cathe- 
tus intersectionis minor ; erit ED ut cathetus întersectio- 
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nis maior, latus 24 — 3=^21 quadratorum , seu 16 co- 
lumnarum. — Itaque area trianguli quadrupli BDR ha- 
bebit 16X6==96 quadratula; unde triangulum fi££, ut 
}i pro se 24; atque area enneagoni normalis, 24X9== 
216 quadratula teuebit, quod evidenter falsum est: cum 
hoc pacto area enneagoni , ipsi dodecagono aequalis eya- 
deret (pag. 271). Ergo ut verus valor enneagoni inve- 
niri atque erui possit ;. natura intersectionis quae ennea- 
gonum producit, debebit in specie investigări. 

Intersectio directiva et antecedens, pro excisione 
triauguli euneagoni, est in puncto G; in qua fungentes 
catheti intersectionis BG+OD^ ut latera 10+14 quadra- 
torum, sunt ad invicem; ut sunt 5: 7. — Sed ratio 5: 
1 y est ratio dupli fundamentalis : ergo aream quoqne 
enneagoni, ratio dupli regere d îbebit. — Cum tamen in- 
tersectio dupli, cum quadratis rationem 5: 7 ad invicem 
tenentibus educta , in suiş partibus , ab illa nprmali di- 
versa sit; in qua ratio 5: 7, ad columnas quadratorum, 
intersectionem perficientium pertinet: functiones quoque, 
quae ingenîo intersectionis cuiusque accommodatae esse 
debent , ab invicem recedent : siquidem congruentia in- 
ter has intersectiones ad bissectionem , ut locum tertium 
restricta sit; unde nempe intersectio aequalitatem , pro 
expressionibus utriusque intersectionis deducit (pag 207). 

Ut enim quadrata 1 -+- 1 4 columnarum , quae in 
quadrato quadrupli 24 columnarum , intersectionem du- 
pli normalem suscipiunt, una etiam bissectionem areae 
conficiunt ; quae intersectioni dupli , natura sua inclusa 
est (pag. 101): ita etiam quadrata 11+13 columnarum, 
quae rationem 5: 7, non iam in columnis, verum in 
quadratis suiş habent ; in area ejusdem quadrati 24 co- 
lumnarum, bissectionem absolvent, siquidem quadrata 
10+14=24, dimidium areae ita referant; ut in înter- 
sectione, normaliter suscepta quadrata 8+16=24, idem 
dimidium continent. Sed exaequatio inter quadrata in- 
tersectionis simul sumta ab una , atque paţallelogramma 
areae simul sumta ab altera parte , ex qua bissectio are- 
ae exit,. pro intersectione quaque , alia esse debebit. Ha- 
bent enim in casu normalis intersectionis , quadrata in- 
tersectionis simul sumta, 100+196=296; item parai- 
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lelogrammâ lateris simul sumta^ 140+140=^280 quad- 
ratula; unde bissectio in stătu normali ita prodibit, si 
quadratum intersectionis quodque, in parallelogramma 
lateris simul sumta, de suiş, 4 quadratula transcripserit. 
— Ex adverso in casu praesentî, dum intersecţie cum 
quadratis 11+13 columnarum suscipitur; habent quad- 
rata intersectionis simul sumta, 121 + 169=290; îtem 
parallelogramma lateris simul sumta, 143 + 143 = 286 
quadratula. Ergo hac vice, ut facies normalis intfersec- 
tîonîs redeat, cui ut regenţi se sîngula conformare de- 
bent ; parallelogramma simul sumta , in quadrata inter- 
sectionis simul sumta , 6 quadratula debebunt transcri- 
bere : quod si fuerît, valor rectanguli BGD, ad 70 quad- 
ratula devalvabîtur. — Cum enim cathetus minor BG^ 
halDeat 11; item cathetus maior GD 13 columnas; area 
parallelogrammî GBTD^ revera 11X13=143 quadra- 
tula numerabit; ex quibus întersectio tria, in quadrata 
intersectionis transcribet; unde rectangulum intersectio- 
nis -BGD, ut dîmidium parallelogramiiii GBTD; ad 71?i 
— 1?4=70 quadratula dehiscet. 

Itaque cum în hac intersectione , rationem 5: 7, 
non columnae ; verum ipsa quadrata intersectionis habe-^ 
ant: rationem quoque dupll inter partes excîsas, non 
columnae ; verum ipsa spatia officio intersectionis excisa 
referent: atque hac lege, etîam comparationes ac aesti- 
mationes arearum , omissîs columnis , iuxta sectiones in- 
tersectionis accipi debebunt; quae per assumtiones, huic 
stktuî admensas operatur. — Hinc cum in triangulo 
quadrupli BDR^ sint BM et RK bissecantes areae ; atque 
triangula ex hac bissectione nata RBM et BRKy per li- 
neas ex vertice ad basîm demissas BG et RN, rursus 
bifariam dividantur ; erit triangulum RBG aut BRN^ una 
quarta areae. Habet autem regtangulum BGD aut RND^ 
quod hac lege tres quartas areae possidet, 70 quadra- 
tula. Ergo A RBG, ant BRN, habebit 70/3=28/55 atque 
A quadrupli BDR, 70 + 23V5 = 93H quadratula. Unde 
cum area enneagoni 4-pli, habeat 93/5X9=840 quadra- 
tula seu 70 quadrata, ut habent 29 columnae ; habebit A 
enneagoni normalis BKE 23^, atque area enneagoni nor- 
malis, 23/sX 9=210 quadratula, seu 17?^ quadrata. 
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Quapdoquidem triangula RVD et BVD^singulsi unam 
tertiam trianguli 4-pli BDR^ seu 31)^ quadratula refe- 
rant ; ex quibas ut ramis stella enneagoni coalescit : ha- 
bebit stella quadruplî 62% X 9=560 quadratula, seu % 
areae. — Undo stella enneagoni nomalis erit 140 quad- 
ratulorum, 

Atque iam valores partium , ad trîsectas areas spec- 
tantium , deduci poterunt ; quos ratio dupli , inter bases 
atque latera^ officîo intersectianis erecta regulat. — Cum 
enim în triangula normali BKEy babeat ă BhE ut V^ areae 
7J9 quadratula ; habebit A BEV ut duplum, 15^9 ; atque 
H^ BVR ut quadruplum 3IV9 quadratula. — Est autem 
^de diametro BD ut basi excisum A BdD^ duplum trian- 
guli BVR; siquidem in triangulo quadrupli, HitBD la- 
tus , atque RB basis : ergo Gl%% quadratulorum. Unde A 
BRd^ ut ^5 areae, habebit 31)^ quadratula. Sed A RBG, 
ut >i areae habet aSJi; ergo A GBd habebit M)!,-Wi 
=7.^ quadratula, ut habet £^ MVK aut BkE etc. 

. Si in triangulo enneagoni dupli BRKj linea ex ver- 
tice ad basim demissa RN accipiatur ; quae per intfersec- 
tionem pro bissecantc habetur : illa perpendicularis non 
est. Perpendicularis namque ex medio radii BK^ nempe 
puncto iV erecta, per punctiim Q transire deberet; ut 
exemplum hexagoni nprmalis docet. — Lineae tamen 
RN et J5G, quamvis non in bissecante vera ED^ verum 
extra illam in puncto x se intersecent, ut bissecantes 
aequalium triangulorum BRK et RBMj per intersecţie-» 
nem pro aequalibus habentur. Hinc, quandoquidem BQ^ 
ut cathetus intersectionîs minor , sit vera perpendicula- 
ris ad latus RD ; erit pars resecta RG brevior , quam est 
pars de altero latere resecta BN. Ergo vis intersectionîs 
ibi coUocata erit; ut per quadrîsectionem lateris RDy in 
puncto G iniuste quidem, sed per veram perpendicula- 
rem. nempe cathetum minorem susceptam; abundantia 
catheti maioris GD dissimuletur , et ad valorem , qui 
parallelogrammo GBTD impositus est, exacte redden- 
dum cogatur. — Cum enim A RBG , ut alteri BRN^ ex 
bissectione basis BK obtento aequale, unam quartam 
trianguli 4-pli referat ; cathetus autem minor 1 1 colum- 
nas teneat: valor resectae partis /IG, in columnis 4^5$ 
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defixus erit; siquidem 11 X4)is dent 469^ qua^atehi, «^ 
duse qoartae deaiderant. Ergo cathetus maior GJO, ut de 
quadrisecto latere 3 partium, in Ticem 13 columnarum 
qiias tenet, ad 4)^X3ssl3% cohimnaa devalvabitor. 

Qaandoquidem A BEN, sit H triangali dupli BRK; 
erit illad Vs trianguli quadrupli BDR. — Sed A exten* 
tuiu catheti minorb EBFj est aequale triangulo legitime 
descripto BEN. Ergo A enneagoni, in cireulo normali 
maximum EDFj habet de triangulo 4**pli BDR 7 partea ; 
leu 9Z% — itfi^sssSlYi quadratula. Unde in triangulo 
BDRj erit altitudo ED ad latus RD; ut sunt 7: S. — 
Itaque cumiZDsît latus 24 quadratorum ; erit altitudo 
ED latus 21, atque dimidia basis BE^ latus 3 quadrato- 
rum: ut ratio dupli lateris, ad basim desiderat. — Quae 
rafioneSi ut regentes enneagoni; quemadmodum valo^ 
res arearum : ita relationes quoque partium ad invieem 
definient. 

Cum enim polygotia regularia , ad legem seriei 
quadratorum se eomponant : area quoque triaAguli BDRj 
ex quadrisectione lateris siii^ in 16 aequalia enneagoni 
triangula resolvetur ; ut area A*li normalis BKE quad- 
risecta demonstrat. — Hinc si A BNa, pro unitate prima 
accipiatui:, cuius area ut Yu quadrupli, 5^ quadratula 
tenet; erit A MDK quadruplum, porro A GDN noni-> 
plum ineipientis, eum 5^X9^=^52)4 quadratulis; euius 
% pars habet ??« quadratula. Itaque eum A extentum 
GxN, quod aream trianguli GDN^ in trapezium ennea- 
goni transformat , 7 partibus oetavam adiicîat ; — - babe* 
bit area trapezii GxNDj 527^4-7?^==s60 quadratula. — Sed 
rectangulum interseotionis BGD aut RNDj babet 70 
quadratula : ergo rectangulum BNx aut JflGxj quod tra* 
peaium GxNDj in rectangulum intersectţonis transformat, 
babebit 10 quadratula; — area autem rectanguli BOD 
aut RNDy ad ductum bissecantis £2>, in partes 30+40 
quadratula tene^tes di^a erit. — Tandem A extentum 
RxB^ babebit 93^—80=13% quadratula, ut % trianguli 
quadrupli pro se exigit : unde etiam A extentum MB^ 
quod triangulum BDR in trapezium enneagoni tf ansfor* 
mat, seu 7 partibus octa^am adiicit, 19^H quadratula 
numerabit. — Ast trapezium RZBD, «» triangulo en^ 

Qmdr.Ctec 21 



8S8 

neagbni ZDY.\ ergo A XDY erit lOffil^s quadratuloram. 
Unde A enneagoni IDL ut una quarta , et trianguio ex- 
tento BID aequale , babebit 26% qaadratula ; ut etiam 
dupli ratio lateris BD ad suam basim RBy pro triatgulis 
^xt^Qtis BID et RZB desîderat — Hinc rectangulum 
quoque BEI aut lOD^ ut duplum reetanguli BJNx 20; 
item rectangulum BKU^ ut duplum reetanguli BEI 40 ; 
atque A enneagoni BUL^ 53'/$ quadratula tenebtint — 
Atque iam valores omnium triangulomm , quorum ver- 
tiees in radio AK^ per intersectionem designaţi sunt*, 
eruti babentur; siqnidem A BID 26%; A BkD ut dimi- 
dium rhombi maximi bexagoni 42 ; A BdD ut % trian* 
guli BDR 62%; rectangulum BAD 72; atque A BUD 
tăO quadratula teneant. 

Cum in area circuli normalis , A maximum EDF, 
latus de altitudine trianguli quadrupli ED accîpiat ; erit 
cîrculus ex centro /, cum radio /fl, Ip descriptus, in quo 
A quadrupli BDRy pro . maximo habetur , — ad circulum 
BOrmalem; lit sunt 8: 7. — Sunt autem pro hac area, 
legitime descripta enneagoni triangula ZIB et uIDy cum 
aequali extento BID; singula 26^ quadratulorum. £rgo 
area enneagoni habebit 240 quadratula. Cumve ennea* 
gonum circuli sui '^7 partes teneat ; habebit quadra4nim 
inscriptum 164^ quadratula, qiiae reducta dant 1152, 
ut habent columnae 34 y si superflua sua dimiserint. — 
Itaque D inscriptum lâ^, atque area circuli 20^ quad* 
rata referet. — Porro cum segmentula simul sumta in 
enneagono normali 222 — 210=12 quadratula habeant; 
iiabebunt segmentula cirbuli de radio Bl 13^ quadratula. 
Sed segmentum BLD in circulo cum radio BU d^scripto, 
est duplum segmenti BZR; ut etiam rectangulum BKV^ 
est duplum reetanguli BEL Ergo lunula BCDL^ per 
arcum circuli ex centro U descripti resecta, habebit 111 
_32%=78^y65 quadratula etc. 

Quandoquidem in enneagono triplum in specie non 
^oocurrat; illud de quadrato tripli 21 columnarum, ad 
exemplum enneagoni normalis deduci debebit. Habet 
nempe O 21 columnarum 9 superflua; — quibus dimis- 
«is, ad valorem 432 quadratulorum devalvabitur , et 
rationem 5: 7 recipiet. — Sed in normali, de quadrato 
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inscripto 4 quadratula emunguntur y cuius area hac lege, 
parallelogrammo intersectionîs aequalis evadet; siqui- 
dem dimidium parallelogrammi devalvati , sub specie 
rectanguli intersectionis BGD^ tres quartas trianguli 4-li 
BDR referat (pag. 319). Ergo in quadrato tripli, 4X 
3=12 quadratula emungi, et area ad 432 — 12=420 
devalvari debebit ; quae parallelogrammum intersectio- 
nis sistent. Cumve dimidium huius parallelogrammi, — 
ut rectangulo intersectionis aequale , tres quartas quad- 
rupli de quaesito triplo teneat; h de 210 quadratulis, 
aream trianguli enneagoni de normali tripli, cum 70 
quadratulis reddet: ut sunt 23/3X3=70. 

Intersectiones quod attinet: principalis in G sus- 
cepta , spectat ad aream quadrati quadrupli ; in qua ra- 
tio dupli, cum columnis 11+13 erecta est (pag. 206). 
Posterior autem in E suscepta, exratione catheţorum 
intersectionis ad invicem ,1:7 deduci debebit. Hinc 
cum cathetus maior ED, ut 16 columnarum , 21 quad- 
rata + 4 superflua habeat ; habebit cathetus minor EB^ 
288 — 256=^32 quadratula, quae ex transcriptione 4 
superfluorum catheti maioris, ad valorem 3 quadratorum 
evalescent. Sed 32 normalia, sunt 16 quadratulis dupli 
aequalia; quibus 4 hypothenusae respbndent: cumve 4 
hypothenusae , unam tertiam diametri referant, erunt 
illae 5^ columnis aequales. Ergo latus quadrati, ad 
cuius aream intersectio in E suscepta spectat , .cum co- 
lumnis 21^5, 21)i, 21?9 poterit assumi; ut pro diversi- 
tate casuum, sit >9 quadrati 65, aut V^s quadrati 130« aut 
Hi D -ti 196 etc columnarum ; quod duntaxat inductive po- 
terit determinări, siquidem in enneagono, usus columna- 
rum fere exulet — Cum enim ratio dupli , hac vice non 
ex columnis 5:7, verum ex quadratis 5 : 7 sit deri- 
vata; neque mobilis iile lusus columnarum se uspiam 
illocat , quem area pentagoni habet , dum valoribus par- 
tium, in columnis suo îngenio accommodatis , conveni- 
entes mensuras statuit. 
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Si in circulo normali , latos qoadrati insoripU AD 
in dîametmm iacentem BD transferatur, ut sit MD= AD, 
(Fig. Vm) atque ex puncto M perpendicularis MG eri- 
gatar : erit MG inter partes diametri abscissas BM et MD 
media proportionalis. — Sed MD^ ut lateri AD aequalîs 
habet 12 columnas; ergo BM habebit 17 — 12=5 oolum- 
nas; unde ifGf erit latus 12X5=60 quadratulorum seu 
5 quadratorum. Cumve BM sit latus 2 ^uadratorom ; 
erit hypothenusa BG latus 5+2 =» 7 quadratorum. Si rec- 
tangulum GMD pari modo fuerit aestimatum ; erit hypo- 
thenusu GD latus 5+12=17 quadratorum. — Ergo in 
rectangulo intersectionis BGD, est cathetus minor BG 
latus 7, item cathetus maior GD latus 17 quadratorum. 

Si cathetus intersectionis minor BGy per radîum EK 
bifariam secta fuerit ; erunt triangula ex hac bissectione 
descripta BKE-hEKG inter se aequalia. — Si in trian- 
gulo posteriua descripto EKG^ ex angulo E ad latus op- 
positum GK perpendicularis usque ad peripheriam con- 
tinuata EO ducatur; erit chorda EO aeqifalis catheto 
minori BG^ et triangulum GKOs=s trianguh) antecedent! 
EKG. Itaque.super chordas aequales BG et EO, quae per 
intersectionem in a, punctum bissectîonis pro triangulo 
EKG designant , tria aequalia triangula iuxta se posita 
BKE^ EKGy et GKO descripta erunt, et arcuş ărcnli BO 
trisectUB. 

Si ex altera diametri extremitate Dj pari modo pro- 
cessum &erit : erit BH cathetus intersectionis maioţ , et 
HD cathetus I intersectionis minor. — Itaque si calSetus 
minor HD^ in radio KQ bissecantem habuerit ; erunt tri- 
angula DKQ et QKH inter se aequalia» Tandem si in tri- 
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angulo posteriori QKH ex angulo Q , ad latus oppositum 
HK perpendicularis usque ad peripheriam continuata QP 
ducta Ăierit; eirit chorda QP= catheto minori HDj et 
triangulum HKP=^ triangulo antecedenti QKH. — Ergo 
in semicirculo superiori , dum ex utraque diametri ex- 
tremitate aequaliter proceditur, 6 aequalia triangula, 
cum contectione in sectore verticali PKO descripta erunt. 
— Ast si triangula iuxta se posita tria, BKE+EKG+ 
QKO accipiantur, ut illa ex: intersectione in G educta 
sunt ; siquidem cathetus minor alterius intersectionis HDy 
triangula duo, utpote DKQ-hQKH possideat: locum 
trianguli sexti sector OKH bis sumtus referet. — Ex ad- 
verso si triangula tria posterioris intersectionis in H, ut* 
pote DKQ+QKH+HKP accipiantur; siquidem hac vice 
cathetus minor anterioris intersectionis BG duo triangula 
teneat; locum sexti sector GKP bis acceptus referet. — 
Ergo sectores GKP^ PKO^ et OKH sunt inter se aequales^ 
qui simul sumti uni et dimidio triangulo describendo de- 
serviunt, ut habet sector EKP. Cumve sectorem PKO 
radius verticalis AK bifariam dividat ; erit sector PKA 
undecima pars quadrantis BAK^ atque . y^^ pars circulL 
Unde triangulimi BKEe,T\t triangulum endecagoni nor- 
malis; item triangulum BDR triangulum endecagoni 
quadrupli 

Si in rectangulis similibus GMD et YBD catheti ac- 
cipiantur; erit in rectangulo minori MD: GM, ut in rec- 
tangulo maiori BD: YB. Hinc cum MD sit latus 12; 
porro GM latus 5; atque BD latus 24 quadratorum; erit 
cathetus YB ex 12: 5=24: x, latus 10 quadratorum, 
seu 11 columnarum: et hypothenusa YD latus 10+24 
^=34 quadratorum seu 14^ hypothenusarum ; siqaidem 
17 quadrata 49 vicibus sumta, sint 833 quadratis aequa- 
lia, quibus in serie 100 columnae respondent. Ergo YU 
habebit 6 ; atque YZ 22 columnas ; area autem trianguli 
ZjDF, cuius basis tangentem circuli nor malis sistit, 17 X 
11=187 quadratula possidebit. 

^Si trapezium intersectionis directivae, seu maiufi 
GHwi) accipiatur : siquidem GM sit latus 5 quadratorum ; 
erit GS latus 20 quadratorum. Habent autem columnae 
22, quadrata 40 ; ergo latus 20 quadratorum habebit 11 
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hypothenusas. Unde GM erit h\ hypothenusarum. Itaque 
h%X^—^^, dabit aream trianguli BGK; cui GKD, ut 
triaugulum extentum intersectîonis suae aequale est. 
Ergo rectangulum interscctionis JÎ(]rD=66; atque tra- 
pezium GBSD— 132 quadratulis; ut sunt 11X12=132, 
si nempe area trapezii de suiş diagonalibus GS X BD 
fuerit aestimata. Hinc cum YZ sit duplum de GS; erit 
GM duplum de bK. Unde etiam A MBr, duplum trian- 
guli KDm. 

Siquidem punctum Mj ex quo perpendicularis MG 
erecta est ; sit per radium circuli dupli designatum (pag. 
26): erit D dBeM, quadratum index 3?^ columnarum, 
seu K quadrati 7 columnarum ; Mf radius normalis ; at- 
que parallelogrammum AdMf 29% quadratulorum etc. 
ut est in intersectione dupli normali. — Itaque cum tan- 
gens IJB sit =^BM; erit UX 7 hypotheausarum : unde 
area trianguli endecagoni UDX^ habebit ex altitudine 
BD, 7X12=84 quadratula normalia. — Sed UB, ut 
latus 3?4 hypothenusarum, habet 24%; item diameter 
BD^ 288 quadratula: ergo in rectangulo UBDj quad- 
rata cathetorum simul sumta, 24?4H-288=312?i quad- 
ratula tenent. Hinc cum 312î^X2 sit= 625, ut habent 
25 columnae; habebit hypothenusa I/D, 12?* hypothe- 
nusas. Ergo ID hstbebit 6)i hypothenusas cum 78% quad- 
ratulis; atque latus 63^ quadratorum referet. — Cum 
enim IL sit ^= UB ; erit etiam D loLn = D-to dBeM; un- 
de IK habebit , 15J hypothenusas. — Ergo area trianguli 
endecagoni IDLy quod ad circulum cum radio ID de- 
scriptum spectat ; habebit 21 quadratula normalia ; cum 
sit h trianguli UDX. 

Si /D fuerit diameter ; erunt incirculo, ex centre 
k cum radio hi, hD descriptor triangula IhK et NkDy 
triangula endecagoni legitime descripta ; item triangula 
KhD et IhNj triangula extenta eiusdem valoris ; quae si- 
mul sumta parallelogrammum intersectionis IKDN sis- 
tunt, quod triangulo IDL , 21 quadratula tenenti aequale 
est. — Hinc cum O centri loLn , sit = quadrato indici 
dBeM ; erit parallelogrammum ABef, duplum parallelo- 
^ammi IKDN: quod in triangulis enneagoni legitime 
excisîs Bge et Agfy item extentis aequalibus BgA et fge, 
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pro area circuli de assumto dupli , non secus 4 triangulşt 
endecagoni sui possidebit. — Cum euim AB^ sit latus 
qufidrati ioscripti, — atque Be^ latus qpadrati indicis, 
quaie habent 12 et 3^ columnas : area exacte duplum 
parallelogrammi IKDN^ seu 42 quadratula referet. — 
Habet autem in circule aqrmali , pp^rallelogrammum 
QBFDj in triangulis legitime excisis QKD et BKF; item 
extentis aequalibus QKB et JFKD; —r. npn secus 4 triiv^* 
gula endecagoni sui. Ergo assumta parallelogramma sunt 
inter se similia, quae latera sua de cathetis intersecţie* 
nis endeeagoni sui depţomta habenţ. — Aşt in paraUe-* 
logrammp IKDN^ cathetus minor IK est latus %. quadrati; 
cumve cathetus maior KD sit radius ; erit diagonalis /D, 
latus ?i4-6=6Î4 quadratorum. — !Nop secus in paralle- 
logrammo ABef^ cathetus minor Be est latus unius quad-^ 
rati; cumve cathetus maior AB sit* latus quadrati in- 
scripti; erit diagonalis Bfj latus 1+12=13 quadrato- 
rum. Ergo cathetus maior , ad suam hypothenusam ^ est 
in utroque casu; ut sunt 12: 13. — Itaque etiam areae 
circulorum, cum radiis KD et ID descripto^rum ; erunt 
ad iBvicem, ut sunt 12.v 13. — Hinc si area trianguli : 
endecagoni IDL , ut 13 partium fuerit assumta ; l^hebit 
triangulum endecagoni normalis QKD axit BKEj de 13 
partibus trianguli /Di, 12 pârţes. — Itaque cum Vu pari 
de 21 quadratulis, habeat 1%^; habebit triangulum en^- 
decagoni normalis, 21— 1^5»= 19^$; atque area endeea*- 
goni normalis, l9^sXll=213^is quadratula; quae ha-^; 
bent ITîi quadrata. — Parallelogrammum autem inter- 
sectionis , erit ad quadratum inscriptum circuli sui ;ru4 
supt 7: 13. 

Si area trianguli quadrupli BDR quadrisecta acci-r^ 
piatur , quae habet 77^/^, quadratula ; quandoquidem tri- 
anguia quadrisectionis iuxta se posita, in hac quoque^^ 
area , in rhomboides aequales EBKm et REKm abeant : 
erunt diagonales maiores Bm et RKj bissecantes areaef 
quae dum se in ife iştersecant , trisectionem areae confl- . 
ciunt; ut inenneagono factum est. -r- Hinc cum tjriaiiT 
gula similiş, RkB et JOeiii ^ sinţ in ratibne quadrupli aşL... 
inyicem ; eiât A Kkm Vit j atqi^e A fikq Jig ^pars aneae: >4irr^ . 
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quidem in tmngulo unius quartae KEm , per fiseas qm 
et pK, eadem tiisectio simsepta «t 

Corn rectangnliim inteneislMiiis BGD liabeat C8 
qttadratula; habebit A HJfGf, 77^»— 66=^1 l^^s runde A 
BEO , ut dimidium areae erit 5% ; atque trianguhim 
maximum Ei)Fy 7V%i quadratulomm. Si tamen A BEG^ 
ut de 13 partibus trian^li quadrupli EDR, unius pârtia 
accipiatur; habebit 6^%^^ quadratula« — Caeterum^ quan- 
doquidem bK sit =» 117, sen 59!i columnarum, atque YD in 
6 bissecta ; erit inter rectangula bKD^ OMD et YBD, con- 
tinua dupli ratio., — Hinc quum cathetus maior QD=^EQt 
pro latere parallelogrammi OBVD habita , ex altera ca- 
tbeto 6B ^Yi hypothenusas tenente, cum tOfi, hypothe- 
nusis innotescat : ex praemissis , tam per radium circuli 
1 3 partium J?/, in area trianguli EKI suscepta dupli sec- 
tio, — ex qua triangulum BIDy in partes 7^s-H5^yu-|- 
7^s quad)*atulorum resolvitur; quam etiam divisionum 
lusus deduci , et ad rationes tegentes exigi poterunt. 

Quod intersectiones regentes endecagoni attinet : 

Quandpquidem catheti principalis intersectionis in 
G jMSoeptae, sintlatera T^-IT quadratorum; habebunt 
^aadrata intersectionis simulsumta 84+204=!^^ quad* 
ratula. Cum porro parallelogrammum huius îhtersectio- 
nis QBVDy habeat 132; babebunt parallelogramma |si- 
mul sumta 264 quadratula seu 22 quadrata. Ergo area 
quadrati in G intersecti babebit 288+264=:552 quad- 
ratula seu 46 quadrata. Sunt autem 552 X 4 :ss 2206 , 
quae cum formativo 2209 quadratula numerant ; ut ha- 
bet quadratum 47 columnarum. Ergo quadratum inter^ 
sectum habet 28?4 columnas; ex quibus cathetus maior 
I4$i4, atque cathetus minor 9^^ columnas tenent. 

Si altera intersectio \n E suscepta accipiatur ; quan- 
doquidem parallelogrammum EBTD^ ut triangulo quad- 
rupli BDR aequale, 77^], habeat; habebunt parallelo- 
gramma simul sumta, 155>{s quadratula. — Habent 
^orro quadrata cathetorum BE+ED, secundum regen- 
ţetn rationem 1: 12 cathetis impositam, 229^u+265^hi 
as 288 qua^fatula* Ergo quadratum in jE intersectam 
habebit 443||^^ quadratula • cuius area de columnis 21 Vm, 
ita deduci poterit; ut cathetus maio r ED 16^m9 atque ca* 
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tfaetos minor BE 4% cohimnas possideat. In quo casa 
quadratum intersectionis maîus^ in quadratum minus, 
t% qoadratula transcribet. 

Itsque in circulo normali , polygonorum regularinm 
triangnla atque areae, in quadratulis normali bus ,^ se- 
qnenti ordiiie se excipiunt 
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Oaeterom polygona regulaiia , ea quae de quadra- 
torum familiis , atque seTie intersectionis dicta sunt : et 
illustrant, et confirmant. — Dum enim polygona quae- 
que in areasua, sectionem dupli, tripli etc. genio suo 
eonTenienter atque ita suscipiunt ; ut familiae iUius . res 
domestieae postulant , quae pro area polygoni quadra- 
tum regens Bubministrat: partibus ex tali seetione pro* 
deimtibus , aut normalem bolumnarum mensuram impo- 
nuiit j ut iiţ in pentagono ; aut aestimationem arearum, 
unde valor resultet , quadratis rationem 5 : 7 tenentibus 
committunt , ut fit in enneagono. — Itaque hac lege sin- 
gula, ad disciplinam rationis normaUs, ut basim coni- 
manem exacta erunt; quae columnis &: 7 alligata, ad 
stat^es communes deducit. — Hinc circuli , et rationis 
5: 7, normalis potestas; ut etiam vinmila affinitatis, 
quae ex communi fonte derivata, omnes quadratorum 
familias complectuntur , uberius intelligi poterunt "— 
Dum enim arcuş circuli dupli» radium AK^ in ratîone 
dai^i secat (pag, 26): radius ex 8îi4-2y4 hypothenusia, 
evadet 7+ftssl2 partiom quae sectio ad omn» quad-^ 
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ratoram familias pertiiiet (pag. 130) ; riqoidem series in 
utramque partem aperta sit, — ut qoadrata imparium 
elementorum in specie demonstrant, in quibus quadra* 
tulum centri y per bissecantes laterum, in 4 aequalia 
quadratula dividitur. — Sed clementa divisionum tineas 
recipere neqaeunt. Imo neque plena series quadratulo- 
rum obţineri poterii, si extensio de quadratulo incipi- 
ente ita faerit tentata; ut lateribus singulis, singula 
clementa adiungantur : siquidem hac via y de atratis vel 
columnis continuis, series 1, 9, 26, 49, 81 etc. ele- 
mentorum, cum înteritu quadratorum elementa paria 
tenentium prodeat. — 

Ut porro quadratum normale 12 columnarum , ex 
quadratis columnas 674 + 6?^ tenentibus, bissectioneni 
areae, cum approximatione ultima obtinet (pag. 206): 
ita reliqua etiam quadrata , quae ut nova , seriem poşte- 
rius ingressa sunt ; ex quadratis genio familiae suae con- 
vmientibuSţ bissectionem areae, cum approximatione 
ultima consequentur. ^— Quadratum namque 6 colum- 
narum , quod intersectionem dupli normal^fn in statione 
lO-a, cum columnis 25-f-35 suscipit (pag. 116), ex 
quadratis 29+31 columnarum; item quadratum 7 co- 
lumnarum , quod intersectionem dupli normalem , in sta- 
tione 14-a, cum columnis 35+49 suscipit, — ex quad- 
ratis 41 + 48 columnarum, bissectionem areae, eum 
approximatione ultima obtinent. — Ast etiam interşeotio 
dupli normalis , bissectionem areae sapit , quae singulis 
quadratorum , familiis communis est. — Unde ex his biJ^- 
sectionibus, novae continuo bases communes emergunt, 
quae divisionum lusus , rationi fundamentali 5 : 7 subii- 
ciunt 

Sed mihi hospiti, et a via vetere âectenti, in re 
omiasa, vestigia atque lineanienta quaedam ostendisse, 
et alio transgredientes valentiorum animos , in hune Io- 
cum revocasse sufficiat. ~ Videor namque sperare de-r 
bere ; ut aditus ad sacraria naturae , ex teauibus his ini? 
tiis , faciliores et tutiores inveniant. — 

Ut enim immensa diversitas polygonorum , quae in 
suiş trapeziis modum et rationem propagationis, &miliae 
cuiuaque continent, pro regulari textura et formatione 
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corporum: ita lasus linearum rationes regentea desig- 
nantium , pro theoria potentiarum atqne virium , funda- 
menta certa offerunt ; — 4aae cuncta , ad seriem inter- 
sectionis , et rationem dupli normalem , ut basim corn- 
munem revertuntur. — Profecta neque I. Eantius exi- 
mii ingenii geometres ^ dum fundamenta triplicis dimen- 
sionis, (vermischte Schriften I. Bând p. 29 Halle 1799) 
sine solatio exitus quaesiverat : biqtiadrati notionem boni 
sensus inanem dixisset ; aut repetitiones în quadratis vel 
cubis , quasi nuilius dignationis , temere repudiasset ; si 
in familias quadratorum incidisset, — et in operationi- 
bus, quadratum 2 columnarum ut primum accepisşet; 
quod qua tale, tam arithmeticam , quam geometricam 
rationem , de iisdem terminis , et cum aequali exitu re* 
cipit. — Quae quidem in unum coUecta, quemadmodum 
continuam extensionum similitudinem , ad communes ba- 
ses, et stationes communes persaepe remotissimas , sed 
ex serie in utramque partem aperta , non nihil, proximas 
spectantem: ita etiam immensam diversitatem , aponte 
sua explicant. 
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Pniefatio. Ooeasio et viciwitncUiieB operig, pag. 7—10. 
L De qaadratiira circuli, pag. 11. 
Introdnctio. 

Circalns non est polygomim lateram infinitoram , pag. 13. r 

Area circuli , ex lege Inniilanim est dedncenda, pag. 17- 

Quadraiis circuli dupli , circalo ab' Qtrisqiie inscriptus, l«r 
nulas siikgulas, insimul qnadrato inscripto aeqnales exscindit, 
pag. 18. 

In D-to inscripto, parallelae lateri, per puncta dapli duc- 
tae y in angolis singalis qnadrata aequalia , — et in centre qnad^ 
ratam dnpli exscindnnt , pag. 19. 

De conTCxo , per segmenta quadr. cir. dnpli inter Innulas 
formate , figura rostrata ; item de rectangulis concavis , triangula 
falcea , cerţi yaloris exeunt : quae simul snmta , sunt alteri lunu- 
lae aequalia, pag. 20. 

Diraiembratio lunulae, in partes fundamentales et secun- 
dariaa, pag. 28. 

In convexe octantis cir. dupli , cădem intersectio , differen- 
tiam sub duplici forma sistit ; ex qua re, trisectio areae sequi de- 
fect , pag. 25. 

Yestigia intersectionis dupli. 

Arcuş quadr. cir. dupli, radium in ratione dupli secat; 
unde continua series sectionum dupli, et quadratorum rationem 
dupli inter se tenentium , in utramque partem , pag. 26. 

In angnlo 45^, segmenta qua^ntium aequalia, conve- 
xum octogoni ; segmenta autem rationem dupli ad invicem haben- 
tia, convexa mixta, in ratione dupli continua exscindnnt, pag. 29. 

Arcuş ad excisionem convexorum mixtorum concurrentes, 
punctam dupli commune habent , pag. ăl. 

Area segmenti quadrantis cuiusque, per arcum quadrupli 
sui perpendiculariter occurrentem, in ratione dupli dividitur, 
pag. 31, 32. 

Triangula falcea ,.ex 8 partibus composita sunt, pag. 83. 

Trisectio convexi octantis dreuli dupli, plenius deducta, 
pag. 34. 

Comparationes arearum , exhac trisectione desumtae , p. 37. 
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Gonvexiim ootands dr. dupU In ratione dnpll Bectnm ; aream 
ex diagonali saa , in partes aequalinm valorum dividit , pag. 39. 

Para maior segmenti quadrantis coinBque; est aequalig A-lo 
âtlceo sequentis classis aseendenter, pag. 40. 

Adhnc trisectio conyexi octantis dupli^ pag. 41. 

Triangnla concava simol snmta, et convexa intersectionis ai- 
mul Bumta ; sunt rectangnlis concavis et convexia bissectionis pari 
modo Bumtis aequalia. 

Pars' minor segmenti quadr. ouiasqae, est = falceo suae 
classis. 

Partinm in ratione dnpli sectarom valor aeqnalis^ pag. 42. 
Partes secondariae lonnlae inter se aequales. 

In aegmi^to dupli , arena octnpli , et biaseoans intersectio- 
nis ; seetionem aeqnalis valoris ai»cipiant. 

Arcns segmenti qnadr. cir. dupii , snpra hypothennsam de- 
seriptoB ; est bissecans reetangnli ani , pag. 43* 

Aiaa Q-ti inscripti 12 \ drcnli circomsaipti 18 ; atque octo- 
goni insfsripti 17 qnadiata habet, pag. 44* 

Ar ea D -ti inscripţii^ ex intorseetione dupli triseota» pag. 45. 

Triangolum acutissimnm areae^ pag. 45. 

Segmentam qnadr. dr. dnpli ^ in part^ aequales 18 se re- 
solvit y pag. 47. 

Concava segmenti qnadrantis aimnl snmta y sunt falceo se- 
qaeotis elassis ascendenter aequalia , pag. 49- 

Valor A-li aeutissimi. 

£x trisectione in omnes areae partes translata ^ nova com- 
putandi metbodus emergit. 

A-li falcei membra singula , inter se aequalia , pag. 50. 

Segmentum quadr. cuiusque , est aequalş rhombo reetan- 
gnli sui, pag. 52. 

Arens quadrupU , supra catbeţum desctiptus , est nou seeus 
bissecans' rectanguli sui. 

Transmutationes partium lunulae^ in partes lunnlae sequ. 
classis descendenter , pag. 53. 

Potiores transmutationum formae, ad statum normalem 
exactae^ pag. 54. 

Trfinsitus ad clementa interseetionis dupli ^ pag. 55. 

li. De iiiterseefiotte. dupii et de vera areae circuli defi- 

nitione. 

Alia lex parium^ alia imparium; quae in certis tantum 
locis inter se congruunt ; pag. 5§. 

In extensionibus ; interşectio dupli ^ rem^xpedire videtor; 
sed spatia assertis non sufEragantur , pag. 60. 

Bişseetio, ut basis vera ostendit; Q maius super mddulmn 
dupli plus obţinere; quam Q aequale dimittlt; pag. 61. 

Plus illud est %i quadraţi centri , atque Vi 44 Q-ti in0crq>ti; 
quae 12 columnas exposcunt, pag. 62. 



Qnadrata Intersectloiils cum eolnmnis 5+T itsdtimta^ ploB 
maioris^ in eodem ijoadratalo sistimt ; ut facit bissectio , pag. 63. 

Sed Q-ta 5 et 7 columnarum non sunt in ratione dupli ad 
inyicem ; neque assumtio^ quod ex intersectione dupli onme quad- 
ratum larvatum evadat y bonum exitum offert. Ergo legea quad- 
ratorum sunt investigandae , pag. 66. 

Natura quadratorum exposcit; ut in operationibus quadra- 
tum primuni , cum 4 elementis accipiatur y pag. 67. 

. Series quadratorum in utramque partem aperta, nec du- 
plum nec triplum habet ; pag. 68. 

Intersectio in suiş functionibus columnis alligata , utrumque 
in quadratis a yalore vero recedentibus sistere debet. 

Sectio dupH^ trisectionem inyoMt; et in Q-tis necessario 
12 colnmnas requirit; qune factoribus 3 et 4 aiequaliter patent; 
pag. 69. 

Q iUscriptum 12 columnarum , secundum puncta dupli ^ semper 
in partes 5+7 divîditur, pag. 70. 

In rectangulo D -ti inscripti maximo^ 4 illa rectangula ae* 
qualium laterum atque angulorum, quae amoto apicis quadrato 
remanent ; ita duntaxat erunt inter se aequaliia : si D apicis ; Va 
imius quadratuli/in rectaugula superiora duo transcripserit, p. 71. 

Ergo intersectio aream Q-tiapids cum 12/ quadrati 7 co- 
lumnarum cum 48 , atque quadrati 5 columnarum cum 24 quad- 
ratulis computat ; — et superfluii in parallelbgramma trănscribit, 
pag. 72. 

Parallelogramma intersectionis dupli ^ m rhombos aequales 
l)issectionis se transformant , pag. 73. 

Intersectio dupli ita agit , quasi superflua in partem defrau- 
datam bissectionis , revera transcripta essent, pag. 75. Unde râtio 
5 : 7 ; est ratio dupli normalis , pag. 76. 

Diagonalis minor rhombi bissectionis , est in area rectanguli 
sequ. classis descendenter , bissecans ex intersectione. 

Partes quadratorum intersectionis in ratione 5: 7 sectae, 
sunt inter se aequales ^ pag. 77. 

Duplum atque triplum 9 de partibus 5+7; per transcripţie - 
nem deduci debet; pag. 76. 

De latere rhombi maximi ut hypothenusa erecta rectangula 
elevationis ; sunt triangulis obliquae ^ectionis aequalia ; quae de 
Q-to 13 columnarum desumta^ rationem dupli 3: 4 tenent, p. 79. 
D 13 columnarum ; rectangula elevationiS; reciproce a Q-to nor- 
mali 12 columnarum accipit , pag. 83. 

Transcripţie atque dissimulatio superflui ^ per assumtam 
inter D~ta intersectionis dupli rationem ; et introduetam inter 
rectangula elevationis , atque triangula obliquae seQtionis aequa* 
Uti^tem suacipitur , pag. 86. 

Quadratum D-to inucriptom , est verum areae dimidium ; 
sed potestate columnarum non gaudet^ pag. .88« . 
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Saperflna timt nft^ qulesceotU , qnonun valorai in altera 
definaadata parte bissecâonig funguntnr , pag. 89. 

Quadrata 10 et 14 colomnaram at qaadrupla, eandem legem 
seqnnntnr, pag. 90. 

Preesior inetitatioiufl dnpli explanatio. 

Si D 2 colnmiiaram fnerit ineipiens , erit D 3 oolumnanun 
duplum y G 4 oolnmnamm quadmpliim ; unde series prima qaad* 
ratonim , rationem dupli continuam tenentium , pag. 92. 

Quadrata seriei primae, pro terminia D-ti binomii habitA; 
seriem 8-am dnpli continuam producnnt ; in qna alteram ex ter- 
minis abundat ; parallelogramma autem instam mensuram habeni 
Ex qua re aeries duplex ^ nempe yaloris atque excisionis emer* 
git, pag. 96. 

Quadrata seriei secundae, pro terminis binomii accepta; 
seriem tertiam dupli continuam producnnt; cuius membrum pri- 
mum estD 12 columnarum^ in quo superflua terminonim, cum 
def ectu parallelogrammorum exacte congruunt , et rationem dupli 
consummatam sistunt^ pag. 98. 

Ex intersectione dupli; arca D-ti cuiusquCi in 12 aequa* 
Ies partes dividitur. 

In serie 2-a; emunetio superflui boc efficit; ut D-ta ratio- 
nem dupli 5 : 7 recipiant ; pag. 99. 

Quadrata ex divisione mntuata ; numerum elementorum 
D-ti sui retinent , pag. 100. 

' Vi Qnadrati interşectionis maioriS; est D, index seu inoipiena 
areaC; pag. 101. 

Triplam D-ti indiciS; est semper quadrans D-ti intersecta 

Numerus 12; pro omnibus interşectionis calculis est normli- 
liS; pag. 102. 

Suocessio naturalis quadratorum; ex D-to indice deducta; 
in D-to normali. ^ 

In singulis quadratorum familiis est altera ; ut etiam lom 
oongmentiae diverşi, pag. 104. 

Series naturalis quadratorum; ad mensuram normalem ex- 
acta; pag. 107. 

Fundamenta interşectionis dupli; in lods congruentiae po- 
sita sunt^ pag. 109. 

Gompositio seriei naturalis quadratica; pag. 110. 

Quadratum primam institutionis dupli; est 6 columnarup* 

Quadrata familiae cuiusquC; in loco 6-tO; stationem com- 
muaem suae familiae babent; pag. 112. 

Superflua sunt series qua^torum naturalium ; 7 oolamnii 
retro coUocata; pag. 113. 

Ex superfluis ; series quadratorum in novas classeş 6 mem- 
bra numerantes dividitur, pag. 114. 

Ut stationes communes ; ita quadrata interseetionii seu ter- 
mini; atque etiwn superflua transcribenda ; seriem quadratica» 
deducunt; pag.. 116. 
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Gonsunimata dnpli sectio, ad stationem conununem 2-am 
familiae cuiusque pertinet; pag. 120. 

Operatio intersectionis dnpli , per gradns dedncta^ pag. 122. 

Etiam D-ta intersectionis seu termini; pro suiş areis seetio- 
uern dupli mediate, in ratione continua 2: 3; item 3: 4 exci- 
piunt; pag. 125. 

Quae tamen ratio, duntaxat in locis eongruentiae , clare 
expressa occurrit , pag. 128. 

Bationes regentes, in serie 2-a et S-a dupli quadratorum, 
sunt ex bissectione intersectionis atque excisionis compositae, 
pag. 129. 

Bissectio sub specie quadruplici occurrit , pag. 130. 

Duplex diagonalium functio , pag. 131. 

Operatio intersectionis dnpli ex ordine reddita, pag. 133. 

Tripli deductiO; pag. 136. 

Series dupli quadratorum 4-a et 5-a , pag. 138. 

Ârgumentum institutionis dupli , pag. 139. 

Functiones et subsidia intersectionis dupli in specie , p. 140. 

Bhombus maximus C-ti inscripţia duplicem areae divisionem 
habet , et ofGcia cum rhombis alterius familiae , ad Q 13 colum- 
narum spectantibus reciproca y pag. 141. 

Trapezium octogoni , ex concursu rhomborum utriusque fa- 
miliae prodit, pag. 143. 

Âestimationes partium, in trapeziis octogoni , atque rhom- 
bis utriusque familiae , secundum comparationes arearum, pag. 
144. unde 

Trisectio rhombi bissectionis ; et in quadratis intersectionis; 
partium in ratione 5 : 7 sectarum aequalitas ; pag. 146. 

Bhombi bissectionis areas suas, de D'tis intersectionis in 
ratione 5: 7 sectis deducunt; pag. 149. 

D inscriptum tam ascendenter , quam descendenter , in par- 
tes rationem 5 : 7 tenentes similes , et ex valore homogeneas nu- 
mere 12 resolvitur, pag. 151. 

Trape^ia octogoni, sunt □ -ta in ratione 5: 7 secta , sed 
aliter disposita, pag. 153. 

Bhombi maximi, de diagonali quadrati cuiusque ut latere 
descripti; sunt octogone eîusdem quadrati aequales , pag. 154. 

Explanatio sectiOnis dupli in quadratis intersectionis, per 
transcriptionem , pag. 155. 

T^ansformatio intersectionis quadratorum, in areas octogo- 
ni, pag. 156. 

Sectio dupli in trapeziis octogoni , per transcriptionem. 

Iniţia functionis curyarum , pag. 158. 

Bemonstratio partium membri utriusque , in rectangulo ma- 
ximo , ex bissectione intersectionis. 

Bissecantis intersectionis indoles, et relatio ad reliquas areae 
partes , in rectangulo maximo , pag. 160. 

Quadr. Cire. 22 
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Similifl remonstratio partiom ; in area rQctangali V4 quadra- 
lum possidentis. 

Officia recstarnm et onrYaram eadem viee fungentium , dis- 
ionctive sumenda y pag. 161. 

Bectarmn vice fongentiam corTarum^ locos atque indoles; 
et ad modnluin dnpli redacta potestatis ratio ; pag. 162. 

D inscriptam , in singnlis suiş partibus , est dodecaplnm VI 
qoadrati centri, aut Q-tiindicis^ pag. 165. 

Fnnctiones canrarum in specie , pag. 166. 

In trapeziis octogoni, cum definitione partium singulamm. 

Q-ta centri in rhombis bissectionum , sunt de maiori parte 
rationis fondamehtalis , seu 14 partium, pag. 171. 

Gomparationes horum quadratorum, cum figuris de parte 
minori rationis fundamentalis desumtis, in V4 rhomboide qnad- 
rupli novam mensuram erigunt. 

Bhomboides intersectionis tam quadratis, quam convexis 
octogoni communes ; novam mensuram singnlis partibus comma- 
nicant, pag. 172. 

Officinm transcriptionis , iu rhomboidem bissectionis trans- 
latum ; continuas trisectiones producit , pag. 175, 

Dimidium rhomboidis quadrupli uni quadratulo aequipara- 
tum, clemenţi fungentis naturam induit , pag. 177. 

Gurvis fungentibus, mensura nova trisectionis , se ubiqae 
illocat, pag. 178. 

Trapezii octogoni dupli seu 2 quadratorum, item rhombi 
bissectionis dupli dismembratio , pag. 179. 

Gurvarum bissecantium deductio , pag. 182. 

In area rectanguli maximi, arcuş circuli dupli, rhomboi- 
dem 16-pli> item rectangula aequalia ex hypothenusa aut ca* 
theto perpendiculariter occurrentia , una cum trapezio et rectan- 
gulo larvato eiusdem valoris bifariam dividit, pag. 183. 

Virtus fungentium rectarum ex puncto dupli debet aesti- 
mari , ex quo ut centro rectanguli , 16 radii sub angulis aequa- 
libus emittuntur, pag. 184. 

Gurvae fungentes, semper ad propria puncta dupli refe- 
rendae, pag. 187. 

Deductio vicariae et mixtae potestatis curvarum fungen- 
tium, cum rectis fungentibus, pag. 188. 

Valoros partium ex bissecante curva derivaţi, et ad fiin- 
gentes curvas exacţi, in rectangulis de maiori parte rationis 
fundamentalis desumtis, pag. 190. 

Area rhombi vel rhomboidis bissectionis, ad rectangulum 
nnius quadrati spectantis, per arcuş circulorum dupli ac quad- 
rupli, in rectangulo maximo fungentes, in 6 partes fiequaliam 
valorum dividitur, pag. 196. 

Ârea convexi octantis . quadrupli , est 18 quadratuloruni; 
pag. 197; quae ex intersectione urnim quadratum referunt; 
pagi 199. 



339 

Segmentam quadrantis circuli dupli, habet 39 quadratula, 
pag. 200. 

Triangula falcea ; sunt quasi quadrata explicita ; de iisdem 
nt reliqua Q-ta partibus^ sed sub alia specie excisa, atque alio or- 
dine disposita^ pag. 202. 

Absoluţi valoros partium^ pag. 203. 

Area circuli normalis ^ . habet 222 quadratula normalia, 
pag. 205. 

Ratioiies aream circuli regenteS; ex partibus suiş derivataO; 
sunt 5: 7 atque 11: 13. ■ , 

Bationis 11: 13 , Ut circulo propriae deduetio , pag. 207. 

Absolutus valor areae circuli y est triplum de regente dimi- 
dîo intersectionis in Q^to inscripto , pag. 208. 

Areae circuli trîplex deductio, pag* 209. 

Circulus et qua'dratum^ sunt figurae diverşi ştatus ^ quae de 
serie quadratorum se mutuo excludunt, pag. 210. • 

Mensura pro area circuli ^ ex diagonali ut bissectionis in- 
strumento deduci debet^ pag. 211. 

Usus decimalium , in calculis ad aream circuli et intersec- 
tionis dupli spectantibus ; non valet; pag. 212. 

Circuli non sui iuris ; fata quadratorum suorum sequuntur. 

Series naturalis circulorum , si circulus Q -to 9 eolumnarum 
circumscriptus fuerit incipiens ^ pag. 215. 

Comparatio areae circuli ^ cum area iuxta usum vigentem 
deducta; pag. 217. 

Gorollaria, pag. 222. 

Leges intersectionis dupli , ad solida translatae ^ pag. 223. 

Cubus et cylinder; sunt solida diverşi status^ pag. 224. 

Sphaera est dimi(Uum cubî sui , pag. 225. 

Belationes partium cubi ad invicem^ ex quadrisectione iitque 
trisectione uberius deductae y pag. 226. 

Cubi duorum terminorum^ pag. 227. 

Fungens unitas cubica^ ex communi statione 1-a seu de co- 
lumnis 6 derivanda , pag. 229. 

Superficies sphaerae , ex sphaera ut solido, inductive dedu- 
cenda^ pag. 232. . 

Seriei naturalis cubicae^ cubica compositio, pag. 233. 

Series cubica ad mensuram fungentis unitatis exacta^ p. 235. 

Potentia 4-a, 5-a, G-a, etc. series suas simili modo com- 
positas habent; pag. 236. 

Conclusio. 

Iii. De Polygonis regularibu§. 

Polygona regularia , ut de quadratis binomiis desumta spa- 
tia y secundum leges intersectionis tractanda sunt , pag. 245. 

I. De Octogone, pag. 248. 

Triangula octogoni ex bissectione intersectionis deducen- 
da, pag. 249. 
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Media proportionalig in A-lo octogoni , ipsam intersectioniB 
bisseetionem exprimit, pag. 257. 
Area sedecagoni^ pag. 259. 
n. De Hexagono et Dodecagono^ pag. 260. 

Area Hexagoni ex inversa intersectione dnpH prodit; p. 263. 
Area Hexagoni habet 189 qnadratnla normalia, p. 264. 
D catheti maioris nt triplam qnadrati radii, cnm area' 
ipsiuB circnii in valore congmit ; sed revera est angnstins, p. 967. 
Anctoritas mediae. proportionalig , est ex commercio inter- 
sectionis cnm bissectione vera derivanda , pag. 27 !• 

Area dodecagoni , fnngentia spatia circnii exhanrit, p. 272. 
m. De Pentagono et Decagono, pag. 275. 
Area Pentagoni normalis, pag. 279. 
Area Decagoni normalis, pag. 293. 
IV. De Heptagono, pag. 299. 

* Area Heptagoni normalis , pag. 302. 
y. De EnneagonOy pag. 314. 

Area Enneagoni normalis^ pag. 319. ex diam. 54-7 partim 
VI. De Endecagono, pag. 324. 

Area Endecagoni normalis. pag. 327. 
Tabella Polygonornm regularinm. pag. 329. 
Conclnsio. 
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